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NARRATIO 

DE  EXPEDITIONIBUS  FRANCORUM  IN  TERRAS  ISLAMISMO  SUBJECTAS 

E  CODICIBUS  BODLBUMI 

■DIDIT 

C AROXiUS  JOHANNES  TORNBERG. 

P  R  AE  F  A  M  E  N. 

-Atrabum  scriptores,  qui  in  historia  suae  gentis  vel  Islamismi  enarran¬ 
da,  fata  Europae  ejusque  populorum  quodammodo  attigerint,  si  Abu-1  fe- 
dae,  Makini,  et  Abu-1  faradji  narrationes  saepius  admodum  jejunas  ex¬ 
ceperis  ,  publica  luce  adhuc  fere  omnes  camerant.  Cujus  rei  caussas  si 
quaesiveris ,  neque  incuriam  Philologorum  nec  munificentiae  civium  de¬ 
fectum  accusabis.  Fraehnii,  Freytagii,  Hamakeri,  Hammeri,  Quatre- 
merii,  Reinaudii,  Sacyi,  aliique  summi  in  philologia  Arabum  nominis 
viri ,  Historiographos  hujus  gentis  summo  cum  studio  et  gloria  pertracta¬ 
runt,  et  fragmentis  edendis  atque  observationibus  doctissimis  lucem  hi¬ 
storiae  attulerunt  clarissimam.  Reges  etiam  magnusque  privatorum  nu¬ 
merus  numquam  iis  defuerunt,  quibus  hae  litterae  curae  cordique  es¬ 
sent,  ut  ex  operibus  abunde  apparet,  quae  illorum  tantum  ope  adjuti  hi 
ediderunt.  At  postquam  hoc  seculo  ineunte,  litterae  orientales  vira  no- 
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vam  et  quasi  vitam  in  Europa  recuperaverant,  primo  ardoris  impetu 
oculi  eruditorum,  ut  rerum  fert  natura,  in  linguam  ipsam  ejusque  ori¬ 
gines  perscrutandas  praecipue  convertebantur,  quo  ita  nationis  monu¬ 
menta  scriptis  commissa  melius  intelligerentur  et  explicarentur*  Quam¬ 
vis  studium  quoque  ejusmodi  occasionem  historiae  Orientis  pervestigan¬ 
dae  doctis  praeberet  multifariam,  tamen  Grammaticos,  Oratores  et  Poetas, 
utpote  qui  linguae  cognitionem  maxime  promoverent,  sibi  tractandos 
potius  sumebant.  Sic  accidit,  ut  praeclarissimi  auctmiKS*-  quales  sunt 
Jbn  Khaldun  j  Ibn  el  At  hir  j  Mes'udij  Nuveiri  ne  ceteros  haud  mi¬ 
noris  momenti  nominem,  doctis  solum  cogniti  in  Bibliothecis  diu  laterent. 

Sed  nostra  actas,  cui  ea  quoque  debetur  laus,  ut,  quum  scientiae  cuique 
suum  tribuat  jus,  philologiae  etiam  Orientis  latiorem  campum  concedat, 
magis  magisque  inteUigcre  videtur,  nullam  medii  aevi  historiam'  conscri¬ 
bi  posse,  nisi  antea  fuerint  cognita  ea,  quae  Orientis  Historiographi  et 
inter  cos  praecipue  Arabum  de  hoc  tempore  in  medium  tulerint.  Et 
quo  propior,  rerum  publicarum  nexu  et  ratione,  Oriens  Occidenti  venit;  eo 
majore  diligentia  litterae  ejus  et  monumenta  perquiri  coepta  sunt.  Ubi¬ 
que  fere  revixit  fervor  ille,  qui,  Bibliothecarum  latebras  investigans, 
catalogis  scriptorum  Orientis  publicandis,  facem  praefert  eruditis,  quo  viam 
ad  novos  industriae  suae  fontes  indagandos  inveniat.  Opera  ambitus  haud 
exigui  eduntur  ,  neque  ut  antea  moles  voluminum  ingens  terret.  Undi¬ 
que  libri  conquiruntur  manuscripti ,  fors  an  meliore  fortuna  et  usu, 
quam  olim  factum  est,  et  quos  diu  deperditos  crediderant  docti  aucto¬ 
res,  studium  aevi  indefessum  tandem  nobis  restituit.  Gallia,  quae  per 
tiia  et  quod  excedit  secula  inter  omnes  civitates,  quae,  variis  rationi¬ 
bus  motae,  litteras  orientales  foverunt,  magnum  tuita  est  locum,  etiam- 
nunc  sive  in  his  litteris  eruditorum  numero  et  celebritate  sive  reipubli- 


cae  liberalitate  et  studio,  antiquam  gloriam  servare  enititur.  Paucis  ab¬ 
hinc  annis  Institutum  Galliae  decrevit,  in  collectionem  amplissimam, 
quae,  omnes  rerum  a  cruce  signatis  gestarum  scriptores  complectens,  Re¬ 
ge  imperante,  a  se  edenda  est,  arabum  etiam  opera,  si  quidem  ad  rem 
pertinerent  propositam,  vel  loca  integra  ex  iis  excerpta,  quae  hanc  pe¬ 
riodum  tractarent,  recipere.  Nuper  etiam  accepimus,  primum  hujus 
corporis  volumen,  Abulfedam  magnamque  partem  libri  Ibn  el  Athiri j 
i.  e.  Perfecti  inscripti,  continens,  fini  esse  proximum,  curis  assi¬ 
duis  cl.  Piainaudii j  cujus  de  hae  materia  opera  et  merita  unicuique  co¬ 
gnita  sunt.  Quare  sperandum  est,  ut  mox  in  unum  omnia  redigantur 
ea,  quae  nunc  per  diversos  libros  manuscriptos  eosdemque  rarissimos  spar¬ 
sa  moleste  sunt  quaerenda.  Quos  auctores,  hos  duos  excepturos  eligerit 
editor,  nondum  enotuit.  At  inter  historiae  universalis  scriptores,  a  qui¬ 
bus  ille  exorsus  est,  Ibn  Khaldun  dignissimus  videtur,  qui  attentionem 
doctorum  mereatur.  Historia  ejus  universalis,  quae  diu  ab  universis,  qui 
litteris  Orientis  aliquam  operam  dederint,  desiderata  fuit,  huic  tandem 
aevo  licuit  melius  cognoscere  et  perscrutari.  Variis  enim  viis  et  modis, 
fato  quodam  benigno  adjuvante,  diversa  hujus  Chronici  magni  volu  mina, 
his  postremis  annis  in  diversa  Europae  loca  penetrarunt ,  ita  ut,  si  omnia 
ea,  quae  per  Britanniam,  Galliam  et  Hollandiam  sunt  dispersa,  compo¬ 
sita  fuerint,  Ibn  Khaldun,  si  non  omnino  ex  omni  parte  absolutus,  at 
tamen  parum  mancus  existât.  Servat  Bibliotheca  regia  Parisina  duo 
exemplaria,  quorum  unum  reipublicae  sumtu  Constantinopole  descriptum 
est,  alterum  e  collectione  Rousseauiana  provenit.  De  illo,  quod  quum 
Parisiis  degerem  e  Bibliotheca  maximam  partem  aberat,  nihil  aliud  quocl 
dicam  habeo,  nisi  quod  incuria  magna  exaratum  esse  videatur,  ut  ex 
primis  voluminibus  inspectis  judicare  possum;  quare  factum  est,  ut  multa 


ibi  inveniantur ,  quae  Ibn  Khalduno  adscribi  nequeant  ‘).  Hujus  vero 
notitiam  milii  dedit  D.  Alph.  Belin  uberiorem,  quam  infra  lectori  com¬ 
municavi2).  Britannia  tria  operis  volumina  possidet,  quartum  et,  in 

‘)  Primum  Volumen  prolegomena  in  Historiam  continet  notissima.  Se¬ 
cundum ,  nullo  modo  antecedentibus  aut  sequentibus  cohaerens,  a  Regibus  Per¬ 
siae  incipit  (caput  primum  sic  inscribitur:  s^s  LibUid  tiSUU) 

deinde  ad  Reges  prophetarum  (sLçd3i  procedit.  Describit  postea  Reges 

Jemanae,  Syriae  et  Iracae,  nec  non  Graecorum  et  in  vita  rebusque  gestis 
Muhammedis  finit.  Si  haec  cum  sequente  volumine  comparentur,  facile  ap¬ 
parebit,  librarium  pro  secundo  Ibn  Khalduni  volumine,  alium,  ex  alio  opere 
desumtum,  descripsisse.  Tertium  verum  est  Ibn  Khalduni  operis  tertium  vo¬ 
lumen  vel  ei  adnumerandum  est;  cetera  hujus  exemplaris  volumina  etiam 
ibn  Khalduni  sunt.  Sic  incipit  illud:  wja*  jLpd  3> 

2)  ”Le  manuscrit  provenant  de  M1;  Rousseau  se  compose  de  sept  volu¬ 
mes,  dont  un  double.  Le  premier  volume  traite  de  la  création  jusqu'au  pre¬ 
mier  Khalife. —  Le  volume  portant  le  N:o  I  bis,  contient  ce  qui  suit: 
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uno  libro,  sextum  et  septimum,  quorum  illud  in  duobus  exemplaribus  Bi¬ 
bliotheca  Bodleiana,  haec  Museum  Britannicum  habet  3).  Hollandia  deni¬ 
que  in  Bibliotheca  Leidensi  exemplar,  in  sex  sectiones  dispertitum, conservat 
eximium,  quod,  sicut  sunt  Bodleiana ,  litteris  Africanis  est  descriptum,  par¬ 
tim  Tuneso  advectum,  partim  e  Bibliotheca  cel.  Gråbergii  adscitum 
His  omnibus  libris  inter  se  collatis ,  sic  Ibn  Khaldunum  forsan  integrum 
componerem:  I  Prolegomena  et  in  Parisino-Constantinopolitano  et  Leiden¬ 
si  ,  nec  non  in  multis  aliis  codicibus  et  Bibliothecis  inveniuntur.  II  Exem¬ 
plaris  Rousseauiani  vol.  X  et  1  bis  et  Leidensis  vol.  2.  III  Leidensis  vol.  3. 

Le  reste  de  ce  volume  est  consacré  aux  différentes  familles,  qui  ont  rfgné 
en  Afrique;  ce  volume  est  double.  —  Le  volume  f^l  contient  l'histoire  des 
Berbers  des  Marocains  et  commence  ainsi:  JoLjj  y*  qC 

3)  In  Xlno  Actorum  tomo,  quum  de  Murabitis  dissererem,  de  codice 
Musei  Britannici  uberius  dixi  (\  id.  pag.  316);  unde  liquet,  volumen  quin¬ 
tum  exemplaris  Rousseauiani,  omnino  huic  congruere.  De  codicibus  Bodleia- 
nis,  qui  eadem  ac  volumen  exemplaris  Rousseauiani  tertium,  continent,  infra 
dicturus  sum. 

4)  Cl.  Weyrrsii,  Professoris  Leidensis,  cura  benevola  accepi,  Ibn  Khal¬ 
dunum,  qui  Leidae  asservatur,  6  tomis  constare,  quorum  quinque,  Tunesi, 
ut  opus  auctoris  absolutum,  emti  haec  continent:  I  Prolegomena;  II  Historiam 
Arabum,  Khalifis  quatuor  primis  et  Omayadis  regnantibus;  III  Historiam  Ara¬ 
bum  sub  Abbasidis;  IV  Historia  dynastiarum,  quae  in  Asia  exstiterunt,  et 
V  Historiam  Berberorurn.  Hic  observandum  est,  volumen  IV  priorem  esse  dua¬ 
rum  sectionum,  quae  una  caput  unum  constituerent,  videri,  et  quarum  poste¬ 
riorem  in  exemplaris  Rousseauiani  Vol.  III,  et  in  codicibus  Bodleianis  re  vera 
exstare;  quintum  autem  volumen  extremam  efficere  totius  operis  partem,  et 
secundam  igitur  continere  sectionem  Historiae  Berberorurn,  quae  in  Volumine 
VI: to  exemplaris  Rousseauiani  legitur.  In  sexto,  quod  restat  exemplaris 
Leidensis,  volumine,  a  cel.  Gråberg  a  Hemsö  emto,  prima  historiae  Berbero- 
rum  pars,  una  cum  secundae  initio  invenitur.  De  his  codicibus  mox  plura 
discet  lector  e  descriptione,  quam  editioni  parat  cl.  Weyers. 
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Leidensis  Voi.  4  et  Rousseauiani  forsitan  Vol.  4.  V  Bodleianus  et 
Rousseauiani  Vo3.  3.  VI  et  VII  Rousseauiani  5  et  Musei  Britannici;  qui 
codices  omnino  eadem  continent.  Codex  vero  Gråbergianus  eam  tantum 
partem  habet,  quae  primam  Berberorum  historiae  sectionem  complecti¬ 
tor.  VIII  Rousseauiani  6  et  Leidensis  5.  Multa  tamen  dubia,  in 
ejusmodi  dispositione,  solvenda  restant,  quae,  si  umquam  rite  explicari 
possint,  non  nisi  accurato  omnium  librorum  examine  sunt  eruenda. 

Jam  in  praecedente  Actorum  volumine  exposui,  quam  vim  habeat 
Ibn  Khaldun  et  quae  ejus  sit  auctoritas  in  Africae  Berberorumque  histo- 
1  ia.  Tunesi  nato  ((Anno  fugae  DCCXXXII  i.  e.  A.  C.  1332^  ei  a  pueri¬ 
li  inde  aetate  hae  regiones  populique  eas  inhabitantes  cogniti  erant,  et 
opeia,  nostro  tempore  sine  dubio  deperdita,  lumina  ei  dederunt,  po- 
steiioiibus  exstincta.  Pars  etiam  Chronici,  quae  hanc  historiam  tractat, 
et  prolixior  est,  et  ut  videtur,  majore  cura  atque  labore  conscripta. 
Keque  vero  in  ceteris  spernendus  est  auctor  Ibn  Khaldun.  Nam 
postquam  Ivabiram  domicilium  transtulerat,  officinam  ibi  invenit  haud 
exiguam  indusii  iae  suae  litterariae  exercendae.  Floruerunt  adhuc  hoc 
tempoie  Kahirae  litterae  et  scientiae,  et  doctis  bibliothecae  patuerunt  im¬ 
manes5).  Quum  heic  Historiam  suam  conscriberet  universalem,  notitias  ex 
opt  imis  fontibus  haurire  ei  licuit.  Praestantissimis  ita  adjutus  auxiliis  librum 
composuit',  qui  praeter  Prolegomena,  eruditione  et  judicio  apud  Arabem 
i  .u  ,s  j  It  na ,  historiam  omnium  Islamismo  subjectarum  regionum  conti¬ 
net  in  tres  libros  divisam,  quorum  primus  Arabes  veros  comprehendit,  al- 
t  r  populos,  qui  varia  Islamismi  imperia  subjugarunt,  tertius  demum  Berberos 
describit.  Ileic  animadvertendum  est,  Ibn  Khaldunum,  morem  aliorum 
.'.j cibum  Lisloi iogi aphorum ,  qui  secundum  annorum  seriem  res  gestas  di¬ 
sposuerant,  plane  reliquisse,  aliamque  secutum  esse  viam,  quae  plus  qua¬ 
si  v  itae  et  vivacitatis,  et  narrationi  et  rerum  ordini  reddere  debebat. 
1  ojulos  enim  diveisos,  secundum  cognationem  eorum  introducit,  et  ita 
varios  gentium  ramulos  persequens  fata  cujusque  nationis  ad  sua  ipsius 

5)  De  hujus  urbis  Bibliothecis  cfr  Quatremlre :  sur  le  goût  de:  livret 
chrz  Us  Orientaux,  in  Journal  Asiat.  Tom.  VI  à  Paris  I S38.  —  De  Ibn  Khaldu- 
ni  vita  (quae  ad  annum  F.  DCCCVIII  i.  e.  A.  C.  1405  duravit)  nihil  heic  addo, 
leci  orem  ad  C  hr  e  s  tomat  hi  am  Saeyi  Arabicam ,  Tom.  I  p.  340  et  sqq.  ablegans. 


usque  tempora  enarrat.  Quod  si  in  terra  a  populo  describendo  occupa¬ 
ta,  alia  quaedam  olim  regnaverit  gens,  ita  haue  describit,  ut,  ne  ordini 
laedatur  orationis,  ei  proprium  caput  dicet.  Quamquam  hoc  modo  re¬ 
petitiones  crebrae’ haud  evitandae  erant,  narratio  tamen  sic  vividior  et  lu¬ 
culentior  evasit.  Quum  in  praecedentibus  voluminibus  de  Khalifis  ,  et  re¬ 
gionibus  iis  subjectis  disseruisset  auctor,  in  quarto  et  quinto  ad  recensio¬ 
nem  processit  variarum  dynastiarum,  quae  partim  super  Khalifa  tus  ruinis 
partira  alias  exstiterunt.  In  quinto  a  Sedjukidis  incipit,  et  horum  latis 
expositis,  ad  Francorum  expugnationes  intra  Islamismi  pomoeria  trans¬ 
greditur.  Hoc  caput  tractandum  sumsi  et  materia  ipsa  allectus  et  spe 
fretus  fore,  ut  ita  melius  dijudicarentur  et  merita  et  vitia  auctoris,  si 
speciminis  loco  periodum  eligerem  hoc  aevo  bene  cognitam  et  Mi- 
chaudii ,  Rainaudii  Wilkenii  aliorumque  operibus  illustratam  eximiis. 
Quamvis  et  in  Abulfedae,  Ibn  el  Athiri  aliorumque  annalibus  eaedem  ac 
heic  res  sint  expositae ,  neque  spreverit  Noster,  ex  hujus  praecipue  Chro¬ 
nico,  auctorem  vero  suum  reticens,  loca  integra  exscribere;  comparatio 
tamen  inter  hos  omnes  scriptores  operae  pretium  facile  faciet  et  lectori  per¬ 
suadebit,  historiam  Nostri  publicam  lucem  mereri. 

Prima  cura1  fuit,  textum  ut  quam  maxime-  a  vitiis  purum  edere. 
Codices,  qui  in  Bibliotheca  Bodleiana,  hoc  volumen  complectentes  exstant, 
ambo  litteris  africains  negjdgentius  scripti  sunt.  Quare  accidit,  ut  quum 
in  locis  et  nominibus  scribendis  saepius  errarent  librarii,  vera  lectio  aliunde 
esset  restituenda.  Alter  codex,  qui  Bodl.  330  in  Catal.  Nicoll. 
CXXIV  signatus  est,  in  notulis  sub  texta  a.  adpellatur,  alterum,  Bodl. 
532,  apud  Nicol.  CXXIY,  b  nominavi.  Descriptioni  utriusque,  quam  in  o- 
pere  eximio,  Bibliothecae  Bodleyanae  codicum  manuscriptorum  orient. 
Catalogi  partis,  secundae  'vol.  primum ,  Oxoniij  1821;  (pag.  114  et  sqQ, 
inscripto  invenies,  nihil,  quod  addam,  habeo.  Observo  tantum,  lectio¬ 
nes  codicis  b  melioris  ferme  notae  mihi  visas  esse. 

In  fragmenti  versione  nihil  aliud  quaesivi,  quam  ut  verba  aucto¬ 
ris,  quantum  fieri  posset,  fideliter  redderem.  Si  in  crisi  ipsius  textus 
multae  laterent  aerumnae  atque  cruces;  non  minus  in  singulis  vocibus  ,  et 
locutionibus  integris  explicandis  laboravi.  Pro  ratione  aetatis  recens 
auctor  Ibn  Khaldun  est  habendus,  et  plures  verborum  formas  heic  vide- 
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his,  quas  frustra  in  Kamuso  et  Djevhaiio  6),  ne  de  Lexicis  loquar  typis 
in  Europa  expressis,  quaeres.  Quum  igitur  conjecturae  esset  confugien¬ 
dum,  errori  obnoxium  fuisse  me  confiteor;  explicationem  lamen  nullam  ad¬ 
misi ,  nisi  sensus,  post  loci  millies  repetitam  lectionem,  eam  pateretur. 

Ne  fines  scriptionis  transgrederer,  auctorem  solum  loqui  passus  sum. 
Si  seriem  narrationis  explere  voluissem,  saepius  additionibus  mihi  opus 
fuisset  longioribus.  Enarrat  enim  Noster  in  hoc  capite  praesertim 
eas  res ,  quae  ad  primam  cruce  signatorum  expeditionem  perti¬ 
nent;  iis  deinde  omissis,  quae  jam  antea  dicta  erant,  vel  post  prolixius 
exponenda,  ad  varias  res  pergit,  quibus  locus  aptus  non  alias  esset,  vel 
quae  heic  essent  repetendae,  ut  in  uno  capite  omnia  ad  Francos  spectan¬ 
tia  lector  haberet.  Quasdam  tamen  notitias  per  opus  Nostri  sparsas  col¬ 
legi,  ut  huic  loco  lucem  aliquam  darent,  nec  Ibn  el  Athirum  7) ,  ubi  li¬ 
cuit,  cum  Ibn  Khalduno  comparare  neglexi. 

Reliquum  est,  ut  cl.  Bandinel ,  Praefecto  Bibliothecae  Bodleianae 
vigilantissimo  ob  usum  Manuscriptorum  liberaliorem,  quem  mihi,  Oxonii 
anno  1837  degenti,  benigne  concessit,  gratias  quam  maximas  agam. 


6)  Bibliotheca  Universitatis  nostrae,  quae  Calcuttensi  caret  editione,  duo 
exemplaria  manu  scripta  Kaimisi  optima  habet;  Regia  Holmiensis  Djevhariurn, 
in  dotibus  voluminibus,  litteris  Africanis  scriptum,  servat. 

7)  Codicem  Ibn  el  Athiri  bonum  Bibliotheca  nostra  possidet,  qui  in  col¬ 
lectione  MSS.  Sparvenfeldiana  numero  7.  signatus  est,  et  volumina  octavum 
et  duo  totius  operis  ultima  complectitur.  ilounu  prius  ab  anno  Fugae  527 
incipit. 


i  ° Q*  l*x2  ^i^ftjî  ^Lâ.î 

öjjLa^j  o5ü6  ,3  j^—^î  iüÎJoj  Lg-4^  îj-^^j 

u. )t>*öS  J-—*  *>  iAâc  iwiiî  blXS1  ujLmjÎ  ^  l-rJ^^^  Jjî  &  (»^IXSI  uJ  j»cXâj  l\s 

xJLs/aJÎ  bj.=»î  c*ô[i  qJ  (-j^.5  CT*  -^'  gyi  o-ib  O’  (Hpfj 

.•  \  .1  ., 

+  m  O  #. 

cr  ^  fj'ÿ-ê  qJ  Lojaê  Q-»  j*.fiS  1  JlSj  C  «Xx!!., 

'bL+xvj  Ijjâ  v^  ÄXjj^  gsjJj»  Q-»  i^L*Xv  i3  oblj 

JJiXv-t  «£aJ*jÏ  \j»0  vi>X2Sü!  UJ.5  ^yaî  JL^àXwî  lXXe  ütlbJlj  j»_jJÎj  q'jj-J  'îfjî 

uXJLsj  ^lXju  ÄftiSQlj  (j*JjüU!j  Jaydî  äJji>  JJ-o  [j-îjJoîj  ^.^XU;  ÿ^JÜS  s^S> 

»JjLsu  U3  ^UxiJ!  (îjjii!  Ja-ç^UÎ  ^Oij  vjd Jol  »yjs*  £  p^Ul  ^j^âXj  ^L*JJî 
JU  qjüLûj  â-U*j  ^*»wî  ^jJUê  jPj  iJjLo  JJjoj  ^.rl!  q,  xjôLs^ 

Jw*4?-  i3  (j*Ji»Xj^l  s_ua>-  iwisÂtî  IjLvXÜ  J,î  ïbjâ  Mt)j  g^Là»  æÎ^  to  ^Sv,  U^ 

=b»^  âJjO  iiiôl/j  c  o.*JI  LjLâ*i!  yXLi  LgijXo  (j-»  Lgj  ^ax^vLî 

L,-V^i  £*^-xiî  pbL^ISÎ  *Jy^  (J-*  ^L>wO  lX*J.,  j»^Ji  l\*J  (?-*!  J^âXwÎj  {*£J*0  j*Iâcf  ^ 
0'i5  (  iCwwclü  jûLU  jj>î  J,  ^Jî  ;j>  ^âjj  cr»  obb  y5UL«  ^5 

t\j  Q-»  l^X«3  (A3  Q*  îj'o-j  v£*X*i  lXg*JI  IdXilÂi  (*»gXU 

s-^LjXw'!)^  j»LwJî  0oLj_5  &-çüj5^  q<»  1£>s-]j2  ^  l<iXLo  ,1!  Jà  (  iüLjOjîj  ^joL*j  XÂm 

tlåJlå>  J'JLj  U*s  ioXc  «J  Jà  t  üXîô  J  ^OOjj'  jlbj  (jm-XâII  c>yo  (Jæ 

‘)  b. 
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je-t.  j?»i~oLs»3  (fcgjitXif  CT*  (»l'iJS  5Ca‘s^SÜ^.ÎI  JääX*«!  U  yaç,  ^jJwuxSt 

(»LwJî  ^1  &LT^  ^  (J^S  jfegÂA  ^AQÀÂamÜ  qÎ  JUuj 

OU  c 

j'i'^  >3  (*,S®4t^3  !^*^"!2  gi&]\  gftJj  KjJSj.^'J.mJ  !  (jvj 

i_j.4.UvO 

?^2x$  (J^-  O*  luis.  j»jjJI  ti£Lo  j*£*Å>«j 

^  J^'g-w^  tdsijM>  2  [).Uäs  f  üJCjJLS  q*  ÂA^aüojt  dJ 

O^Ij  J^Xilj  fô'JjJlj  tA.J>XxJi  ,3  i^*^>  iu#  f_jjbJ5  ï>^\Jl=»  iJ, 

3  Uâj  ÂAS'Lkjl  y.*£>j3  Q>ÜS  qJÎ  •&«*  ^y>3  «^gi  jvgjLftlT  ^4~>_5  qUm^I  g'A^ 

qê  u&wwO^  t— x>Ua  |^itXj>5  Lgj  b^.aoLs3  Kaî»^\LwJ!  f^y>]  q+  4  qIjuw 
5(jiaJU  iu  fjUalL  Sj  j^s»  Kj.£==>ihj!  jxst  tX«iâj  ^  LL»  &è?j*o 

C  (*.£*3!  qIjjw  vri^!î  gôjiüî 

_jpj  <  7  vXÂ**^  f  f  1^jîiAâ^=^  f  6  c  dw*o3>  lâ^JiÀJ  Q^ytolü 

l ÏJh  tjjîLvi  ^*J£  jijj  f  &>k£=sLti3ï  jjcî  ?.jJ5  Ijl^9  j£=bU**il  jH^SW 

(JiwvO  [»LiJI  ji==>LwC  l}jOÿiî  W^5-Us  lîàJjSs  SÜ^vXÎI  j»!jï  ;Lm*,  Lfi$ 

„  O 

(ji'j  q^Lwj^  (jaJ’  i— x>!-o  sj_*iAj!  i^jIjÎ  u^jotls^  iJïXî  qJ  ^'6^  »ui!  ^ 

èj^sbUaii  L*-ç*j>  5jâ=»^5  f  er»  ^-wij  Uu>i  ^  qL£*«$  '— *>Uö 

y±  Jæ  j?*-L&.  U  jUjlH  J*.gj  lLom.Î5  Â^jjâil  8  q5>^  ^  jAc  Âi^Li  iP^oLsii 

9  Lj;  j.^sLw>c  jXÎ  i-jjLxCaî  Jê  C  ^jÂauw. J  ^13  qIc^Î  tjJLtjj  ûIiXjCwwM 

'rjZ*}  (*4^®  «;l^Lwî  Q»  (»^S  S-Lwt 

(jjjC  ^(»Xjt'JiXs  ë^\>Xfl  iS^  qî^  CT*  q^«J>w.U  1  JôL^Us 

ù  u3^î  iXg-wXwt  q!  l\*j  |*^tl*j1 


2)  In  a.  legitur  i^i*«s  3)  Vox  desst  in  b.  4)  a  ^^èIj  5)  Deest 
in  b.  6)  Uterque  7)  Uterque  Jv^  8)  a  (J&jj  9 )  b.  U  *)  a 
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<j*iAatS  ß  qL^jÜ!  SjtA  <£ä  gOjâJÎ 

ayw  £1  I_5jLw*,  «^LJi  (J,  jytfla  (^-*Xwiî  £  âjLXâJÎ  siÂP  gô-âU  u^U.o>  II* 

£^>fô  £  JUiiüî  iAXåvIj  IPi^jasL©»^  qL^åJI 

£t  IjjLw  j&  Cc^j  ^xjjf  Lgg  î^xlslj  lî^Li  ^>Ux*«l3  j^xlx  I^JLpO^  gOjftll  Lg£lj  j^.*vj\ 

«O  .  ©5 

IP^jAöIä»^  (jûS'  £î  UAa  lÂfix*  qj!  j*.^>JLc  ^il5  iûtJjî  LS^yols»»,  bj£ 

l\3  (jaiA&H  q^*,  f  (i^jtÂAdolà  L£c  £!  Î^jLwj  K^JÜi  lg*ic  ,*^La9 

J  O  > 

^Ui^xJl  ^  2  vjüjt  qj  qUÎaJ  \*LîU,  <jS.äj  kJ.oJ!  ^Ui  Xaï^vLJI  jüCJU 

"°  « 

qJ  ^Aissi!!  j**2-*  £^S  gôjàii  <£c  «Syd!  ü*ï!^  i^.itf'  Uii 

2Uüj!  Lüi  3  ^Lxb^  qUä*^  Lgj^  ^lAftiî  0*.*J  £S  j^c  ÿ!~ij.l*J!  ^c.  £^Xwli  £14}. 
Uui  «s^c  5^^  ^  B^ycbsî  £>îb  U|^>l  qJÎ_j  gJj-*  Ug+c  qj!_j 

qU"«  £5  JxaSiiî  QAM.5>b,  üjL^Jj^  (_5^X>Î  Kâ<w  qU^Li  bjXJUj  ISaâ^vâao 

e5)lÀLj  ;^3  qUä**  (»Islj  oS^sil  îjjJÆj  £î  (^p^5  Ugjl^U,  ^ULbj 

gôjâJî  bAasäJ  r^Jf.i*.A\j  qI^  (_jl\JÎ  XJjjJI  jLèUi!  r-Jæ  £aö3^|  wLämI^  f 

c  • 

jJÜI  wjt^>  (£c  \ytÿi\2  'sXtl  »jyoLs?  |*^aJIc  ij-oLs»  qÎ  Juu 

♦xïXcÎ^  Ic^aâwÎ  Lg*i  t^xlsîj  lP^>L*x*w!j  «ûamJI  q-»  j^»!  £l***J!  willl  L?ÿXJLj 

^*a5»?5  (  £j^IÄm*  *  J  I^ÄxLäaJ  Ij^lS  M  yals,  0j_j!0  Uj5^S\v;  (^»JU-sI!  (Jisju 

f qj^XjJJ  UJ!  tX^wIL  oL^jJU,  0>L*jÎ^  L*I*j!j  Âtf’Sl  q»  ^JüftJî 

Äi'^i  Lg-U  tXs*^  äaüäJS  ^biXÀÏ  Qjjtjji  Ss^Uciî  lXåä  Käixil  ^  À3-î^ 

(ji  ^LtXÀi  ÜJ.bj  ^./jUvJÎj  JOoj  ücaâ5l  q-»  4  ^ äjUiXam^  ui'iî 

JijüUg  ^  ^ytoLüil  ÜA^P  OÎiAiJ  £t  gjyaJI  ^L>j  f  tî^J J  j.*è-  Q-»  *$  toj  jUaôII 


2)  a  (JjJjt  3)  Uterque  ^l*bt  semper  scribit.  4)  a  jj-u 
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lX*JÏ  J&s  q^»_;u\jÎ  j  ■ws_oj» 

0-jî  lijjt  ^-Xvi»w«jî  _jj^5  (*t^  =«->Ax!)  Q-» 

yjLLiÀsï  f*£*L*  qU1=>  b^Lô  tûj£>jaZM*j  5  ^jÿL^aj  QliaJuwJf  ^V-oü. 

^  ^  x.*(fOv-î 

■&  j.a^3jL«  (j-j  6  ^JsôJ£=s  (jOvüJÎ  s^-o  (Jæ  t^J_j_5  J>^l*i5  (j~>  gsâJÜÎ  qJQ^j  f  Î*^L» 

gjjuî  CT*  jry^3 

jLwj  ^zs'wwjtlî  (ji«_ol  jj/>)  JvaHî^Î  KjtïîâJî  _•*■>  Mj  UJj 

ù  ;  .» 

s^av-Oo  tf^j***  ^Içlà  ^XaX&âJÎj  jgoJÜÎ  jlî  q^&*^ 

^^Ui*»vx;  (J^Xva^-ÎÎ  j/*ù.  ^^Iàmaaj 

æ  iVas/i!  (j4s  é"V*^  '-Silr>'i  j**^-  a>^ujî  ^j.y3^ 

ß?  ^wuXüiï  iX!  Uoie»  jLo-î>  ^sJî  LgAPÎ  fixius  (_5^>  gôjiit  Uijü»,  Q^läwi 

%  *  fl» 

gô^L  lXâ4^ôÎcXÜ  glibf 

I.Xa«4,.W»-Î:»XM  I^ÔJW^  y  G 4« 1  O**  A'-T^ — * 

*• 

v_^s>-Lo  q^5  U^-^Êj  U«W-  ii5Xo  t_ri5*i  i3|^5»*^î  2u  jJ '  j*Lw  ts*jî  q1^  j*Cjm-M 

'  ♦  .  ,  > 

4 Lwn  ■  tCv«A4>^**  —w!J ^  ^Xx^aJ  ÎXaXc  uXj^'*  \AAav13  \Jj3lSJ  v -t  [  tI-.s 

Cr  HH  er  !>^3  U5CU  9  X^j&î  vXÎ  gôjâH  Jjî  8^3  *-*^â  vAJU^JÎi>Jt 

w  g+.^Lûui^  ^J\,5CXrVA^.  ^ —J  ^rixS->3  V.Xa^wCCoIi.X^  ^-1  L>  ^  C  ^J*^Xma4*^ 

lXÂ4.aJ  OU>j^  liO>U3  £.4^  ^î  ^j'u«  Jf  < — âJ^  KjU&Lj  [jjls^ 

^  ,  p  ÎlXP  üAft  (Jæ  1  s))S  ^uîpj  AÀ*ÀiotiAiî  £jjî  *3  iV~=i*G!j! 

5)  b  ôj'yJu  6)  a.  çjjiJy^=>  b.  ^iiXÂ  y)  a  MjLGû  8)  a 

iAX5  b.  uXXfw  9  '  a 

/ 


"/r 
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vA*ju$  sj  gôyLSI  Lßfä  X-ÇssUojl  £-L>5  jLm5\  q*  1  A1*;0  t^>aL>  Jd  üjjlâX^  OA/«  <3 
»jAJSj  uJsJâJ  ga*xJi  2  BoU^Li  |*»gdbj  b$  j^c>lv*jî_5 

3?  JWJ*]|  (^ÂJl  A-JaH  JÄ3U 

KJU>  iüds  göyül  ^bxs» 

Lfj  ^x+JLw^J!  ^x  As  p_jJ^  0^-5  (jdijjb  Jb*xl  Ao»  vj>.il^ 

SU^-  l5yî  £f>j  q-çsLw«*ji  Ojbo  la  )yA*/>  (•  i^-j 

si’ok  çjx  K^sLo  qJ  j^yaXA  ^ÄJj  (j/d^bj  AAwdS  jlix  ^.j  ^Jx  <sAL«3 

ao  i— ibjli  &«l£/àJ5  «wlft/O  <sU5  A*>x  A-*-^  _jj5  sXjÏ  j»Uo  jy^ «  v5_s-*  ^  c 
aulx  A^UXwîj  f  iAwLxSl  âUbi^  LgJ  j»lsîj  âL:>  i3  ^  (y*^1  U13-**}!  jLx 

ji  t  \jXJ>-^  £ÀÂ/«ls  q-A AaL  3  li5ou1  WW;,  (StL^  jj&Xj  qJ  (JjIîAj  ^La  Qjt 

><?  j»LiJi  J,l  dx»  yjjjljS j3  q\  ^Lïj  Lo2j!  ^dx  ^xx«ls  L^jyöls»*,  gûjàil  aL> 

qÎ  bAàx  qjÀJI  J.ARÄS  ^o!c  yoî  f  !^.Jx-j  BOLff^  Î»aIa»  qjOjAaJI  qÎ  j-^ôli  ijOlc 

O)  . 

j^jLfi.1  XjUj^U'  (*.i-Ji  b>jjx£  LpjL^vl  q-»  aLj!  c^a-Aj‘  (J,  gôA !  5jJL>ÎAj 

cxâa  Î^JLs&^s  ^juxd  jo^i-o  3<a>  Axis  jS>j  As>b>  A*j  Iax3_j  JLÜ.  3  ^  g»^; 

jAs  ^  f  <3U;  SA«  s-wÂJ  blsj  JA xd A/A-3  j*-^5CL»  j^'o  rf^P  ^  ^o!c  J 

j.*XJ!  SÂ^  itî£Jx  0^  ^-«XsO  ^s-Lo  ^y;AAiiD  jL»ai>.  bA£>2  qJÏ 

vi>ou^  ^^A«o  il  CJ-^  J ^5  *^"î”  t^1-  4  tb^UJî  Q\to 

sxLutj^  silo  q^O  îwLo  Sxiî  sxîAj  qÎ  Jx  jjjli'O  lAJUi  d'  ^db  3  ^iZc 
s^.ca>l3  0jjLAjj  qIxL*i.jÎ  OÎA*j  b^,>Lo  0.ji  jLw^  (Jjju  j*J«5  ^LoO  j^jjO^lji 

0»  ds»j  i3^,ao0  ^  »Afcj.s  jb/jO  oJî  0-odj  (jxtycsî  3-0«  i_Abj 

J)  a  AUOô  2)  b  0Wb  3)  Uterque  iboLt  4)  a  (3^  b 

3 


328510 
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(J-*  ^  Le  Lgxi  i^>«s  IgjJx  ^jXwl  Q+ 

5^Lw!jS  b\,«j*JI  l^s  ^L**l  &L>x-  ^L'  y^Lo  UJ_5  (  id^  u£Jj  5  gLa*Jlj 

_^0~îjJI  8ÿXiAil**l_j  (j*JjL.b  v_»o>Uo  ^L*X  çy}  (Jx;  LI  t>5U*J| 

jilx  qjI  bjXiAj  L\Lx>-  I^SXoj  I ^jm\  8y«j4i  &Ä/0  q«j  uijX+J!  l^lj'lfj  SyCwX 

*jL  xJI  ^yxl.,  6  2yxl  il  **5l  Q^>ls  ^jCx  qj!  ,5,1  t^UI  glï  IjJ^j 

&  gôjàJI  q-»  üLx»  ^x  oli» 
L+^jAXj  ^X  goxi!  J-^LjCv.1 

IXb  jUx=>  qaä*vj»>  £jjl  KAw  ,jwJüüJI  ix^-^L  gôjüî  ii5\La  7  (j^jtXA^s  ^Lw  ^ 

(jXféj  (jmAaH  ^1  (j^jli  îüL#vm.*3-  £  «j.:>î  wi  alÄäs  ^  JuLxIs 

Iw^lil^  gjjiil  Uxjii  SjtobXx^  (jxJ’  wXs*Lo  KJ^oJI  ^.Ux-  ^iA/O  y>Lj 

o*  qL*äw  0'4  r^lb  4  y^>5  (?)  r)^3'  0^5  L?JI  Jj)|  vj'L'  ^  f  j*^s 

vy>y>y  gôjâSI  «-ülà  ISÜI  ol  jL«5  q,U-,==>jxI  q<  îxmx-  —*-«  v--*-=-L«x>  ^jpjl 

O  «  , 

IjXLe  Jê  C  li?jX»L*Xwl_j  »«Ax  IP^xLo  LPjyxs?  (T^J*  ^  IjyLwj  <tJjl 

ÅJjWvm-Ö  ,5,1  u-X>)  l3  Ij^)LmI  ,/?  qLc^L  9  L_jj.^l  l«XLoj  Ij^Ax  Ux  l_jjÛ  8  U<«£s3  q«> 

tS-  l^Xi-LXwîj  ÿj.Ax  L^jCJLj 

li^jACj  (J*JjLL>  gôxîl  jLx> 

■.Jx»^  .j~JuLL>  jl*o!>  j»pi  <Xs  i  gx jÂjI  u5*Lo  1  qI^ 

AjjiAJS  ^.=2  Ce^Jj9  1  ^!cj  2U  jÄ-25  ^ijJI  O^lj  '— aX>'Lo  q^LwjI  gyjj  &J 

ryi  JsU,  jJjvXll  v^Lo  jUx  ^1 

vAAx  (J-»  liijL#  jX«wxîî  xl>5  WsAj  jsJj  JOJx-Lm  il  ^jXtVl  (jjÅAiXl  ySiÄll' 

5)  Uterque  ^Uallj  6)  Uterque  ü-ol  7)  a  ^ÿJu^xa  b  8) 

U;^3  uterqne  habet.  9)  Uterque  ^Jj^j  1)  a 


IS 


KX/o  QjjJI  Jx!l  ^3  (jJji-b  tyhtX^tj  ^i’-J 

O'*  ^cjba^It^  Jul^  i}*^!  iùLcîj  L^Uas»  vXÅj  gub^Jh  jj  y^wCs^ 
LPusL^  jjmJj!«Ij  <jl*id  g-»  3  (J^b-Ujl  f»-^-  i3^=>3  i3b®  (_^>x  5ja»Lo  Jå  LäPoju* 

J«  ;*ic  jJJuis  ^Aajjxl!  qj!  kaO&Aj  ^lo^Iai!  4  bg&Ljû*^  K^Åc  LgXlU^ 

ä.»üÄ  aus  J^jS\ùo  JlXj  gsjjàit  f-lutj  g»  L*-u^  «jCwÆ  i#Uj£S  JujS\âao  j^^Ljiî^ 

jL*«  Jé  (  äjIuäJj?3  gu-S*  åwUM  iü^  BjOLäj  ^3  j»u«l  »»sblj  ^LoO  uå"il 

^y°)  ^^3  *J-%  »XfwJlj  (fusli  &A&  V03S  »yas>3  àlyÊsi'i  q^>  cJ 

J*£  ga*&i!  Jjî  >â’  IgJUxi  u5vL<3  l^yals>3  goT  ^1  ,)~ç^us  jUô  caule  aye/ö*, 

adb&J  o*  gg+iuuJS  jjus  KâmJî  g»  «.iv)!  t3  bvc 

^l>3  5  O3-0  ^  s\&J\  \_u>Ls  go*&M  jl*«  ß  i-j-äJj  u-uxaJï  öLsLü^U*^  aÜÄw 
^çxil  uÅ=>-jå  (*^ls»fMAi  0Ä  Ä«s!(A*il  Q^Ulufi  jW/  jü==>L*c  &JLa  cuxwls 

Uj  53.0 L>3  xeLjI  (J,  ^3  KLoJl  ^1  L^V  QjuUuJi  a^gs  (jmAÄÜ  ux>U>  J-J3OU 

<*  gjjiJl  j  J^î  U03  6  Isb  ÿ  gaj^ 

jûjb  j^sLimA  <■*>  |*-£Jj j*>3  q^ÜUwæ  gOjfijl  jLa> 

Og^Vp-  ^bxJL  j?yct  JuSVäXu^  Q^lfcuC  yj  gsJjâJî  ^ 

ÄJ31AJ!  JwXm  £«  qJjXwJj  c>u«  iu-w  f*^3-^  jja^  g»  s^sbLue 
uX*«  0L03  j*^«^3  ls’lj3  KLîJÎ  ^*äLs  (jä^Xä*J5  Q*  gJ«s J5  ^5sJbo  ^j3V.Xxj  7  oi^js  «ujt 
il*Ji  UJui  8ùj1  »«Ax:  Juas^t  cvujj  fs^j-w  (Jæ  gôÂÜ  ^X*«^  Juo  Lj>^  j^JÜt 

a)  a  r^Ls  3)  b  4)  b  0*3£»  5)  a  O3J  ®)  Utorque 

bL  7)  Pfo  uÂ>j  2ujÎ  a  »Jut  tantum  habet;  o  addidi. 


&  er  Jl33  Vj5  8  X>j*  1*^*  j£aL*J&\  £ 

jUj  t)^ifts  qAüIL  8-ÄC  ^LUt  LJ-£>  ^oL=î  u£JL$>  Q^yû^Ç  (jüXJ 

UMXäJt  SjUjJ  gôjàiî  er  J**^3  £*=*  J3AÔ3  UiLai  (j*OüiJI  yS  lib  ^5  ^Jdu  Ls^3 

$■  •  'V  CJ*  A  -  -  v 

öyi  iL,  (*^4®  v^-xwoli  ^Lx*i5  U^ä  Igj^  ^Ui  3j*il 

jLa^  yssU  &  v  glï  g^S{  <3  j^blwUî  v£***s  iwt  J,!  ^bUl 

îuj'LJ  ,Jj  ^  v Syju  lib  J,l  JjJoa^Ij  J-03  Ui  (j^ils  qj!  ^äjLäJJ  £/>  1  lib 

Q^iÄwx  (^*3  ^SsIwaH  ^33  jule  (jüö  er  J^li  ^iÄ^li  j^dLmUIj 

^  3 

^^-IiwJj3  (j^uXäII  ^aa«~U!  gOjÀlî  (A-03  KàawJ!  vi^vXyAajli  <■  er  JU> 

\ 

e)iy%  isij-^3  U*^3  Ä^jU-03.  Li b  |»UJi  er  böJ.l  ^3  ^bLiu^  yÿ 

qJ  u£Uî  _yà2  yôl^  J.a^U»£>3  „3^3  iPjJî  ä^b  ^3  £>.£==>  LLib,  3  iüjäi^j 

J 

c  K*s>li  3  gOjiM  ibb  (_jLc  SjLcbU  iJjiiw!  ^*«jJ  ^5  u*Jo!jJs  KàjlVc, 

iUij  *V*  J'-  !-5>>ul=  ^  cr1-1^5  gJ/^  *-|i~  eî^wjj  j-*-w  im«  v4^Jj>o  Jå 

s£U  ôjj)  iaJüw  qj  O'j^-  er^  lxil/3  tg^U  3  IjAwS^  ^a*> 

■&  j-fl  L»fS~a  e^:*^5  ä«ö  iw«  L*s>bî  »uLXL*  qIIoUJ! 

LXcj,  ,}~W>  <Jæ  gôjÂSî  ^blyCw  5 

er*  LüJls»  Js^s?  gö^Äj  1  ib b  er  w-^^V0  '^^5  ek***jj  w  ^3 

lw«  Î3WJ  ^S>  Lî^j^aL: s?  ;La>  J^^U./o  j*gJ  qLxXävLs  ^laS^Jt 

Ji  L^xa>Lxw.l  3  î^^iasSîj  LglpL  Jå  qL^Ij  LgXL«^  Jw>  UL^ô^Li 

Jpj  U3  I  j-^ls  Îj-J  LP3  bCc  ^Laos*  (JvC  (j*,'-^J^  u5LLo  ejj3i«V*J  ^^X-^\ÅX««! 

^.a*-  ^.£*sk\i  jA2^  w*»U  ^)*c35b!  e^3,«li  tiLL/o  (js^i  er  t5^*^  ^3*-^^ 

C  1^lä5>L*xU  i3  LjCc  gs j jÅU  y^L<3  vjj^3 

8)  b  jåiu  9)  a  iwt  ’)  Uter  que  3b  2)  a  iujlibfj  3)  a  U^WXffot 


göjjüi  _ji£ 

Lgjö  0^<*  iVÄX*  j» LcikJ î  (Je  ^Ôjâ!î  i_»«Jäj  j»L! 

,3**3)XÎ_5  4  löd jJs  a>fw5  sLw*XLa  3  O^/^*  l^°^5  JjjJliüCwîj  ^sojd 

Lfcô  5  t+i\i  b-îjS  Je  0U>  S  y^3  (jpjî  CT?  'Jl^=>  0^-5  tr^/^ 

t^o  0V>  <•  iPjjjo L>5  qJs-  i3  gjjlf  jJai’  tiSjÜI.  J3y>  cr*  iik3" 

7  j  jdJi  Je  O' r^  6  U0> \j)\  5jj Mtojâ  Vj-^i  *£3  qUsIwj 

y*  iö^Ls  t  Jc«jj  Q-t  i^jb!  iuL^**  qL«JLw  LåiLsJ* 

[jdXÄälå  qÏjJ»  cr*  g^jil  (*4*iî  ^jLwj  Vj-*^  0^5  üSjdî  Wî 

; _ a>-Lo  8  (AJU-O  D^3  j*jJi_»üJ  [y^Lÿlwî*  ,»■?.<■*  t»ÅÖ\jl5  J>  g  *tr  ÎjJ=3  J  ÎlXjJU  Q»^JLw.il 

0VS*  l.j^Iâj  ^-^dw-fiî  Î_J.*£=3  <-\j>  Jô>LJî  <_aôIo  ^JCu»,  iü.£=bLLiiî 

£>**^3  0-^i!  (*4?  j*TS  l*-^  ^  ^  iM  ti5ÜÜP  îjlofetj  ^LâPf  j?j| 
cr*  (J^*2  */*''  V^L*0  tkîi'V  O2*-^  &*ïjj3î  <^3  j  yj\}  ^  7. à 

qUÜa«  ^*-t*Àj  Joie  (uL^3^  iô^Ls?  qI*3" jX$\  ^y_5  (j*^ojds-  sl\3-o  ^UJLw  9  *js» 

**K  OJ-^J"^  O_v>o^o  ^  0^5  r^  ÇjLsw  jLw3  cÂ^lwdî  Uî^Uôd  œ  îà^ 

^33  l$&»  o'/5”  ^  U^r^>  jL»«5  föde  UXUj6  ^l^PÎ  ^xxo  JJ, 
J^V  O2^  C5°^3  ^  o!c3  ^  Lÿ/3''J>3  &  ^L*  J  1  iJLj  0, 

S 

^  ÜV*^  ^-^3  '— *^  UV^3 

w«JL>  \r^s>'i*a  |JÄ«äj  0j  Q^ytoj  gUjjdî 

0^>  ^  CT  Â*==>'dijî  u^3>La3  ^CjXo  Jf 

4)  Uterque  L>ÎJ  5)  a  &ajü  b  «-uL  Uterque  LfC«  prp  Lgjô  6)  {,  jSJjJ 
’)  a  8)  ‘dwUOj  bOO^  9)  a  ß  Post  u^Oj^=>-  in  codicibus  deest.  J)  a  iJUs 

4 


iS 


~ jLwi  Q^yO^J  y$JL>  'oi'oiaî  ydp*  'wvS-LkD  yyK3S>  Q-* 

.ÿj.îy>\b*J  I  .s^  CT*  33iWaS  tä5y^l  S^Åi  0-»  gXcx!5  ty!Lw  ^  &jläU  xS^jäU 

!yil*Ä*vi  jà  îy$j£Jli  gUj.Sj  S  3j[jf  V**C>^<3  JwO>  lA*J  2  *»^ic  gjj 

yj>0  0Ji3J5  äüL>jJ^  lP^3  j*^*5  i3  ^y-«J-P  t^yLw^î  (^c  ^^=>3 

^jUiv*0>  (jJojI  (^£=3tA*!ai  33U0  ^^3  v_» vb>  Jul^îj  0-5*°)  Lpj  ,1»“^!  RUÜ  ,3 

&  göjÄj!  aJtJU>3  yi>  .i,î  siPÎ  Vj^’  O0^  ^^A,a>  ^  £^3 

-<a/)  -£=>Lwj:  m  yö-siS  i_ )-> 

^  C  E  J  •  J 

3  ^Laii!  l3j-w  ^'-ÄAvj'3  qUo  ÏÂau  i_V5  yO/»  yo^Lo  J*o3"^f 

^3^3  jsiaiS  ^!c3Î  3  «XwÆ  y àJjcM  gôjÂÎI  j-^3  UXLj  âJUojJÎ  J,)  ^b>L*jt!î 

J>i\  akÿ!  »3^5  yzj*  ^5  ^laiî  äÖjÄJ!  j^3  q^JUsü 

qÜäwä  ü5CUî  5JW  ,-^>3  _X<*«j«it  3  sJbCo  Ly**>  iä5UIf  U** 

4  J?l\*3Ï3  KjJsy^\X**Ji  s-îj^iî  (jy  33^^°  (d5y-g«oî  yfuiï  ^yi^O  y5oij'î 

'woli  i*>5Ui!  iXgÀàjû*^  j^âSjÎ  y£Åyi  0^33  li^3  yrtdXsüî 

(JvyXw-lî  0»  KäL*^»  göj*H  ^  0^5  tfi-X-Lj  ^.î  3(23  Jà  Sâê 

^  lä£W!j  u£Jfi Î  (j^vAÄb  äs-lc  i3jfi  Li  ^iv<0  £JÄ  LytoLi»  uy£Ö  ^yJCÏ  (jälOo 

&  gjjiJS  0^-C  [.^3  3}i3  Jvy>|  ^J) 

yôjiiî  Vj^5* 

L^Jle  U  \j^==>  q^3  0»  V/*^r  gjjÂSî  &xwl4  cy 

s3Lsë4  (_y-XJ^t  e5Xo  0J31A3U  ^l>3  _/UjJÎ  3  0\/L\jlb  SyH  ^Lw3  LP^Lvsc  Vj;^3 
gJjÂ!5  0^"t\jLb  pL»£>3  (jCc  5r*ë  (j«a4ÂJî  itiJvij  »3j3  ijv+Xw.i5  JL® 

2)  a  »yif  3)  a  qU  4)  a  0J31A3U 


I 


—  19  — 

^yoAl  i-ijj-  Jf 

5  gjo-w5  lXu  jIa«  >1  i^!cj  sJ^t  o*  &J  ^jvAjÏ 

’S?  i0^l>  JsXSj  S^JU  J-çSUrfô  0jt  «Jj  näxSj 

6  isLylsi  ii^  s^lyxwî 

_*  U^fa  *wws  LtSXo^  {j^T  Jæ  IdAx«  ^blXSl  w*ebLo  7  _sii» 

3  s-Jtj  »wJæ  jia*Âjî  ^aI>  y*ja»lo  q!  yn  ^Jî  «J  cv*i£u^ 

*  Q 

'wJ'jj  (*~^°  J'*3-*  V->'L''3  (_5^^  xXcL_ij  <ixx>i  X^asljjl  ^tTj  6  iüyolîi  0^--> 

uj  8  üxatsï  3  ^y-3*3  (•)  g^j  iyXa»^  liL^s.  8jlij$  usü«  od^>  [ÿiat-ô 

Xxâ^  jJLP^  '  yl>  JUxJ  O'*  9  oy>j-w  göjÅi!  Cq^lWâIÎ  &a1c  £*x>îj 

jf>'~j  3^  ^yi  '£***i>  yd-3  yOLXxii  i3-*-^  _^*-S  iûw<Lî\  (3  ^.cbL«  0?^  (3^"^ 

|vAMsJi  0jL>  u5vXaii  3  j*^j'!cJ5j  iCüaîïjJ!  qLçcÎj  ^jJOj  o*  jr.'-*3^ 

^yaliL?  yx\j’  o^  j»V  Ij5jlX>5  i<j5üju  yt£j  qIv^  J*  o^ 

)  M 

3$  äJLå>VVo  ^jJi  j^jtoUüi  &ä£j&2  *  '  v ■3— ■  jJæ  iî  oJla^  ^y^UJi  *-L>j  **1ê 

J^xâ  1  ok-’j-'*  c/*  X£il43>’  yxxxli  is>5üo  3  -&■  LL> 

yAjcofj.  yuJüJi  3^>  Xx«Lsf  o*^/^  (*-£-[yj  qj!  Q.Jua&j 

U^3kS>î  ^jps\Ji  aLoî  ujj yxcbLo  ^j!  Î^Loj  L^jXLj  XjtLï  (yiï  ^LJ  âjL^Î*,  ^x^Lizii 

^ytolftSt  ^yî  ^jûaiî  _-3>l a  ^  £l^>5  y>^  y-Jï  y>Us  z  iAäx«  qJ  3L 

(_i\J  o^JU  Q1/»,  y,ÙJj=-  J*ls^5  I^5Ü3  0»  ^yto'jâj’î  gjSï  jjls  3  &î  o;  L^-513 

- 

àiysar»  o^  O*3^*  LasL»/)  ^ÿ£s/^Xj  vAxc  vyt^La  ^  \«^L> 


5)  a  6)  In  utroque  codice  semper  vitiose  exstat  iwilsi  7)  a  yl> 

8)  H.  1.  a.  äCO«35  9)  a  yy1/^  l)  b  e>v«  2)  Uterquo  lN.r^  3)  Deest 


in  a. 


—  20  —  # 

«V0'^  gj/^5  ^  Vj#  c -J^Oàh  èJJaà  cy**]^  oUiii  _^bü 

dS^M  ^Ji*sit^  Juo  v_^JxäXI  ^/tolsJI  ^jJjsS»)  »^XLoj  aJjpt  taV&>  jj^x» 

ÂjLéÂJjîj  (jJ'vJLwJl»!  ^w,  J 

J1**®“  3  gV^  j^> 

07>tiA^  q-»  4  ;U»o»  '«î^L’Qj  (jdjtJ^  jUo^  Lc^^L«  gsj jäJ!  töjJw  (j-i  Jx^åao 

>^'-5  f cy*^-5  J'T’j  ji  LgJLc  j.li1_5  ijmJüIjIj  <^x  (CNJ3, 

crä*JS  j  lS^U=s2  (jJot^i»  ^j^LäLJ  go,*!!  SjhUÎ  t^JUx?  X*50bUt  JS>!  |»^jJ!  ijXo 

uv-^  LT^*  jL»aiL  î_5^t_j  tpJC55  Lg^ax-o  ^L*x  ^-yt  ujLâ?t 

^w^x»  K-À-w  |*xjL>5  j*.gi|^>5  yjjlsj^t  ,3  J*£t  lXâàXawÎj  otyiM 

^  f^gïUjî  Âi^UJî  **^Uaj|3  (jo 8jJj>  q-s  _-^Jî  i3.  »j-y°  iülo 

jxö>tj  5  /?  öxj  »L-ijCJU  qJ  l\-*^  qLLJLwJJ  jyilW  j»lLjjt  jUc  qjÎ  j4 

LLutiL  XjwsliL  JJx  •ê'h  yoLI!  tö  ,v*x  jjjjt  jjaJüÎ^ô  (jx  ^  u.Lzs «yv< ' »  sj  Lx*u> >>j-t 

I*j3-j  3  »Ö  &*x  Qgt  (_£*“  ^^gjjt  UJi  8i\ai&!  jL*3 

y)t_5  A*~S?  ^LLiLwöt  ***^5  ^tOkij  J,t  jlw  >)  (J'ö'OJtb  jCc  qJ 

» 

,  o 

^.^xJÖj  -jOwX  8j^ax«t  ù>lôJU  qC  Jx»^  U_5  oLs^li  tOx^j  jonJüiJ  JIräs*^  ÿoJÜJo 
^-ÖJt  ^wwJtiî  i_«V^UXÄM^J  0*5  i*XA  jXawXL  0J^ÄfiJLLiS  ÜL^JÜt  0j  (•£«. tX>  j.xÖ  5 

8^3  J^lx»  £,^bolj  33IXW  ^3^>  JLäÄI  J-Oji!  jf&rtîit  6 

A^S?  aÜaUJt  CT^  V/^  ^  ‘  rj^'  i3  j-°  L  ♦AMSC>  cyj^ 

Mf  w 

jLwj  ^JaUJI  &*Xc  jL>  0t  lXw  ;Ux  ^JÎ  sxO^j  t^Äliwtj  öuyi  ÂïAo 
^o'JiXit^  ^3^0  üäääj  Jx^it  ^ö"Lwx  u»  tOwiaï  J,t  fJ^ 


4)  a  äLs-  5)  a  6)  a  Lg***J 


LgXo  <3  ^JpilvO  (Xî  ^bc  CT^  .ß  Sixi 

«ô_j0w^m4  jAO c  u&j-JI  _~4  J*as^  ^î  ,j*Jjî^b  Jj>î  c>-*Jj  f  U£li  iwls» 
g^wJî_5  ol^âM  q-»  uXXjb  v-*  *EiM  xJjiXM  u ißi  j*^l  (*-ç*X*  |X[>JÎ 

«S  iSTj  aJ^Î  o»  &âU>  Jâ  (Jiaôj  JlU  QJÎ  _y.L><3  ^  »X^lî  »-Xæj 

■&  j*o« 

jLkS’Uaj!  u^s>Lo  vX^b*  tP^JI  v-o>Lo  (ja*âJî  yp» 

0ILJLJ!  p+jup  (JiaÂXj!  ß  y*A  tw)L^?î  fc\j  yt  ^»Ofc+JS  li^JLfl  t\i  |X_jL>  yV 

wO>Ltf  0O*jÜÎ  &ZA  J^Tj  yp  i$L>  jLmS  jS'Im*}]  j  \ùjôyA  S-Jî 

(J.bî  ß  J^*Jî  liä^jJj  JuL^îj  y^aßp-  kLd  »uXb-b,  qL&w  VjsJiS-  0V  (^ÔJt  LPjJî 

J  U  (Jsâ  Sj^Af  Cf*  cyf^*1  U""*'^*  i-X*^  XjXo  <j***b»j  ôbl3  X»Cw  ,3  CJ^bJ ^  iX^b” 

W  ^  w 

üJUj  8^X*w£_5  &AWÄÅJ  bJw;  q\  ^xalb;  stXCc  Q^Jbbî  0*  iSf^i  sj^ 

„>jt>  àotUb  wXlLo  qJ  ^L*i  <i>l  iu  p^xi  bg.».o  OJi*iî  ß  LJj  ti£J3  ,XÎ  ^.lXs»î  ß^o 

jX^L>  sbbî  ß  sjIXæ  ‘tLX^pj  j»lïls  7  jiXi  ^  >_<j^»Lo  ^jaXa<j^s-  &!b»  qj!  »*L> 

L^tûj  L^Jb  jLcî  8  JA  q*4^>  i)-°.5  u-a^ftiî  &X>j}  b>5  blX*  )ÿ*js 

6 

UJj  |*XJ  OJbî  8lÀP  qIj  jlXXcIs  ^XxJï  jX,î  J._jb*  buâPÎ  y*  ÎCcb>  ÎUAwj» 

8jj«5  (A*j  1^x3»!  &ß>  XS’jJ!  Oj-mmaJ  a-^LLuÎ  jlku  ^jj.Llb! 

«jj>5  *>4^  7  J«j  \ja+üj]  jLwj  v__âJ  {  (*Xï 

0^  J-o  U«^  Kj^Lbi!  («aSo'wO  (jJuj'  jLwj  J^b-  l\-Cc  iwPj  2u*A5j  ^ôJ!  j^JLwj.s» 

CT»  LJ^J  aXi^  c>^4'  K^Uai!  ^X!  ^>;_j  sJj'Liô  ^L>  U^cX^Uj^ 

7)  Uterqae  bli  8)  a  b. 


5 
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waP-IaJ  j? wXa b  NaJ  ull!  q  bj b.  3  0.b~'3“r'  ^*>24A<I  J/'M 

^«^3  (_,wjO  - — à-lj  Q-^!  en  _pi  '-r'-*-=>  O'*  ^jiPi  5  9  0^*1) 

\J?p-^'-  ^}vC  bjA'  (*“■'■»*  Vr,j^r'^  '4L=> 'pii  ^3^*^  f*-£*^  (Tj^i  tb-^b 

1  LvwJibîj  ÄÄjUoaJI  Q-»  &£.l*>  sOOi:  tX^w  qÎ  AjU  U-O-Lo  (JA*âI!  L?jj|  3 

îôi  L^c>Lo  ;Jæ  LpjJî  OjJ  4  3L03Î  s3bb  JJ  v_3j>oj!  U  3  JLp»  2  AÂ*aj  qL 

U;  333  ô^li  y^o  3  (j^uâi!  (JsC  3  cr* 

8^Ui>!  ,3  L*i==>  ^a^»^  3  JJ&ÅJ3  5-SJi*jJ  j»LiJî  JJ  Jjbs*  (Jloï  >f  t  U-JÂjO  qû 

03 L>  en  s^A-Sf;  f-'b  wbjî  y^>A3  3  I^ßjjpi  JJ  uxlp*  — aP>Lo  q^x?!  <_A^3 
,>3^P*  >A>  -xCw^3  ^jXxaâJL  XaH  'Aa-*^3  ^a5^ L  t  J  èf*^  XaIæ  bAP*\xxw.J;3 

i-llxxwlj  8p'l>3  g*XV3  W  (Jp^3  JOAsSUJ  »Ocs'o  tPjJî  UA>wO  t 

L^j)  (*r^4  sjLp^!  q-.  ^_Oi==>  W3I53  L£J  JCuJjP>  J^3  B  Ab  Jæ  jjliaUJï  ybf 

_+Ax'3  JIääÜ  AAWÅJ3  '„b P-I3J3  3  _jaIj  Jj  ^31^»  J3Å5  ^sô./**z ! 

u^siî  Lp.  j?j>b-*  gô^î  v^b  b^b  03^  v'^  J^LpO  AO  Loi!  <_;u£?S 

^  3ÂV  L  Jo  J.  ^  *-p*3 

c^Aib  5^0 

W‘*  L-.  J  * 

\J!  ^jLô  ÿo-xw-xP'3  (j-Ao  Xxxv  Aj^aJj  JJ  Aï  3>ibx»— >  0'^ 

0^!  bj^b  b^j^j  b-i'UJAÎ  3  q3*4«Lw^'  -^suboli  b-'^^b  LK-bbù!  'AJ.^  0J3A« 

KjU»w^>3  jUjJ  0aS'^Lo  iBMbi  qÎ  Aäj  »Aaj  ^x^Aib  jJää5 

<tjj\  BiÂ*J  0J3AÅJ3  Asb  gJwbo-^  Jê  (  JAâ-5  3^  j»^lx."iî  "it  KkA  3-t-SJ  [J i  3-w-î 

9)  a  jbcj  J)  a  iUws’jî  2)  Uterque  A-Uâj  3)  Uterque  ijj&t  4)  Codd.: 

bUcj5  3)  a  b.  jAj 
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osJuiÄjtj  q*  JUa  Aru  JU*5  X3.&  ,ji  ►  f  ^.åa* 

ciOLÔ  jCIc'Jjj  ^j.-'^2>  v_^>La3  ^xdA*J->  '4't  JaaajO  .vç>îji’  j,  gJjX!  7  ô'usi  3^-*-l  ,\Xc 

w  «  »»  tt 

8  p-2>J>  ^  s!*»j j  j'l*£  ^yj5  Üjjj  Q*.? 'S.  üXUXaJ  *jLâ?5  (j*  Jujjjtat 

Xål^xJ  qAz^-  -jaXAxIj  AaiSj  X*1äj!j  äLs?  ,JaE  jLLu  sJlääs 

Jjjoo  ~Aî_j  (jwjls  l_î35  X*jjî  ^  ^Lw  j-ijü!  535  gJLiîl  J.jj  wtÅj  XX:>5 

Uii  joLst.  gJ jXJt  Q«  &*y^5  q^2>  L$v*  gsjjiif 

^*fAii>  JwOjj  qU^Li  ’xij£.  tXUj  ^55  jaL^PÎj  ^aXaåJq 

&  jAÄO  qLoCw  ,3  u5Ü3_j  gJjX!  J-C  (J*AäJ5  (J*  qJjAjU  21aJÎ  U>OLÔ  ^Jt 

(_^vLoLj  5  AaaSj  Oj j»Uj  U**X  ^ f-3  jsd jÅj  ^  s^LAw5 

4Ô jÀ-^*  iujj  Lj-dc  Aj  (J-*  jAi*  uA^-Uai  (j*dj5jd>  Ud, 

J.  Xj-+av-«-p-5  odJ  IvLw  ^o'i"  Ui  J-çS\vo  c>~>5  qj5  J3j>^vJ5  ^As,  «ols£ 

-_^.i  5 .,'.  J>\  ^  yP  U^_5  i3_5^5  u**-dj  ,J^ç$Ua3  ^j5  Aå^  (jo*ä!I  ^Lsdi 

5JUxä».  .v-sÂÎ  O*^  ^  c^UJî.5  vî^jib  aJ^^XwS  V  »A  j  An 

^s) «o^  (^wALÎ  i<^Lo  ^L^amU  ÎAX^o  v—a.>Lo  ~  so»*, 

'"~C/0  ’*-v  ~  •*'  '  I  ~**..*v-  ^  J 

odL‘5  5yAej  ^U=Ü  {*ti  AXiili  L^dc  îj^Aaij  Îj^aoLs>_j  ^aj 

^Àj  ,  3jJA  ^  jj^L  l^iba  ^5Â>J  Jf  XjUjJtj  ^5j^Xî  -i>A 

w 

ii5ü3  Jds  gôjÂÎ)  o^LXw!  Aâ  Ly  v^Uil  l^i  :^j.^UXv.‘»  1  x^rjl 

''-  •-•■-  O  .>•  -'  •--•  •“  '*•'•  ~ 

y«Lolÿ  dï  R-aS^Ujj!  i^a>Lo  (^^Xü  (J*dj!j«0  (^1  ^JjÀlî  £,J^  3.5  jLdj 

XJ  ,  J  •  V  *  v'-'  ,  W,  **V'  .  '  '  »A  .  V*^*”  **  ’•r  •  "*  ~\mm  C,  ‘  L  ‘ 

i,5  ^-U’uXwli  _jûc  ^  «XU5  Uj»i  XÂjAgî)  (Jæ  Jjj_5  qU^Ü  LXLî»  LP^sLs? 

_  X  *32»  UJ»^ 

6)  *>•  o^*  7)  a 

(jr^^  l5^  b 


8)  b. 


9)  a  C5^  b  ^rXo  *)  a 
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ijtsUd  i5j^s  2;!i^  j'**  (jf^s  t^&ö 

j  ( jfU-o  JLeî  ^  îyJoïtj  i^/U»*b  M^SlS  ^wjcvXj  C^-5  3  <i>^^ 

J^>Lw  ^  pbl  ÜajUaJ  (j*dj[fb  lX>5  U*j  Sj-^L  f3*  i3>huwl  (Uc33  <  £jß  j»j-^ 

&  tu*w  ti^  gÿÿlî  4*«*i  ^  4  o^j-o^  tAjuöj  jjxj  £  L$i%>  <3  JUxiï  j>o 

Ki>«^UU»  US' ^  (^Ogw  (J^  gôjÀlî  JjJawl  Jooj  sji  XjUv^5>5  £?jt  iUw  y>Kl  £Uj 

(jwAail  e£Ua  qJ^Osju  ^X>lj  3JSÜÎ3  gJL  vXols  (*-§^U  (j<a*j  Ifjj  jjLs>l>J^  JL>-jjLj 
£  jj-Uî  ^  ^àj>j  ^oF  f?<3L&jf  Jya  Jx  j*a^  JjUUj  5  î iy  Uuoo 

U-UUwli  4  o^jJU  J^S  v-jUjÎ  U  |»gAAA,ij  qÎ  yi^åj  äääjöÜ  >— ^ y? 

(•^3  ;Uä2L  q*  Uy  X*u*  lNäj  (J^Ua\j  (J^s  ^3^1  j^sLjs-  £  (*4^ 

tÿ  y»v<Aä3i  ^jJî  £jjji>jb  o!cj  qUÜ  vü-^-  jjfif——>  (ji-U*  UUJLi 

q^1ä»aiä  yax  iUyiwî 

y>U  U-Uc  ^SUmx  i— iy>  lijUô  Oöj  J*2*’*  ^jJoci!  tUUâ-  qUÜwÆ 

Juwels  f  KåUJi  (jw^w  L^.xU  [3J53  Uj5  jA  US'  L£ajG  t^Jdî  (3U>  J» axa  vA^*vsX*«î 

jju«\  Jues^l  vi^jtö  yv.  äåJJ£  j»1X>!  q»  ju  j-w-J  bIsIPj  (^l^JLq 

^jüuü!  juJî  j^Zi  3j*Jlj  -_jt3^  f?^[>5  CT*  U^iS  KjUw^.i>^  £Jj1  Ju-w  JuJ!  jS'LwaJÎ 
^jUujJU  j^UsS  uSÜlXj  joUÜ  jitwj  qUS^ju  siLCo  jo*^J^  KiUÜ  (j*^»UJ!  ^c 

0£  XiUÜ  ^Ue  fjji.  «ÿîj  iJLwîÿ  gô ÿi)  l^SUf  ,3-^^!  (_5**^ 

^.5  BjUüs  SJ  [>-«33  UJUÎ!  d^>!  S-oS  ^ji^ï-y^ls  (J»^!  (^t  KtU>  q^IÄwä 

■g;- oi^UXwtj  y  Us  Q+  ^[>-^!  j»g*cUr>j  s^Uc  (lyiwll  ^Uias'ii^  yi»  v_aS»Uô  jtV^^Î 

2)  a  ^yjw  b  jîjjUi'  3)  a  ^UXJf  4)  a  03^3  3)  Pro  his  duobus  vocabulis  a 

habet:  [3^3 
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«jACj  8  »Ijftl  ^yxa.>  ^^Läa-aI 

gwwîjâ  JÜ^Li  (jss  il  jL*«j  L^ÎXX^Î»,  X^LajJ  —*->■  Ua  ^ 

Üi^aaa  0A(T>  (il  jLw  ^  <■  (_jyA*Jîj  (iÄålL  j*^x5  ^S^ôl^  8j.À£  *^Loj  a_aX>  q-» 

gôjii  1  q»  jL «  <■  L^j>XL  qC  7  ijwJIjj  *—*/^5  J«i«  «-3  (i*jb 

|»LwÜl  (J>£  ^ô^âil  f^LOÛwl  Q-»  (jfÂiilj  0^1  IiAaaO  Ä.ÅJlN^0  il 

(Col  yd>  (™^>Lo  (*-^-L>^3  iCo^AiaSl  jJæ  "i'1  I^aåXäIs  äjuX^JI  (j, 

^Ij,  jU_p  0^1  XXaam  ^C.  Jj-O  >— a^-L/Oj  vLoJ!^  J^ü  CT*  BvXfij  ^LôJ>  «^àJl 

jLàjO  S  (Jæ  air  (_^>Lo  (^5^jXJl  JsC  jLoO  i_s^l  K*J^1  jJæ  jj+à  U^s-Lo  (ÂsLLfl 

01  jl^J!  \rK^\^9  go jÂÎl  v^l^o  o^yiel  jà  <  gjj^l  9jUa5»  (il  Xiv^jJÏ  8  \30^» 

•  o  o  l* 

l^jlrx^s  j*à*JJ  OliAij  (il  >— *i>  (i^S  0»  K=.Uj3*  ^Lwj  f  j?^wl_5  IS^i-Vi^ls 
0i  (jJjLÎl  !yu4  K*4î-  qI/hIwÜ  £xt>  ÎjlXjôÏj  IcjjsJ!^  Lgüâjî  0»  (j)^*  (*•£*» 

0i  viiouj  (iL^^UJ  j5^L*<**!1  (ilâjlj  0'wIii^Jl  j^àÜ  lj 3  s^Loil 

i»i(*  (5  iü^LÜ  ^ÎlXj  jAüäil  jaoIjs»  X-oLaJI  ü*4î-  j3  I^iAaoS  ^3  jxli»-  iil  l^t-^ 

I 

AJtJi  ■_.  LN.ï^  yjJ,\^  H;_yOÂÜ  «^La»w  jMtS ^  ^slil  l*.L>Oj  SjâîlXs  UjLaJI  (_*Z>-Lo  j 

bJJj  '£*■*■}}  Ij^^l  _-*l_j  l*-^  Çfj  (i  ^LliLJ!  (il  lii  jv^U 

^Jl  L«  *  ♦.*>  Ij^ÇAttJj  5  /^1  M  (iAOjil  («j^S^Lo  (^L>^0  jAao'Ü  £L«  liSÂJUl 

(î?  J'-:,-î 

gOjÅil  (3Liâ  0^1  !  ilj^o'il  jjy*A«fl 

0UÄAW  ^l^^l  flXA  l)-^jll  L^ll  ^A5yi  Jyfl  01  hlw,ll  ^  ^  WAM  U. 

ATI  jax')!^  ujL^5!  i^äIjI  LàjI^  ^b(>  (w*->L3  1  ^Alaäjt 

6)  Codices  in  hoc  capite  semper  7)  a  u*Jt  b  8)  a  b 

9)  Uterque  ^Uâ>  j)  Uterque 


6 
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u^>Lo  »jjÎ  jcJxj  u^LxLij  ^  <w“.>Lo  Läajj!  XÊÎj^a  w^>Lo 

L?3y>ls>3  IS^Î  iCoOwo  Jiü  Jjjÿ  gyaU  0_>*o>  bWfi  Îj^Sj  ^LsU**  ^  l*y>  ^Lwj 
3Î  (j^Lw-L)  _~>b  r  Lain  qC  ^LSuUaSî  j»li>_5  oÎjÂS!  gôjiiî  5*Â>îj 
SjLcj  b’|y>!  LpfcÀ-S\xij  LÿjJi  A.Î  gûiüî  (^âjLèî  ôîÿSî  Q»r*jtj  yUJ  gôjÂiî  .-> 

««  3 

Ly>Ls  <s2^UÎ  u*Jb>  ^  oîÿ^  Ïj^ac  ß  LgJù«  s-Liuwali 

i^JL>  JUæI?  Ls^lXp-î  gùÿSî  ÿM  0^^  ije*i  çFjî  »jJj-P-  ’ir^  ^ 

^y.xJJJ>\i  LSP^JiiSj  l£ji5  ^î  0lIiLvJ!  SI^ms.  op'l>5  f  IgAS-îji  là  0^ !  IPôrlià 


i^-aIX/jIs  Li>ûj_5  î j^-w  2yxL  Jô'  Kstlâ  oîÿîî  î^yû  ,»  f  *lc- 

y*Jlj  J,  jÇÿî  \jX>-^  3  (_^v.LlÂÎÎ  0Uilw  üSllP  LPj-«Ji  (^jläi  0E  0^-CO,  t^US  cV*89  - 
y3  Jvxb  0U*Ài5  Syo  yuliJuJî  _-b  LwjJî  uiJjjj  f  slXL  JU  ç^Lii  3-vs 

^5^kJ]  (jmJ3  sâ5>  <j,  ^y"ïfî  0-»  Le  Jé  $•*)■—  Jjjj  ij-iy  J,5  ^j^xUo  — oUo 

♦ 

(Jæ  yi" CvJyo  ^ÿjj  j?jbxc»5  3  »lij/3  Ui'  ji'UwAÎÎ  ciOÿsl  U?  iLi^îiAxli 

.  __  %  *  *  ;j  »/•  ;,  ♦  :  .  * 

_^=>Lo  i Xsù*  0j  0LULvJî  —j.=>_5  4  K-^qliî  ^5  ^Lwi  gô ÿ!î  -ï+I^  ^yLsiî  yi 

âjjkti  vi^SLöj  gJÿH  y!  (*4a1c  DÎ^3  ^  (*•£?  OÂbj  C^iys  J,yw 

’S?  Ui3^S  lÿ2*  CT*  0_j^LaUÎ  j*-y*j"ls  [ÿ-U>3  gôjÂÜ  ^sz 

^j_yo  gsiÿS!  j^o>- 

^Ojâ!!  j4j>3  0j^lXäj  ^j1^*  ^ôLüLwUî  S Ux! )  oo^jisl  -*3 

y  U*  xolj^  jclxi  yo^b!  ^5^3  (J*y>  Cf»  3  j >°  iLouX-« 

(jJjîji?  0»  0L*^\iU!  (ja*J  yXJoî^  ^L^iî_5  gîjj’ÿl  Ljxic  |y^3  5  jX  M^Ut 

2)  Uterque  yili  Jj  3)  Uterque  4)  Uterque  yl5  5)  a 
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^JmO»  &*4a>  4  ^  »  ao^  i» 

y^s»Lo  efc5\AÅiP  ^1  J*^  vi «.xjj  (4*A?  JtxäJ!  tAÄ^itj  L*^».ïj^ls  .Ja&ÅjU 

(JAjls  j*-J^S  yljAÄJj  ®  (J«Laj1j  J,î  £-Ls?-  ^J.aJÎ  Q-*  8^ÅJ4  qÎ  (J»C  JlJ^tX^S^kÅÄ^O  ^^Åa»3 

üfc  tXJwi-î  sXLmJ  kitlS-s^ÄM/^lj  (j^-^tX*x3  JJ  lXIoI  wOj  ÖOU^  jwkÄÜ  vJsJCw^ 

0  £ 

9  0  % 

%~ü}  fjj^>3  jUtî  er  4jÔ=>  j*^J  id5Xo_j  L^ç>^j  j,  gôjÀÎÎ  jUsî  Jæ  jjàj.  (jo'AsJ-i 
^J>-J\  Jé  IjJU  Jjj  Ude  7  kXyo-  JJ  jImi  Jä  jijJi  j  Li»l*»S£  f^.Ua.5  ,*oàa>  s^aII 

il>5  Ke  ^5  ^j-o  yc  8  f?^  cJ^  er  g^'  s^'- 

£?  j*-ii>A-*j»j  ^ j^yjM  s3J^o"5!  Hjiiclj  )_y^  ^  e/ï4  <-^*3*-i-> 


Ä-^Üoj?  wk>Lo  b! jj_5  \UsM3  gôj*Sî  ôj'ôjsO  ^LaJ>| 

-J5?  1  ^  ö!e»j  „+jM  vüaa«  ÎÔaw  U tV>-LaO  ö^yi  j-yo"S(  ^Lw  ^ 

er»  O»  4^4^15  ^c  jUL,  9  -èlj  Jö  w.s»l 

j  ^  1  j uav^2  e)-5^  ^  _/<?  c  i 

.^tii-'Ä^  ou)^  ^J!  o!cj  (jis j4  L^U-J  so^Lj  er  iÿ^1-^3^  »a>w*3 

J>_jOy0  £«e»  Jf  (  Sj-5»!  j.läÄ«4  1  JLs-^AV  JOÀ4  5lX*J 

jb!j  ^L>\Äa«  >.^->1-0  3  ^ j^i4^  5t^-r4  »-X-vwJC>-!_5  j5^U«xi!  v_a.>Lo  2  ej^ÄÅij! 


^.S  jaau  j»  .5?  ^  41^*45  ^  cfÄvwco  w->Lo  er.T^ '^jc~-}2  er4>^°  '^"2>l>°  e5)^43 

ej^4wv<e'  ^awi  ej^-5  ^  '_ «a>Lo  ^jj»uVàj 

(jaiAâÎS  VwAJ>La3  e;’^  4  8iiLs\ÂÀ<wîj  ’wV.^Lo  clX«aa»L) 

^IxxîÎj  |*^j_jlXæ  gOjÂil^  14j4  (jacXåjI  UuVoj^j  o?  îjj^*5  ^e4A)j) 

6)  Uterque  (j*Uj1j  7)  Uterque  ÎlUo  8)  b.  5jj»^sls  9)  a  yilj  Jo  *) 
Uterque  3)  Uterque  3)  Uterque  4)  a 
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CjjJ'-'iî  5  8j -ft«  £  'a&S’.j  gjjiil  owaÂ^o 

ÄJ  fxb  J.o>-  Jæ  LJiîj  j*.aà«  Xx^UaSfj  (j*JtJ jO  j£m fcC  ^-jyj^AÂo  I^L-j  ^1^*' 

g 

^  Le  gô^sil  obb  3  l^-LJj  fîjf jïi  j*.jj  LjÂbj  jJti  jz£  Q»  foj*o[»2 

jÔas}\  ^1  U,oL*i  jrb^b  qê  «A* JJ  ^aâc  iM^J!  oxbiül  Lpfc^uJjJ" !j  ^»hAâJ^  lÀc 

(Lt  JjO^  yS^LboU!  3  /UoJJ  £OjJ!  8Î<AjJ!  il  iOJ 

♦ 

K*4I  H^UojM  q-,  si^AOÄo  £^)L1!  3  (LçAbL  aJutbs  ^çrL«Â.~>-l  q!»,!  ^1  Laj  j*aÎü  (J^SaiO 
<2?  «dXftJ  ^JJAxJj  jfcplpj  .îWjJ  (J-»  oLo_j  &Â*Ji  q*  Jj^Î  £*J)  _^>ï 

le3^  e*  jW>î 

\jw_5  yU-wwät  »JlXo  Jæ  \A*js?  qIIJuJI  *£a*j  àjôjA  JJS  U* 

^Jov  0-JtXJ!  kiUc  8^1^  «.ÄcLhj  i£a*j.,  g'jjÂÜ  ;i3LâsJ  y'LwjJî  ,3  àyXMlA  u5LLJî 

^_ob  lAj  Q-i  lg£L«j  j4S:  qJ  SjJ^p-  |LÎ  jLwj  ^L^VÂaw  i_a=»Lo  5  jÄÅmsA I  ^jj 

3  jLt  kâJ  &«  v^ajuj  Lg^s»Lo  ^LiLj  Qft)l  it_cCs»  isyaL^  qj^U  ,i,l  ^L*  J# 
ootUJU'i  6  Lojj  SvX*  qUj  üiw  X^ü  .^ô  3  1?_j^oIa>_j  tl^Jî  ^  I.^L^i  J  'w*oJ! 

liSLLp*  c  tbüô'  3  g^Lr^-S  -bLw-«.^  |L!  UI>ji  i^-Jum+JI  (Jæ  h ciAs'uto» 
s-A>-»j  1,^/JXoj  gô jiJ!  y»  qL*Cj^  (jiÆjrfO  w->Lo  ia5oJ  J^La>  3 

y  j j.jL^1  >«— v>Lo  L^-J!  i^aaas  .LgXrLbj  ^bjJ!  (^æ  ^Âw^Jî  vü^L«/^  äOjåJ!  io-**a<o!_j  »lAsij 
û-  iUJ^Lbj!  jJæ  gô jiJî  (J-*  LPlXâc  q1^  oL*à  UXclbjj  JLve'iL  juiîj. 9 

^gô^àiîj  AjoIIoLaJ!  j5^U*s*J!  '■J^’ 

i  .  v  ^  ■' J ' ''■  '•i^pS^<!gf* 

a«  Jääj  bL\  JwLgj'i  (Jp&wO  v-aS-Us  (j^LAibi  yLo  lAï  uA*aS?  qI‘~i!»J!  q's 

qLUUJI  ^ls  ^jÂwjaH  ^j_5  jfciAj  0tf  Le  qjPjL  u*>La  <»5;LiL5  wu^  Li^iü  J^s 

5)  Codices:  6)  a  L«^j  q*«**»»  qL+J  äåa<  7)  Codices  ^^jL=1  Paullo 

ante  pro  ^LPjjl  habent. 
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WW  wiwuj  q!A*S>  jfSi)  £A  j^U^xîl  J^>5  f-Vjr*5  gj^!  f 

Jwu  gJjÀj!  30uu  j?j»îj  SjJjilj  j^Lw-e^  8  L5jJüixS=> 

otjÂil  qU^  <wv  q-*  qLo^  3  i^jlwj  c  qUi  cr* 

(J^^jjü  jjAsfÂv  j^LmivxJÎ  j*lXÜ/0j  v\*J  j»Otà^  _*JÿJ  LgJj  ^.1  ÄijJI  v\>v£ 

^jULI  («X-^xiÄA*^  v-j^^-lj  IfciîvXi  vXLJ!  ^aIavJÖ  qLLiLvaJ!  \y!O^S.^ 

vi,l  (Jf^j "i  jA*®^  ^Lvwä  j5^1m«äJ!  (_^ä  L^.j  (j*jli  ^sJ!  \S  ^Lva»j 

u^r  v- 9  jA*W  Lg-*-^  Lg-^gjj  »>ää  LgiCli  tj)SoJth  jUct  q-»  #lr 

q!^j  fjjglwö  Ot\M<i_5  y5üi3  (j*Äo  jü^sääj  v\L  ^  ^  u;5Uv\j  qL'tJLwJÎ  j^L 

JwÇ>Jj  L^A5»UaJ  ÄX^LLu!  ,1!  î»jLw  Ovi  (JAV4^«J  (J^uXÀbj  (Jÿplxlj! 

(jwJblji^  ywvXäJl  y5Xa  äxTILuIj  j*^Ji  Lg^vs  j*^*i*i  öl?*  !*^jCxi!Ow« 

Joii  J,!  qA*U*vI!  8^,jLxa  (Jæ  5j£&j!_j  1  Å-yalii  (jot  l»tM>îj  gôjÂÎI  Q-vliLçw  Q»  8J^4i 
J,!  £WjÀH_5  ^jOjLj  ^j^làhî  Ole  Qj^xiw  Qj-*Xvwt^  LiUvJî  Juaî  ldi  î^ïjJvàjJ  bild! 
Sjjx:  L^JvJU  l^j^Ls?  gôjjiJJ  ålyoliSj  ^  Ciôl/»,  UjLbjii—»  ^J^lvviî  iXviïj 

Lolxi  (*.^Jvc  ost-*^aÄ*vl3  wwli!  iodi  5_jjLw  Lg.^Lo  L^ö  gogj  L>  [yioi», 

bydl  ^  ^UotJ!  o^Lwj  fcciji  i^j  g^jÅJJ  Jii  Y*^ 

Kx-o^t  [jjgöj  gU;î  J.Î  |*^wjviw  liivUsji  f?»  ggi  LftJ^  w.l> 

^lïî^  Qi  L^j  ^^>5  cr*  (J^*5  (Vgij««5j  J*^ï  Q-^Jvw^Jî  JJali 

k^*3»  (j^V  k3^°o  (5^  Lfr?  (jM  cr  vK  oo^V.  [*k*^  c&  g^jÂÎÎ 

(_^c  ,Jo^  »J.3-Î  \Jj=  âjU^w^Î  |*j^3i  q^  JåM  JsLsa-tj  u3vJL5> 

8)  a  b  i_5;v\iû— 31  9)  a  qL^-j-ö  b  Ql>^*i  Uterque  Ü^ïf 

heic  et  alibi  in  hoc  capite. 


7 
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—  50  — 

^£==>IwjU  C  jvAc  tÂlwg  gogdl  **•*  0-*^ 

ïlXî?  Asu  gog^!  q-*  j»LvJî  Obb  0»  Lë’g-c.S  wJ>>  JAÎ  gg-wb,  Üîobb  iôojgJLd  iCyOoLg'j!' 
j»jÄcb,  IggoÄS?  J,  î^xilu,  L^J^«Î  (jgAO  JUcl  0»  2  *A*9j  i33  gggii  iôtgSÿJî 

KAv  LçjJ^  ^ù>Là  iUx  OL  Qi  K-yij  CT*  J"i"^  s-bç»  gogil  Obb  (J^  q^Aslcj 

^,5  ,0-MJ»wrs^Jt  Aj  (3  4vg>  J 4_j  ^jg*vO  olcj  j*-*4j  ôÿ»^c  4^Loj  ^.wô 

û-  L^gCU.,  Âjl»^4.i>_5  Qjgbc  *a*  gj gb!  Isg-obs» 
0aJIw»*JÏ  £g  sAxç  ^jL.i>t_5  gjgüî  ^}a  bIîj, 

Jb  K-iUw^cgj  s jÂ^  ^Aob  j3»U  0vlXä!L>  gôgJî  i^La  qJjAxj  Jgj' 

2oJæ  0OÄÄili  Jo-üî  ô  4  gg-wj,  3  (j*Ao  i33  U.SX«  3  bwlb  jca \  ^L>  ^1  v^sjgj. 

U*vsgb>  «g*b-  *-1^1  V^*^3  u^-buî  ii'  Agcj  olj  (j*As3î  o!cj  2ogga- 

tjLcâi  As  0j d^Aib  t>5blj1  CÄ  f  jüüuÿ  SjlfjJ  «AÂfi  igtoLs»  c&  ijU>  süJkbî^ 

ÜRaslmJ!  ü5g  0-4^AjLu  «bgCwlî  XÂ>Lg*Jî  3  U**^i  Lg*3î  Aol ô  fcô_ÿggJ!  jgj  gbgJî 
Lg-osb^  V'-fr3»,  ‘À?g~b  ^  0^4 Aib  j-L*ô  0a*âJî  Joib  ;4i  .Aï  <À»x-  3^r*  Cr 

Aie  ^jj^Job  Ji\z  3  ^bs»  *-^  j^Lwæ  0-»  la>Ï  ioL^Ai  Lgj»,  q^Iâwæ  ^5  IgJU  ^Lwj 

Aibs  Ac  ÜöJj  gg*3ï  j»Aftj  j*.go>Lo  qLi  0i  J^'g  b 

^_jjCLo  qI  A*J  o!cjû>5  b,Aoi  gôjÂSî  0Îj  j-j-33  «b1_5  0w^iô  J.Î  olcj  f  «3üô  j*^i 

3A  3  »3  5  c5;J-3  glï-  *»ol  J-gjli  Igj'uxî  01  lua£> 

i'  JäH  otc^  i-îoiJt  3  »jgjF  ^bil  4ïj^°3>  01  4m>;0 

*  ’  ,  \  I 

0^  _jji  £-L>  Jé  c  HAA  y?** 3Li  »deg  o^^UAwo  w^ls»  0-4" Axb  jLwjj 


2)  a  jojjj  b  iôJi)  heic  et  paullo  post. 
I»  gw^5  5)  Codices:  ^-^j-1 


3  a  b  0^*00 


4)  a  ^ 
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0-^ Juxb  0^rs»  l^gÂs  ^iiwO  <3Læ1  IjtA^aä  e3^ 

ÆO^àJt  jLw  J}  fgôjÀiî  <-jjJ»  (J^  çU^r*^!  U,iA*j'!^  j>  Lw*!î  iAâ-às^  qJ^jU  <11  (^LstLÎ» 
UJlpl  äåjlX-J!  îjJjbj  6  âæÎjj  UXli  j,t  3j-w^  olli  K 


*N-*.-Vrr 


ücjjaX*iî_5  j/UmjiJÎ  q-»  Lâil  0j^wXc  ^  0jOjLj  q-»  (^LxLj  â=>}_5  <■  ^.gXfwLâç 

•  N  *•  •  y  ’*}  1  '‘y  'y  <.•  T  V  , 

wO>Lo  ,,Uù>  qJ  0J  0^Lwjî  (ijIlXi!  q-?  >^Ly«  0j  iôcLwî  *jw.> 

(Jæ  Ij^JCj  (bülw^Jl  ^LläX»  £Joy>  ^  !U  v-jjü^  l_J jjs  Jö  ,1.1  gÔjjÜÎ  ^Iwj  Qjjl 

jji  JLo  lXIv!  »jJj'öj  J.  (*^*1*  jLwj  jj^liLÎ  ^Js-Lo  äblb+Jl 

üXÎJj  j*Xjl*Xj  0*  00Ä«-W  JO^lLu!  v_^«E>Lo  jbs-j-w  f'-f*3  (3*^5  l**-*-^  Kâî  livboj  S^OjLëj 

li^Xoj  (^IâLI  lrJf^m  !a^^5  g'jjÀÎl  £*^r“l  Jê  (  iw*JS  0»  £Oj  ^Ju^XXa 

jLw  >>  <■  0j^Lo  g^lo'j  v_^L>-  J,ï  i_j)lS^I  0^>  j4^aJLc 

Qjijju  7  JJJi  0*  :Üj>  u*^CJ  gôjÂjl  cr»  0V.IO  >3  Jj" 

U*5  is^Oj  (0*  (i*55  (*^^>1  [*-^5  jLcl$  l\JlS>  (_CsAJ 

i)**»  (JJ.j^î  0*  ô^>  />'  (jM/k  O»  y5  ;^5  iul^t  ^ô 

-IXe  0vil  0Ji>-w  j*^-*-^  **&j  0?^  0e  f? j-yal»,  *-£aJÎ  iuL^Pt 

^,1  ol»  g  ^  i*5/*"^  er»  ‘-i1'-1^^  Jsp-  JUj  j?bli 

&  0>!cj  0j-tXw-Jî  Mßi  0^1âwæ  ^léïj  Lsl^  <t*>5  (jJLljis 

gj/jî  ^  ib3^ 

L§J  jftli»  (Jj  s3wa  pIPjJI  xoJw  ^1  ^LiLsj  (_y>l  j»îj^4  0j  iblL  jLwj  ^- 

jLw  l\.J  «5  J-^  (jvLw^>  qLi  jJlXÎJÎ  S-Jii_5  LiÅÄ 

^:e*jw  U  OjUXwi  iul^?î  tbüj  qc  'Aij 


6)  Codices:  «æIjJ  7)  b  ^ 
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tßs-  JaL>5  Ool  J*^U  cisUj  jjô  IgxS  y>jL5>^9 

Kx^x^j  Jjtàj  q>ä=“  (*Amo  ^1  <U Ji^i  Q-t  i^5Uj  ^li  Klxks-  ^tyiLi  xwiu  lo>ls^ 

&  (»f^j  o*  **U>j  O'*  0X3  Ojj  o^>  ij 

Ojj  Oj^>  Jx  gôjÀÎÎ  p^Lx*^ 

rj-0'^  //  «A3  i5  gj/M  «;ly>  i3  0X5  °/*  °r>  fV&  o^  ^  e/ 

(«^■JCLs  yggîpj  gô jä35  £?*“  J00  i3  <3>  qJjJou  j^*y  LgJ 

i'tPjJ!  v-xS-L o  yüxu^s-  ^0  o^J  0^.=>  ÂjtLï  £  ü5Üu  ^^*>3  j*^jLx£j  q-*  &æUj>5 

gôjÂSî  o^  cy>  q£  uli  Lt*  L^<Lo_j  j^t  ^o,  J,  ^\  ü5Üo  jLxj  sjL^5^ 

05 ü5sL«j  sOJj  qJjiAäj  jLwj  (Axil  (jia*J  KL>!lVj;  ^*x>~5^  0» 

r  Û  Kjyclil  LgxS  v_xi \j2  lPjJol&-j  1^5Üj  x^J5  ^La3  äaAäM 

^_jjo  X^jOwo  (Jæ  gôjÀj!  i^Lxx*«! 

_jxä5  Jxaj'îiî  ßä  0»  l$?  qI/j  yûf,  iüpjtil  ^làL>  ^jx3  ÜxJl^wO  ojl/ 

y'JÉsstXÀb  Î^Jwxxxsili  o«x*  ax/*  LPjIxm*  gôjÂÜ  J^P_5  y0*’-  lXxXwÜ  (jx^xli. 

jK JÜ  yàj  l^xiî  *1^  Ox*xwj0  *»fw5  &ixS  01  i3Loj  j"KhuJU  |?  jj>\s  (JjJ»-Aà  Ux£>lx5 

*.xJ!  Jjliw'ii  aJf-Lwj  ü5Ül\j  JwJas^l  dd  uxxJj  KjCx  üxbi»  J,  Lgj  üjjJutJS  bjxO 
y«î  0jj  sj'olc  (^æ  jH2/>  0i  L^xii  djliw^î  .cL>j  ij^cas^ï  >5  s  àjXwj  Jul>ls  OiAÜj 
Js^î  0^5^ J«x5  0i  jjtf')  î  0^xsJî  (3  i}>^:.  0^  äwvXÄ^ 

01  j»^î^  ^^xvwOii  |J,Î  2U  t^x*Jj  |3j£î»w"bî  0^5^  X*vO  J0"^ 

0^5  i«wJt_5  OjJUud  0iax5  q£;":  ^i3v*-1j  y^OJub  w^xijj  jl5*°  ^r.1-^0  i3  j1^2^ 

L^XS  ^ßß  jyo  qC  Ôjx#*a  uîîjJ^jî  U$  (  öj-ixc  v^xx«  iu«  ^5üô 
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ijSjJeb  cU  l&Sj 3  ^»^ùojlsLo  qE  s^j>3  ié5ÜiÂj  8  j-y"^  ^  ZZ  ZZ3^  lî,4^\5 

jLwj  iPjUas»  3  IjOwaXwIj  ëjXix  'ii'-«  ÄX**  £Oj  3  gjj*H  L&Z  u^xaî 

jJLj  ^i\^uxm»j  jkM  J.Î  viouj  cr*  qZZ  9  ^  cZ'-^3 

Cg^LeX»  jäOjÅH  Lgix-cXî  Ixô  \y*  £3/^3  vAbiî  |*aL*ö  3  gZ*M  d'^j^  ^^-t"1“^ 
<ï  >-Lc  bjj^x  I«  IjiLbl  Le  LglPl  J-5’  qÎ  0-*J  iw*J^  q<  ^3^ 

gùj*^  (J*«  2wîj^j?j  UjILjA^Ï  ^ÂWj^JÎ  gJö 
CP  L^JCU  IP^dL>j  v_jtbji£=3  H^Xvx  ^*ô‘  iU^wj  s^TLwX;  ^su-^Jî  >S 

gôjÂÎÎ  ff^X-7-îj  LPj-oLs?  l^Lw^=>  LfJj  v_Jx>  Lfw  1  jîj£  âôJi  jLg  >£  gôjÂ^ 

(*j-ô  (_«jUaJt  y&üj  t_y)jjjt_5  *US  (Jô^  t'i\jiX&  ^.r.xaJi  »JoûLX.i  Î^Lwj 

oÎjâ!î  îv^jtw-o  nåj\  Lej  âLii'wCwlî  ^üw^t  (3^5 

w 

olo  >c?  bLJlî  sjuu  ^yjuî  je  jOLj!  ^33  îJ^sk  *U?  L S***  ^3  Z’^1 

*jl^s  iii-wj!  ^  qjOJ?  Ol*x  qLLiLJÎ  (Z-5-5  c^/«X;3  (-5^***^  **/« 

Jx  Ux»  Ji  cï^jSvLJî  XÎy>  ^Lx»î  ,3  jA  U=>  yo  vÆ  ^°-Zf 

^Jiî  xLw  q!  LpX1-^  JUx^Î  BiÂgJ  ?C»»Pic  âJjO  j*^i  iejoLJo  ?-yj  >XU  0^»%,  j»LiJî 

Cr*  ZZ  cZ  cr^3  8Z^  Le>Oo  v^Xjjuj  vj^jÎ  ,_cj  aJj>3  q£:  oLLo» 

<^J^i  jLaX»!  3  l£0>jj  t^5“  »-JjJÎ  [CJ  âJjlXj  £J}JI*Xj  Lo 
^éf.L*j  âÎ  (j*Z  ^  cr*  !iÀP  3 

«■X^3  ëJ^SÎ  iù1^  V-S>  ^j-î  w^3  |*)x  jIo'wCjî  kaSLL  Î3li  (jZ3^^ 

.  ..,„  » 

Or  *XJU 


8)  Codices  yiïî  9)  a  (j^LoLi  b  (_r*LoL  1'j  Codices: 
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g  j  jSu  (j'j'iXij  i_j  pi. 

lySjjj  Î^Llj  iüLo  iO-w  gô  jÀil  ^OC^J^S»!  ^ 

q^j  2ojÎ  îjplçsè  Jo  ;Lj>  Li^>Lo  (jO'Ai-b  lXxSUÂa«^  ^Ânall 

i^*+Â>ï  UJ6  3^_kJ  fc^jllî  „Ii-  aàj!  ouiv«J>  (Jx.  gôjjiJî  2  *"*-?■  ^  ^ 

wl^?l  Q^iï  ,3  Ja&wj  jtxLîlîj  ÎCLw  y>!  gôjÀÜ  t>^  0'u//JÎ  _iww£  ÿ-yt 

KjL>j  3  |_yLr?iî  iAÏj  j*£âIô1  o  gôjÀÎÎ*i  LoixJL«o  f*XJw  ^Lyj  Xwji  *■>! 


o» 


yjJ_5  [yi-fcïi  |?j.5CwJW  ^,1  XjL>jJi  j*^sJL>  Q-yfljilit  L*.OÎ  l*Ji  jjU S' j*N 


io»x>U  j*xaL<3-  Î_jvX>j.s  (jyoiiUî  0.&  x-ôj-à-t  îf^)-5  (J^^'-Vf  îyb£j]  A>i  ' 

lAjtj  ^JyiÂxAj  iÿjLx'ufw’^îj  JjLcJ^Lî  Â*i!»  ô^li'  ÄÅ.W  i^oi"  f  Uô 

j^lXâÎÎ  i_^S>Lo  jL«,  aIaÎ  <J-=  XOj&jS  \_ sujs  Lj*!/!  3  gôjÂiî  J4-UÎ  qÎ 

^»y  ^  â^lypüJ  3  0^5  ^  iOxvoL*>ßi!  (^*  j? f^-i1  y a.^5  Li^j  1 

QU^jiiîlj  V/*^  O*  3^ £*>5  i3~*j^  er  ^  0*3  O*^  (3  (j^O  J.I 

î^jlxoü  \k^j^j^  X*-WJ  î  ^  ^  ^  L3^  ^  A-O  l*j> 

^jüJ^  ajÎj»<S  O’  O^J-^  \j+*&  u>js-*i  Q^jjjs»  3  tôJIt  Jj  ^<-*3  ôj^Î  £+i>j 

(jp*wO  Jd  jyài  j^r.5  i^d  f-S**  fXJ  gô^ÂJÎ  iô^A i 

^  qj-^M  (*-ê**j'^  *J^T  (*-^*^E  ^  ^  ^  ^Cvs^J> 

ô  sXU^  (j^yjAüj!  0>xx>  3^  Aillait  w.:>lo  5  Jtyo 
^wJçîjij  v— aJ=-Lo  jLr^P 

(J^  öjr?j^-  O^jj'  O’  J^~~s  îr*^*  O^ /^ÎS  J^*w  y<> 

ïyaj.15  \A&  !.,ji==>  ^of  AJ  î_jJ>jiuÂAvls  Ux>'iaû  0O*âjÎ  y^_5  [y*-^_5  i^wv.Lt^a 


2)  a  Â^J> 


3)  Codices:  4)  a  5)  Codices:  Ow-o 
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«• 

UJ  jUlftiî  cr  L^ô  0Us'^î  Lu  Q*3ÿo  cj^fs"'  ^  ^5  *-^>  yij» 

✓ 

jLwj  **>!j  er  *sâj*M  ^j^iâa«î_5  L?_5  wLâ?5  o'1^^  er  o^f*^  3 

j>!  ^of  iu-jiiî  Jjt  go^ÂÎ!  Ôj^iî  ^=>  ^jAöLä3  0UT J^il  lö*iLvL  qJ jK>  J,l  j^J 

*  (“r^  ;^i>  5  *A**j 

7  (jäLoLi  gûgïwO  v_ ^>^*Lo  gOO 

A  j  _*vv^*->_5  qJj^wäj,  <AÄam  J^o  Li  ggiivO  wO>Lo  (jvS" lSjJ~ï  O'* 

lja*.i  ij^Oj  Xj(XiH  (JoäaA  tyiSjÄJj  gö^sJI  SÄÄA^iXwli  JojCLfJ  ^w4.w  \i  0k/0 

(»A3  fr*^  3  u~-*»«  5»,  j^>l3  8  o,  ^  AA  (jod^wii  ^liL1' 

waÄJj  LpjLbi>  oVAj  LgJjlÜ  £g-w  jS-O  ^  7  (jaiLoLi  Ai  jLavj  JOOsO  S3.ÄÄJ 

LÀ/«U*d  <_jA>  KjJäJIj  aoIs  (*-»aXeï_5  9  LfrJ  göjiii  {_j-*-^UXwU,  äjAc  LPaXLoj 

■Ù  5_j  .Aaïlâ  L^^3  j*s>  d^Ji^  er^^  X*3Îl\X  o\3  go jÅSI  q'^A,  ^-oco  Axj 

AaâAàLÏ  (^c  iii^Xiî  rj*0»*v  üjl.ÄAIvi 


jOO  v^ÄxiLw  gg*wO  O-A^t^O  3?VC'ta^''*'  WLifcJoî  (^w,^»w  jLw 

Jijj  io  5-vÄi  JJ?_5  (*ry-i^  iJAA>  qJ  üSLs^aoJI  (Jyo  qIA.  Oj^O 

»w 

^ImO  Lé^wC  Jï  ’•)  bLc12> 

iXb  ^5  î«yL*o  ui5^Uî  u*-***  qU4  .% 

-  « 

xSLaS  ^  ^  'ii5^.1LLî  yA\4»»vv  LjJL^>  ^  fcj>* 

A-^»  (?ALb  ^  l^iös-ls  o'  j^-5  ^L>J  U^s-I^i  gxw^li  IsLcj,  BjJioljJlj  iÖj«oJ  i.Vci. 

^  j*^A  ^  ttS^Jiï  (JAX*-W  Uj)  j%«i-*^£- 

iL^jjii  q-»  (Jæ  gOjÄi!  t^LöLw! 

6)  Codices:  iwii,  7)  a  e«LoL  8)  a  Ojj^ï  9)  Deest  in  a  ')  a 

j^3  b  j^S 
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joLi  Q-»  Ulpi  0^3  Q*?  ^  ji!  iju^  o»  8jJj>  uiol^ 

Uj  K>lgJLo  u£Lo  [jï^Oj  0_»^^Ui!  (j^>^>  Lo  tAic  UCvaXwI  uXi  ^-Jyit 

iibb  y5üw  l^liajj  XJU-iJi  O^Uil  o»  Lg-Jî  lej  iCe^j  gôjÂH  1^/0  u5üj  0^155 

L*i^  sJjija>j  s-ioXoo  !^XL*j  (*LiJ!  ^1  j»£, bl^U,  j*^jL+cj  0»  *■*<*  CJ*^  ^3^j^  ^l**s 

Ju'JW  j^h*L)  jw,lU  &AA>^  0^J  BjjÇ>  0j  jftÂJ  0j  _jL>j  _kuüJî  pjS'jht  0»  0^5  Iftjf  8  j 

t 

LiÅ^«  (jyyjiXJ ^  ,3!  (_co  ci^âîjÂjÎj  LgJ  (j^-*Jsw^Jt  ^<0!  \^pjl*o  L*Jj  ä-Jäo 

3  s^Lwï  Ujï  ^l>ls  0^1*J  Joe  JÜÄJ  Lgj  0j>i*xj|  s!  jfj  LgXJLo  ÎlXP  ^L>,  W* 
Lilîix^  ^_ê»î  0^  0^  îïlâfc«  |*^jiAj5  0^  Lg£Le  J?  yOjjcaXJî  Jyyw  i3 

l^Jvo  «Ju  o»  lg£U  Lgj  ^^oül  lXj>î  02  *JJS  i\ys  «Aj  o»  0U3  XÂ^Ja  ^lï 

O-XwjV  ^Jjî  iCLw  oie  ^  cLgJûo  j»blwïi\  iUi^  juL^j^  (jy^wj  XJU* 

g*Jj  le  iXéc  la&ÎJj  *JCLo  JoS\â£w^  2wlî  v^JLLj  JÛlXe  jl>j  ^_ji 


0^J  0yfcL*o*JI  O'ili  o»  J-oLe  0î;lAiü  le  Jx:  0^JjIXj  IJjIwj  Lg]^L>  ^wl>*  ^»LâJü 
Xj*o  jjlioî  0o^L2  vi^x*â  ^jiSl  Xxiüiî  lVj>^e  cXÆUâj  ^L>j  ^O-, 

Jj  ^LXftiî  lXXwÎj  Lçj  ijoL>l3  jCjO»Lg^oi!  XÎjoXJî  JJa  LgÂc  ooÜâj  \Xi^  XjjX>  w?  & 


J*e  f^r-jr"  i3  gj/*N  r/^  oÿ'^  Cn^3  [3^3  [3+^3  ïy^  Vj^- 

®  rr^  1^î5 


gûjjüî  0jjki>  (J^*J  y>lâ  gJés 

j_cAei-t  ilyLw  2  (jiljij  j^L«*ue  JuocLfw?  ti^fcLfi!  yiou  J? 

lja4<R-t  yJt  jlyj  KcjiaÄieJfj  0l*y^x]?  o»  j&za  R*^  |*lwJî 

v5  tÿStej  (j*Jbîj.Lu  s^XmoC  ,3  sJjl>j^3  Uw*4^lg-’  vr>*->^’ 

3)  a  U *^3f*  ^  ^3  p 


% 


Qi  jlô  q-»  y>L*JCM/îj  öj-ic  jüyas»  en  j5^5  L?1-^  q-*^*- 

j^JÎ  tfcpy  â>  ^^5  q^Iâ^c  ^î  u^^L5  U"-*î>  *■**“  gbj*S5  2  c  g^yJî 
pÿyaz*  &  ÜV«j^  ^^5  (*#  lîj*^J  ly>jP  Lf?  0j^î  X*£ 

i  ®  fs r*  ^ 

i_Jjjül  qJj! jJa  Jæ  gô^âjt  s^Lotwî 

Lglk  (jo JIâjj  KaâJjÀIj  lÿ^lgJUail  .K3jAJ5  j»LLj  U  uj^i+i!  qJjÎjJj  q1^ 

_ÿ5>_5  3  QMjpL  j**JS  (jvJ  en  AjAg*!  Ij  q^"_5  [»■j’^ijlj  !}A*.X«Î  (Aï  j*^ûc 

L 5*^  J**  u*M/k  £  L^aAW’3  i*^1  o?  ^  o*  ti^-  ^  cr^- 

jb>,  çj-u  oLg^.  Jæ  gôjÂit  j_JIXj  U  lUc  y5ü4^  *y>$  \y^j3 

L^jjai  y*j^  KjL»w.»r>^  QjûibLjj  ^>.1  l^Jjis  iS  *2s**jj  l*g&a  t3 

£>j_5  j^g^A,  (*æX^Lw!  yAèj  ^«^gS  ^  !^rS  p^A^li  v-ijxSL  4^!  A^UÂavÎj 

IglPÎ  tJjPj  (3^!^  en  l^x^î  Vj*^  i>î  äJäo  ^5  go^iJî 

5tJ-^wj_5  4àljr  0j  (^-çs?.  Lgj  «Uj  t_gjJ5  yaâS!  IPjJjOj  jJp. 

J 

^jwjü  ejAs-î  K-Lw  qJjÎjIj  d>5  ÿJ^Loî  vi>ÄJ  J?  ^0>iL  ^î  £S>jâJI 

LàUi>^  (AÏ  0dJ5  ^5  0^5  ^  ^5^%  £^-3  V?  4*  6  Xljliüî  JjA,  LgJLc 

(3  4-l=»  [.aï  xyci  *yî  en  &>>  (^dc  y»  ^  ^yo}  ys 

^»j  iuy;  gjyH  <31aâj  aLJI  J.ÄW  UJi  *i>y  en  7  _bPj 

^  y^lj  gôjjüî  Uli  (3LXai!  [^çAu  JÏ.J  (AUI  J,t  yjj>ef_5 

yAit^  (jryAO^j  vj  Sj^C  AUi !  y^ÔÎj  lPj^Awj\,  ^^LmJÎ  L^lc.  î^jjeÂS 

qWl  yüj  sju^jç  yïj  ^  y^y^»  3  vy^  ^  y^î  en  y^=> 

3)  a  qJ^L»  e^xlî  (5J  4)  a  ^Lr  5)  b  ls^mj>)  6)  a  xLLüJI  ?)  b  J 3^ 

9 


A 


(Js^  uXLajÎ  (i.1 

-  •  •  .  •  •  *,  \  '  /.\  I  *  ..  ■  *  '•.  I  , 

xJiAa  3  KfiLLJS  \^si  iLlPj  -  IjAi-lj-  jjjw  43-^  ipjj 

&  si>-ÅAv->5  ^j*(uüi  Li-Jî  JowwAs  ^1  .a.w-»-Li 

ÜJvXçil  (J^  göjÅU  -tbLwCwt 

0.J  AjA^j  L^J  AAAÎ  Aï  â-ç^L^IaSJ  1  sJjAjI  j»Lj3J  Lo  AAc  (jAoli  Ci*J^ 

J*il  (Jæ  j>jAXa*J»1  9  (*-r^  CT^^'  0J— 4  e?^*5*'  8  ^*rfj  lW.3*  eT* 


AaS  (j_p  ,à> !  AAA  î»,  L^jI+æÎ  IjALsj  Lwlliu  IjAm^j  Xj^Aj!  A^A-oi  (jMjpU 

A^A^  A^*i  Î  iiÅ^i  q^5  4>jA  qUAO  (jro  X^wj  vj,  1  sÄA  0*olS  c^oAs  Jj^L*.. ! 

JaA,  ^Jl  ^Ai*l  er»  X^U^ail  xJjAjî  jL3»l  3  n£jJ>  ljj/3  U£=>  Ljj  5^5 

iAaAj  A*js?  _A*AaJI  *~ul  »‘Syo  waaij  'üo'lvw^-=>_5  (jsjwjIj  yjwuo  iAA  AaÏj 

s^i  ^fo  er»  '■-’ ^ j^l  e?*^"^  0^-5  ^ j*^  ,^w^'— ^  e*5 j^jj  ^è*-  .-^a^I  \e—  i 


_-VW  A-JuJo-'i  1*^0  L^*-A_j  IPj./ALi5  iujj»i  31  l^wWJ  C^OÜtxî  jblp  0j£u  I^A^Î 

'Asi  3  3  Xoli^  sXxZ  ^j^jACvO  XjAzil  \-a>Ia5  31  lj^  A-çvC^ 

'**, ^j5^L,w«äJ  1  1  ^ »tA  ^J*0.5  31  jA»  !  i^w^ALi  b — At 

jaIAIA».  A  A- 1  i  jxXij  ^vC.  0^  c-»  i-*A  0\j5  ‘-\y^-r1  0^5  îAêwLij 

b jj.£  sjXLj  ^.^sjLlj  à*iJ  0^A^_j  (*-S*^>  *>?  **  3  0-w^‘  _^LwX  v^>U^>j5  Uls  gô^5 


uj^ÂxjÎ  ^j_j.iü  äavj-3  0w*-S?  'Abl»*5  I v^pSUw^j  Ai>îj 

_^>'i«o  ^jL> jj  À;J  AJ»5  Ou«jJ  jA>i  (3^5  J*4^>i  S Js  _y.i  Âi>3  e5ÜA  q!  oï 

Ail  (3^5  ^•*“4  ^33^  Ai  iliil  q'4j  âj  IjjjLsèwlj  1\JAx) 

^ÂJi  gpiUsiî  0üSÜ_î  JM3^  (AAâîjs  0Jj.il  3^3  La*J  J*^12JU  3 [5  l-^JAÎ 

8)  b  ^ij,  9)  a  (_5lj^>j^.  1)  a  1ÅP  2)  b  iAvV^.  3)  b  e'V'^  4) 

b  y, 


—  39  « 

5  A^-wk  Q*  jx~^"i  i^jt?****^  ,<-»v>Lo  qJ  Q* 

IjjSö  1AÏ5  b1  j>aJwC»jl  er*  >koî  JoL^À-yî  ^jr?~ /■?*  Aj-kkit  j»iAiw_5  ^jL*Jtj  akiliUJL  Lù:>u3 
KtSJti  X-iAakt  Q-»  Li"^  LfJ  ô^Uôj  s^oji  Ov^Lsa  x>Låao  ^L>t  3,  ^i» 

£&5  gJjjiit  jj--Lwt  qV  k*-5''**'^  å>  *&k&**M  A^  <iK**5  Ks^ui!  j.Lj'  ‘-^>►3 

wVSj  ^A*Jj^  C^Lk  Iwg  ^JÄ>3  J,lj  (3  6  ^AUj^Ji  Q»  Loj3  gwAAoli  jlit  k*  N-^Io^iAwjyî  -It 
,Jva  ^L.  süIj  q^==*  At  '--OkA,  7  *j'k$  ^  j*^äSL«  g-jjit  *11 1 

^jA-UA-it  ^j-w-a=»  ^AJii*  8t^*lj  At  ?0^  '-^*4'^S  ^jâô  kjk}  Lrt^  ^slxat 

U  J>7  OLij  uVLoî  Q-»  3=^.3  oty£>t  8  äljb  jwLc  ^Ib2  J'ü^Li  tj^Lils  j^'uÄXwtj 

3  t  eT»  ^aY  — *  eT»  Uj  ^vvL*vit  a~ 

)  (Xt  ^  ^-AA  |»>A  t  ^\,t  t  ^  gO^,pÄ-t  (J^  -  ^  AA  ^  g»j  jA  t  *-\awW  ^*A«jLaX*  ) 

2 

^>5  j*j  aIL  ^mnasàJÎ  ^_iLi>tXJ'j  Jj,  *)ls>  3e  BuVa^.5  _-AÄäit  J3-J>3  jitvXa 

äd^lj  ^Lwj.  *J.k»  3e  f^-S  3*>ji  k^t  er*  ô Q-»  Js  At  qU^V  våa*j»,  Ui^fl 

wJlsL;  ^  qaw^>  aikjk  3  joj&k  k ^t  er»  er?  J/^  kb  *£l*it  At  t>uvk», 

3-0^,  Li*  w  *åaS^  i^v2^.  *-k  jc>li  sit^o  3  *1  jaajCj!  JU;  ja^aJLLs  iSjrfst  er» 

r%  jJ>  y>j  0'i  k  *tj>  mJüm(  _jj  ^Ui  f/l  oLj  ^  At 

3  3tyiJ!  ^3-^  *i  wV^J  Jiilil  lXa^jJ  LjJj  6_-a2A!  At  ^avIS  Jæ  j»jc  j  ^  ^  ^J»W  ' 

o  ^ 

3»  uj^juL  0jw\^>jAt  1  wAj.k  er*  cry^^  '-V^  *-^*3^  ^La  [»j-^-A  tiAJj  O*  j^>.^t 

jôÔIJCaaOj  Oa,  e?*^  Jvwji  a«*a  ^L^  3^  er»  ‘V.k^k?  eyJ  u*??,  iüb  a--* 

c  ^ 

y^Lo  30»  sJuja^  Sa  A*_5  2  qLc^*  30  jta>-  A^  ^ko^î  cr»  ai  er^  àyojiï  3 

V2-^  er^j^  -  jP-  >  <■  ^53^  (Vs  CJ^?3  ^jjt  .w  *jL^  ery^'  aV^a 

5)  Uterque:  3‘yJt  6)  a  7)  a  ki'Ui  Uterque  deinde  t^a^s.  8j 

a  sJ^iù  9J  a  32J  l)  a  iikU  2)  a  qUc  er» 


—  40  — 

gùjÀÎÎ  L$£L«3  JujIj  (jJ-j  LpjUà  <-c>^  ü? 

lyü^j  Ui  yMÏlâ*«  _p4  JJ—*-/:-  jp»  >3  jâ>o  v»suû£w« 

^^3  rJ^ji*  f^*  j*®  ê*V^  (*^  JLxsiT 

fïfî}  f^/**^  |ÿ^3  3  j??"^  -^.  LgA*  jSas  ^j^Cj  *&01î  H^lc  KÂjJwtî  gô jii5 

qU^L  laftp»  ä*äJ. jiî  J^î  J,î  äaIäao  <^£>Us  '—*•^3  '&*»yn  J^î  ÎiÂSj  KjjI* 

tpj’Lftà  ujj^jî  Lg-Jt  £*^r“lî>  (_r-ijj'  cr*  4  **W>Ï  ^  cr^r?* 

iCUilo  wJ>Lo  jL>j  Â^Xâii  y>ô’A>3  <  ÂJiXfrtl  J,5  tfJulà-  l^p>-j3  £3^3  ^jjÂÎt 

,  ^>p-  5l$>j££=>  JÿU  qI^  K^ä^il  qc  Lgj  jL>j  Jotwi  ä^L^UwäSL  pjJî  tii^L«  <^3 

&Ü&M  y&i'  v^JXwi  4^JUjtj  ci^  iu*w  oU  ^3  iûJlâo  w^Ls  JaL^^a  qJ 

^  "  O  -  **  » 

Ö?  2wl&«  jlX>)  »lX*J  jL>jJ 

^LJLc  AJoî  u^Lflj  &-JÄO  v-a*»Lo  sli^j  KjjJ  (Jj:  gôjAlî  s-bLXwî 

iXjIsj  iojJ  â»»-Ow0  J>î  qLu  Xiw  CT*  >3 

f 

i\£'p-  qê  (jüêtj  L^>-L*Xw^  L^îCLî  çjj^JL.  Lple  qIaX*«^  lîyols?  (1)  \i^J-ôjLs 

^  îr^-5  V**®  ^  f^ls  l5^  ^  fp^ts  (Jâ5I  Jj>I  q* 

îüjOwO  ,3  fpl  >3  *^p>5  iüÿj  3  wüj  j\s>j  a-Jx;  ^*05  äJäo  3^  >3  XmX^Ü 

jOsJL-î  ÎCÀjW  QiJ  KXwJî  BiÀ?  jÈ>\  ^l>j  oUj  Bÿip»îj  AjüLw^l  ‘g^X>lâ 

jAjJwÂit  s-LJi  (?)  ^Lô^t  _^jU  pjjXwtj  âj^-wJî  i_5*“  0^5  îù&9  ^33 

^  3ii  U  (^  Â*5 j ^à5  ,1,1  j^l  (^^OkÂJj  *^>^3  î^Jâo  o«  Q3*aS»  äaIä  vx>vÂbli>-f3 

Q^Ulwx:  tbLXwt 

IpjjljLi  qK$  aXHj»  *Àp»  q<3  jsUaJf  üclb  3  q^â«æ  c^uÜ’ 


3)  b  4)  b  5)  a  LPj-t^= 


—  Aï  — 

J jJ Ij  8  LgSjiXf  ^  yaX\  6  s-\jj*\\  sW^  lXju  b’lX^  yda^lj 

äåa«  yhLJI  ys  Uls  tL>y*Jl  -pLôL>  xJyJI  d  j*ji 

pLwJLj  ex*  (3^1j>  gOjÂil  ^jL*s  (j«Lxc  d.5  y^f.  lîb^-  v’g2'**5* 

yxéîj  ^UâJî  d^  j?^!  jf-î^  oJuit  ,^1  »«d.lxi>l  Ji  j*^dc  o-*àx*Îj  q^Uwc  I_j^3u>j 

■ß?  L^j  î^lcj  odJî  îjXLflj  gdy!t 
L^j  qJjJääÜ  gô^süî  ç^c  K-Jüjiî  ^Jv5>!_y*u  qjç*1mUS  Hy 
»ulle  U Àlx>lî  '  B^îÿj  jjUlXJ  -^Lm  <ûîj  ^Ldd  &Àjl  u£Loj  J Sls_j  Ld  j*lA£j  tX3 

d.5  •dJ  o^5  j-5^  ^.g-dc  !^d*j  ^jjlxJ!  ^xdLw-lt  li^Jd  ^-d »  (^.Ld! 

^  qJsXIJj  CX*  q^j  (*-&^  9  dW/*^  tdw  U3  (jdslÀ**  iLoOw: 

sSjJP)  ibd&O  ^ywiL  111  dfy  ^'u>,  «"^3  y*Æ  Xol  Xdîfj  v-ddlj  a5Ü3  ^ 

dlsul  d  XOjÂÎ!  1  laJvXÀjCdl  jjrd  I_y5  «dSj  ^-ÿwdl  J"-— 3  ^1  (jp-J  li  Jiîj  J*x:  &-oi 

d«££>!  Ld?  <■  ci*-«  Od  ^«c  Jodi  ^vAjtJ!  axLo  Q-» 

^j<y*s4d»j  (^v\>-î  xLw  j?ydCîj  j*.iJ  1»,^  ldi  go^aiu  sydl  d^  (jwdjdn  J«dS  .T*^  'c”1  yàlodt 

mC  yLwj  (_)*oLâj  vXxXij  ^yj  ij/djl jXXi  ^-yll  _»ll 

°  5 

j^c  c  JüA^d!  IvXc  I«  Kdüjiî  q£  gdjdj!  j*X==-  Lg-^d-j  #Lio  jU 

t^y  ^  QjdJî  gd/di  Vjd>5d  f&.j**  V.‘-ydî  c r»  4r!d  ddyj  d'  J>4^5 
dAJtô  ^Ldà  dî  jJjj  &jAfJb  gdylî  |>d'Ï5_;  j^^Op-Lo  jJæ  (*y!cîj 

uVi  JiSj  3  ^jdL>  d^wjjj  Jy>\ 5  xoî  J.  &*îl  ytXXdy,  2  jjdsldwJ 

k«j^xJî_5  (j<ôIà*«  s^j  ^i^X^^2-w  oLoy  0,a*»  j^.  Lj!  ^_djOj  ti^jiÂj  îf^-5  *^dd 

d*jLoy  iLsvdw^îj  O^b  (?Ady  KjiAaJI  jUo>  d^c  Lji^î  ^  yu^C»-t_5  xLyj  d^ 

6)  Uterque  yjy>\  7 )  a  ^jlU  8)  b  Ui^Ar.  9)  a  dV“'-*^  b.  ddidwJt  ]) 

a  u5d£d  a)  a  heic  et  aliis  locis:  Ju'i*.  b.  ^y'üu  3)  b  â^'^p- 
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r  , 


42 


^ïlsuv  jS  >— J j» jiSû  JjCüJj  yà  iyA^.  q!  ^Ic  JuIj  v-j 'jXÎÎ 

üdJi  0*^iî  j  f?jA-o_5  gjjÀÎI  (*^J^  Uajl  4  J,l  ^jS>t 

Ljj  j*^äJL>®  J^i-Äss 

^3  jSu\  t»\j  Q-»  0»»^!  lXx&  e^! 

'-r,/*^‘  «5üoo  3^xj  Lo  gôjÂiî  CT*  ^-ïj  £Ïj  L*Jj 

âÎ-^Cj  iü"^_j  ^  pu\iuj  j^p_j  XkaiÎ  £ ^  *îii  3  t^î5Î_5  aX^.^-o  ujLsdj 

3»  jô'Lsx  s_jJ!  XjU  3  «JjÎ  Juo  3  J-*»  yé  ^I/}S  _À>j  obUJî  Jwwa^ô 

LiJj  âjUvJ!  (jwjjj  Jplij  âjiA^*JÎ  qÜ"  ^ÀJ!  (Jæ  0j  ^jw»ü.  sXa3Jm 

01  Lÿ’j.n^sî  (0-0*JÎ  tX^C  Jyliwî  f-L>*  K>l^O  jüjii  trftâj  Q-*  qLw^3-  qJ  3k^>-S  Lfcfc>Lo 

^iL*«J!  3  L^uL^d  cr*  ® '■^)_y“'*'  <0-»  ^  j^>JÎ 

*-&  ii5üi3  j3j  qLv!j^>  ?-Jî  (TJ^*  O*  ci^î  3  j*-fc^vv^  *^*«o  *  {**^3 

->^5!  â^LwJ!  w->j  o3-0^-^5  3  ^_} ‘ 1  iCjuX-i+J !  |î,î  Lg*.c  J*-»  », 

(0»»..*jS  lXa£  ^,"0  iiojLtfii  10»  SkLc  £>  »)  ^Jü,^  gûjjLt  q-» 

0"»  jlxSui  i  »,l^?»i  *-** -^0  ->  A  'l  V  ^  !  ..'-*.  tSjC"î  V 

7u^5^_5  o  ^  Jÿliw'i!  JJ!  3  j^vjÎ  3  ^V3  ^)j-^  Lj»^  l^Jx.  ^Ji 

3  0^^  cr*  1^^  tj^3  O'*’*'"^  3  iX*Â 

*  *  '  -m_  ■*• 

O^J_j  s^Xamâx  àjs>L«  3  3^=>  oîjj'iî  «_♦•>*,  iu^j'ila^î 

„V/-C  js-o!  J-ou_5  »j-lc  (j^'j  ^«5  *  iUvjü  u*Jotj.Joj 

lAjjil  0J *  9jx**i(  qJ  j*-^3  ^  ^^Li!  Qi  ^ 

jzA  qIs  U_5  jtôp  uV£  JOltLb  JÂas  L^iLtÇ  (0»  K.^U-'T»  3  *^Âï 


8)  a 


4)  b  ^ 

i^w isij  b.  &*>Hy*>i 


5  )  a  Xÿ  b  iuVi  6)  a  ^ Ji  7)  a  oJjV 

9)  Codices:  0^*-*-^ 


—  43  — 

iCwolj  3  lXjIjJo]!  jJjÊ  J,!yiJS  (ji  üjL»  ,3  ü^Iäo  JjIxwI  J-mJj  qLaw 

^Ojjj  Jæ  t^ijj&î  Uii  KjiA^JI  iA*säj  Xdläo  v_*o>lo  ä-JI  y^joj  Lp>UXv.a 

^äxj  tX>L*v  5  ysjJ Î  u^o L>  (j*11  8 !  <^»x£  ^ 

(j-^lw^. 1  (jy,i3<«î  oîcj  ^SïL)  ^.1  gy yÄj!  i3jü*«î  j»igjii’  k\!L  *  v_jtÿ]U  *^>j 

iw»j!  c»î*  tjjjLo.  ^«i  o>Ls^l  &jl\^*JLj  ^yjÿjî  lyib 

fi  ^y_y*XOSZ  yîjA  jJi  !^jli  fjiS jM  ^yOytJl  i\a£  J.Î  Î^JOolXwt  ^  jUaä. 

îÿyèj  y>Ji  JLü'  Liw  (J^=«J5  qI^j  lyo  ÿ  ^jäavJ!  (Piiicdj  f*-£^  <_5^>  JjÄ-'-J 

u"-*^  p/^1  <3  iÿsXç*^  !-V~=  ^5  p^xa  osIäj  J>^ 

x.-yo>^>ij  LiÅ^wwj  gXoo  L«jj  Qjj-ixc  Lgj  j»'ï'i  gOjjüî  üJCLfl  qX  xäa«  y  y*** 

iSSyi^  Uxa^U  yjtloaL  ,J*c  ^y  q^=L  jjw  Jÿi_j  joLâ?î  (j«a*j  L^Jle  Js^jüCwS^  oLî^j 

tà  V/*^  ^  j^_5  soi jj  ^cuUäj  c-'_J'  ^ 

3  «ji==Jy^  qJlXjI  JCw5  gJyüi  ^Lä5» 

^  ^ywJT  >S^J  j^'uul  qjOu!  jJorj«,  qjlXj!  ^Xo  ys  qjoJ!  u\-wï  q!^ 

3  jijj  UT  »Léyoii  isjüj5  j&a  cX>toL*J^  j^Lww!  i<Ao>\Ä^3  Xol* 

^jJlNÜ  u\**i  0"°  i»  j^***1*^  (5j^Lwps£  (3  ^iw»A3  ^-y9  jyj 

(^-s-tJLj  (Jv£.  ^yXjl  iXw!  S-*jA5  y3/0  j5"Lm£  (3  ^Lcj^ial!  _j3>t  Qj>jüt  ^3J  bj^==>  r^r''J 

»ju»  q4  U  4  woäj^  5j!j_jJ!  ^J5  ^jLä  uVCt^  iw*Jî  Ui^j»  öj^IäH  j^Jî  »*öt»i 

w  g^jÀJÎ  u^Si  ^  tjr^  3  ^  y>Ü3  A^vi 

y  LasC  <3  U*<-^5  u5Xo  jl*«3  JjjJI  y^JU  (3  wi^jo  ^jJui->3  ijLJi  yj  JÅjj, 

3  Qr.1^1  '  ^yî  ^'wWj  (^r*Xw-^Jî  j5^Lw X  ^î  J.0^ ) 


l)  b  2)  Codices:  3)  Deest  in  codicibu*.  A)  b  0*^5 


f/  er1-0^  >y  ck  Jè  t») j.i Ii  i  ^*il  Ki^lji  3 

(j-*  gisait  [j-jii^j  g^JvXjj  ^3  JaÄMki  16  y*Lülj  ji,l  ^Lwj  Lg^öj  5  g)l>  g^^âPÎ 

tilc  Ji  fj*LwJ!  ^5  \Jlmi  3  (jm^Jj  ,cn  gf^1}  j*^jL>1s  (?obb  ji,)  ^.OJ! 

go^ai!  <‘^*^«^5  7  »jaIS.  *3jj$  en  j^5  {&***  ****  yâv«  ^ 

g\jjÀÎt  jLmä  jjjsjLJî  <\J  ^^CjIj  \XowaJ5  ^  jL M  tXï  ^jJiAJÎ  <A*v!  (*4*^*^  *A^ 

(jx  î^üajIî  juL^Î  ^LwJCwÎj  ä<*.wJ!  ^JuaXLi  tf^ßli  »gl  ^  &Jgx*JÎ  j^Un*5tj 

I  jiXs>  9  iOüa Lg&j  *— J&!|  ju&e  j»lï!  t(^ij  8  Kx*Âj  ^x  _j^_5  yo<2  gôgül  j^L«x 

g-jgil  J»«x2  c^-Â^tl  .^1  ÿjL^5!  qL*^Uü  en  3  2u  ^JfÂJ  ^g-ô  O^ÿolj  gôgJI  1  Q4 
3r^j^J^~^  Cn  ?*!>$  ^ />  en  J>'  eT^*  ^  g^ü-j  ^*ô-î_5  &>jp  v^  Jx 
C3^>  J0*-  1^-5  .r^  !>gj4&  v^5  .gMî  en  ggj^l  £>j$  cr^'^ 

f  :'  j,  *  .  , 

j^'ww-c  Âj'^jol>5  a~^>l  ^gî  Qji_xiî  ^.^Lo  L^j  (jji!_j  L^JLo  Lg534t  XjjcXâXm^L  ^aJI  iA**I 
gfllsJ»  gXcdl  ^  .&-JÎ  |^AX*i  (AaäjöJI  qX  ^pJ!  <Aa«I  2WX  g^JI  gûgj  gô gJI 

4  qjXUj  ^_5  gô gJI  ^jA  i\s>I  otPJli  giù  ^_5  »LI  L% i^ixj  jLoJ>  ^süt  ^^*3-  ^x 
^•jXJ»  gÜLwIj  (XJ  ^xXÀjCvP  )  gXÆ  jj^î  (d^Loj  J.UJI  ,i,î  Olcj  ^i5s-0  ^vXÎ»)  LA-vi  wÇ-Â-fl 

er’  o'-5  s  0-^-5  8/*^  iPj*j  0'  g'3^^ 

J,t  olcj  Â«Lw  ^  ^UjO>  \»^Jf  XjL  ya« 


vXül*it  IccXJCwll 


iCycLwJI 

Bj^IâJ!  jLa>* 

^*,lw  ÿJOj^  y&A  ^i,l  ^JtX^Î 


J-wjl3  £yj>xJî  iXw!  i5  5y"^j  Uf  g^jÂ!^  v^*-1'  er*  c?l)  ^ 

5)  a  C);^“  b  ob^*  6)  Uterque  (jvlolj  7)  a  »ßfr~  8)  b  *^*j‘  9) 

a  a-i»  Lg*&  b.  2^1^*  J)  a  KXf>  3)  a  ajyj  3)  a  4)  a  q_jXUx^ 

5)  b  /Ju 


ySj  t_ <»UJL>  LgSjj^gJj  Lg^U  s/LäjIj  qJÂÎÎ 

^p^osj  iXi^  L^CLa  q-»  jjp-Ui  6  Lgj'Lp*  qIj  jLäI5  wiLfui  idio  jàs 
tylSj  auJLc  l^jli  8  UäjüUw  ^,1  gU=>!  Ids  LgXLo  ^  7  Lg^o  qJ>X-jÎ  yy£l*ÿ 
Çjji  Juo  &  9o«*dj  ^  vM  L*A+>  £?■/  y*  k*  ^ùjâ  W> 

jiu  ^l&  ^wctj  Lî>_j-aoIs>j  ë^lftjî  J,î  îjjLw  >è'  l^4j>lOUdj  Hj-i*  LPjXl? 

ga^iül  j^-où^  IgAÆ’l  us^dj  aJLjvXIÎ  usy-c-o  's^lsJî  ^5  Ljd^î  JIââjÎj 

lXaÂÎj  qJiAJ?^3  i^5  gOj^aJb  O^UJî  viouj  QJffrà  bJwü  jldl  2  iJU-è^  jji  1  jy-o  ^r-dc 
ÄJjjkM  jUjvJ  \«jJf  sJ5  gdtoJij  jJwdo  gôjÂ!5  u£Jd  ^5  ^.,là  v£ajuj  ^Laâ>  2odc 

îÿj^>lîj  y~LO  oJî  jwU  (*^dî  ü5ü3  ^î  ^jL>lâ  qJvXH  SIm+z  ôyy  3  «aa^jj 

îjd*-ô  4|*.jjj.A^WJ  gjj àS!j  âlAAa^'  ^  jp^Æj  JLÜ  sd5j  j^çJî  LjjJs 

j3  qjJj!  iXwî  j*æJî  qIj  gdjÂÎt  ^jjOJ!  j,î  u5d‘d 

Llijsj  x.r-1  ?-)'», i  qjOJ!  yAA  Abli  cidij  ^jlXJÎ  ^1  r?d^c:  q^*aâj  ^Xw» 

^JICjU  sllacî^  ^5  j^spJL  s^îj  ^nUssî  q*  qjOJS  iAwwÎ  (^uXtXwli 

«-JS  ^  k**  j^LwxSî  jj  *-^>3  >— ^djp  v* jjï 

oivxj^j  (j^li  d*^  j^djA  8l\â>  (Jd^1  <• î^5  âXw  ^  _^d*j 

qJiAJI  V_ij-W5  7  6  üw/^3  8'^1  5  [*^9  Q^  ÎCc'US-  SJW 

vA^!  Aw-  '  £,^L/Oj  ^jJ  i3«di  Aw>  ■  '«»diS^  ®  ^Ldi  âJjjuNjÎ  8  jjvêj 

Udi  j9  iJsi^Oj  o^  go ^stii  IgjjlS  Uii  yajst  ^î  ^Lwj  uj»jÎ 

>?  ô^î^JÎ  oUj4>-  »jXm^d  Jwn3L*jÎ  s.*JLe  ,\Àw,  !  V-ÂAiÂÀX! 

6)  b  U-oL>  7)  Deest  in  a  8)  a  Ij^jüLa*  9)  a  u^d  b  (j*^di'  ’) 

Deest  in  a.  2)  b  0*+&.  3)  a  »AtXfj  4)  b  5)  a  b. 

6)  a  b.  (jvAääj  7)  Uterque  g^ds  8)  a  -ÿj  9)  a  b.  j^Uit 
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j»k>»^üwwJ3  S-Jä  (jia*üiL  8»w su  &de  Juw  (*Hjïlü1  £Ï*,  Le  qJlXjÎ  vX*w5  xJlbli  3  j^Lî* 

^bba  0-)l\J!  çjL^PÎ  Ki  jäwj  y£L3  âS  j*âj  ^5  gOj&JI  XxîÎiAJ  1  a<AJL> 

wX^ol*il  (_pô_j  abbij  j^iLwJI  jbs  l\â»  abi^o  5  ^uôy>  qJiAJÎ  2yp»î  ^jjJt 

qJlXj!  ^bLo  liÿlMiî_jl  qJlXj!  lX»wÎ  0I05  LgÂe  go jAlî  yoLüjj  qJlNJI  iA-wÎ  âüLjO 


3  »j^sÀj  L+Jrb  gOjÂlî  q»  iLyeblwbl  obLLS  bbLJî  (J«c  iAxj 

&  eüdjO  ^lp4 

2  _bLyO  gô ^jüî 

j»LiÜI  0vX<  Q-*  le  jwc  gôjÀH  usy*ïu>  yuj)  VjfyJk  ^j<AJÎ  <A>wî  LSlLe  LL», 

lPjiLL*jJ  yCu*)  (^C  j*^Jj^»Ï»\ÀXavO  XmÔj^Î»)  X-JjLiJ  S  jV^XLe  (j^5  5j-ôl^5 

2  JLLwCtXe  JPjkAct^j  Lgj^yaL?î  4  j*^jj^*oåÄmU  (jwAâLÎ  q-i  qL^jJÎj  XmÔ^I  îyixJj 

LS’jj.aoLs»}  LfAc  îÿ**Â>lj  yoA  8  (Jv£  bLXwbU  Ll^  L^jXle  3  5  bub> 


jÿ  v^ajuj  Km3Ju  i-L>3  ^LwAÎl  qJ'AjÎ  ^.blo  j?iXeîj  qjAÜ  ^.bbo  j.^5  4j5( 

)  IW  9 

j»LLJ1j  gô^ÂSI  obb  ÿ^wÂô  jLwj  OÎ^X-ebl  &bî  £jUs  ti’®  *4>^£  biA^Uâm*^  QjjJt 
fj*^Àc  aUi  TyMÂjj  Ujj  jLas*  l\ju  2  JbLyeO  gbjiJî  àl*à  IgJjj-j  U^WXJ^ÎS 

XJjOj  pULSL  ,Jo}  (5^  XJjO  ^vX^iXil  WiLstX/a  Lg.K  gôjÀM  ^L3-î  XaSJ  XaûâJÎ  aiÂS3  (J-*J 

3.3  Lgxtotye  ^*ÿJ_jjJt  3  qÎ  JJ  £jL=*t  Xaäj  bjÆ»l3  yac.  u-ys}  3J 

•gj  Ij^ÿLÿ  abolis  tAJ  Cf*  ^vb.b^b.wjJ)  (Jæ  ^blÿLwl  *^î  /Jj  L-; wC> 

jLçL>f~>Àt~>.w.9j  1  „ô  jSÜ  1  ^bLxÂywt 


iCUâl!  3  j*^S!y>î  u^si.Âi»î  j»lwJ!  J>b b  q»  a^Jlbs  lo  »Aju  gbjÂ!^  qÜ’ 

j»_5jJ5  ^«jbp  ^bb  j_jjLLI  (Jæ  ^bbZwbl  X^Li*l3Av>iiilj  XitiA^IÎ^ 

J)  a  auXAc  2)  a  JsLyeb  3)  b  [*-LAi  -  A)  b  5)  Deest  in  b. 

6)  a  7)  a  u*Jü 
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J  'GAß  (ji«j  <3  j^jJî  J**$  a*  (*-&>Aj[j  ob!*-  J&L$ 

1X5J  p_5yJ?  tfticPjt  yc>  8  &A*  j^gXSLî  t3  tt^Alâ  0»  *£ÅaLx!owäS5  îyXUy  S^jb 

gô^àiî  u5^L?  |i,\  j*y>jJi  tdjX«  yXîj  ^yC  zjJl 1X5  c  j*^XîylLu  0»  j^^XwJ 

6  M 

0»  tiiXLLi  £jiols  8y>i  &jJ>£a  WOy  &!L>  jS ô  j»yjJ5  uXLL  Lw.*J  j*^b3 

gjjjiJt  iXïy  SjJI  ,jw«5ji  *J  L>JkO>UwO  j]L>  gb^jÜÏ  y&G  (AJjJI  8tA,l 

^  JL  Lti==>  (*-§-*-a  LgAp^i  tXi  qJiAJÎ  ^.bLo  U^-3  t\j  lLT’  (j^iAâSÎ  öl«. ZLmI) 

^jüi  v_a.>Lo  jpt)  KÏAÜ-J!  (jiOsyA  q»  iCiblS  tsXStXi  l-OJou,  ».Lcb 

0*îçwjj'bï  juAiWj  Aj  Jib  "h!  V_a.£=3jJ  "by  ^-vXç  "b  ^f£Ï  Li^-^W  Job 

j*x)w  S-o>5  qJÏ  tiXU!  Jot^1  îiWe  \  J&3  9  AbJhî  l\à£=>  ^*w-i  viiJliily  (jio^=>jit 
ç£Jts*jj  jjao*  Kåm(  bW*Äj!  ^3  *_J!  |yJ-o_5»i  XaÅxLåLuwäIIj  *XLo  (J.C.  Jô'^S>Uàf.  pLojîj 

t_jjiaÄ>l2  l\LjÎ  i3  {•j-*’^)  f-gXi'ûy  (_c.-AaJI  f*e  ^=2  iôLfw-*j»y 

üjlS»  liXUI  s^c  go ^ii!  îyL>J>îy  K-oA-l!  l_jIj  <502]!  ibu-w  gJOj  jXwotîf 

^j«Lü5  îjyibLoj  j*X^1j  tyAw*.Xvwîy  ^ypwJ!  0*  ôLî  îyüLLtj  lisXLtl  (J,  g^jÀÎÎ  ^aaH  > _ 

Jot  loj  gy*di  o^5  v^1-^  0»  0^4^^  l^j  ££*JS  Jiyd  îjiÀê»^ 

wXlij  OdJï  0»  gb ^sit  sJ-Xäs  cfy^lj  }yß*>3  ^  ü5o3  ^Emà  1 

J,i  pz&.'fo  r3/  gb  jÂÎI  j»1î1_j'  KjUXw  >«JuûÂÂ<9 

0*  q^âL^5  üàjiAIIj  0^5  (jüîàj  j*Ji  Q'bLwjî  3  2 

^LüS  tyjOj^îy  j^L^3!  lilxib  j»3jJî  jXiv  iAåä  lALSL  l^yLij  Lai!  q^pIo  gôjÂÎt 

L g^Ji&îy  (j*oLîXjÎ  ^  [»»^  0»  bp_j  JbJL'îy  ,J,  g>3ji5l  Lo!j 

8)  b.  8üv*j  9)  Codices  :  Juiïî  *)  Codices  :  Jas»^l  Jæ  Uj  2)  a 

3)  Uterque  g'jJi 
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4  JaSty  KâïLw^Îj  [*-£àc  ^jij  (*Ai  L^îj-w  x  ^  ^  ;  <~~. 

A.  ^î|r  f  '.#* 

U>U£=D  KCjjOJ  Ci^>j^s2  LgJ  (iîjü^iî  {^C  &&lSjî  ^ÿU5  gjl&»  >*  f?»J£S3  qIaJUûJÎj 

^^3  5  Jiiîjjïî  ßß  Kj^U*1î  (j Ä%JJ  ujJCj  0\  l 9  «Xüif 

ü£Lo  "2iî  (^ä  \\&%  J**o^  /5j  gyJ-Ü  qjXij  UP^èj 

p^i5  XSjlLu  6q>»  &ß  li^  9  Juiiit  Ju^s  K^LJaJuOv^ijî 

q*  LgXLo^  <üuULalh.w.gM  ü£JJ  lNju  Jè  ^  KtXu  jjj  jJi 

<3>  iycî  (Js£  .wJlê  âJJÎ.)  gû,Àlî  l\j 

>  > 


>* 

4)  a  ^  U  5)  Uterqne  jiwbS^ 


6 )  a  o->V^  Pro  cr»  (jh*/^ 


Historia  Francorum,  qui  oras  et  confiuia  Syriae 
occuparunt,  modum  hujus  expugnationis  ab  in¬ 
itio  inde  usque  ad  dominii  exitum  exponens. 

Origines  hujus  gentis  jam  in  initio  operis  exposuimus,  ubi  de 
populorum  origine  in  genere  dissereremus.  Eos  e  filiis  Jafeti  fi¬ 
lii  Noae  oriundos,  ad  posteros  Vajghati  filii  Humeri  filii  Jafeti 
pertinere,  ideoque  fratres  esse  Sclavoruin,  Khazarorum  et  Turea¬ 
rum,  ibi  demonstravimus.  Heruscbenus  autem  contendit ,  cos  Gha- 
tramae  [Tugharmae?]  filio  Ghumeri  originem  debere.  Domicilia,  quæ 
in  terra  habitata  bic  populus  occupat ,  mari  Mediterraneo  a  septen¬ 
trione  sita,  a  sinu  Romano  usque  ad  ea,  cpiæ  pone  jacent,  versus  oc¬ 
cidentem  et  septentrionem  sese  extendunt.  Primo  tempore ,  quo 
res  Francorum  accrescere  coeperunt,  Graecis  et  Romanis  sub¬ 
diti  erant.  Sed  postquam  horum  imperia  desierant,  Franci  illi 
ibi  sese  extulerunt,  et  in  varia  regna  sunt  constituti,  sicut  Go¬ 
thorum,  et  post  cos  Galliciae  regnum,  in  Hispania,  Alleinanno- 
rum  (quo  in  nomine  Lam  littera  pleno  ore  pronuntianda  est)  in 
insula  Angliae,  quae  in  parte  occani  Atlantici  ad  caurum  versa 
jacet,  et  in  terra,  huic  insulae  adversa,  firma  reges  Fransorum 
(quae  vox,  me  judice,  eadem  est  ac  Frandja,  quo  vocabulo  en¬ 
sem  sua  lingua  appellant)  imperium  condiderunt,  quod  pone  si¬ 
num  Romanum  ab  .occidente  situm,  ad  vias  pertinet  illas  angu¬ 
stas ,  quae  ad  Hispaniae  paeninsulam  per  montes,  eam  ab  oriente 
cingentes,  ducunt,  et  quae  regiones  Burt  vocantur.  Hoc  Fran- 
sicum  regnum  eorum  maximum  fuit,  quod  quum  post  Romano¬ 
rum  interitum  primum  vires  accepisset  et  occidentem  Muslimi- 
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cis  eripuisset,  ad  regiones  orientales  sibi  vicinas  occupandas  se- 

se  convertit,  et  exeunte  seculo  quinto  insulas  quidem  maris  'Me¬ 
diterranei  suae  subjecit  potestati. 

Hoc  tempore  sceptra  regni  tenuit  Berduil,  qui  Rudjaram 
(Rogerum),  unum  e  regibus  Francorum,  in  Siciliam  misit, 
quam  anno  CCCCLXXX  (qui  dic  7  April.  1087  p.  Cbr.  nat. 
coepit)  ditioni  eripuit  Muslimorum.  Jam  ad  ea,  quae  pone  hanc 
insulam  in  Afrika  sita  sunt,  occupanda  animum  verterunt ,  et  re¬ 
giones  Syriacas  ilierosolymamque  ut  caperent  maximopere  nisi 
suat.  Quae  res  diu  iis  negotium  faciebant.  Sunt  qui  dicant, 
Khalifas  Fatcmidas  Aegypti,  quum  Scldjukidarum  potentia  adeo 
cresceret,  ut,  Syria  jam  capta,  in  ipsa  sede  regali  eos  obsiderent , 
postea  Francos  ad  id  exagitasse.  Fuit,  ut  fama  fert,  Mustanser, 
qui  ex  iis  Francos  subornavit,  ut,  impetu  in  Syriam  ab  iis  faeto, 
res  ejus  levarent,  et  ita  inter  Seldjulddas  finemque  eorum  fcli- 
ter  intercederent.  Franci  igitur  ad  id  praeparati,  Constantinopolim 
terra  profecti  sunt.  At  rex  Graecorum  hic  eos  impedivit,  quo 
minus  per  fretum  illud  in  Asiam  transirent,  nisi  fide  interposita 
antea  promisissent,  se  Antiochiam  ei  tradituros  esse,  otpotc  quae 
imperio  ipsius  subjecta  a  Muslimis  capta  fuisset.  Quas  quum 
accepissent  conditiones,  rex  transitum  per  fretum  faciliorem 
reddit,  et  anno  CCCCXC  (incepit  dic  18  Dec.  1096)  cum  exer¬ 
citu  numeroso  bcllique  apparatu  instructi  in  Asiam  trajecerunt. 
In  terram  Kilidj  Arslani  jam  penetrarunt,  quem,  quum  exercitu 
collecto  contra  eos  esset  profectus,  in  fugam  conjecerunt.  Post¬ 
quam  terram  Ihn  el  Nun  [Filii  Leonis ]  Armeni  transierant ,  Antio¬ 
chiam  venerunt,  ubi  tum  Baghi  Sejan,  Emirus  Seldjuldda,  impera¬ 
vit.  Hunc  in  urbe  illa  ab  iis  obsessum,  idcoque  ab  utroque  Emiro 
tum  Halebi  tum  Damaski  ope  destitutum,  quod  Franci  iis  sancivis- 
sent,  se  nihil  aliud  nisi  Antiochiam  petere,  obsidio  mox  valde  pre* 


mere  coepit.  Postremo  quidam  e  praesidii  militibus  eum  fefellit 
urbemque  Francis  tradidit,  Baglii  Sejan  in  fuga  occisus  est,  et 
occisi  caput  ad  Francos  translatum.  Reges  Francorum,  qui 
huic  aderant  expeditioni,  hi  fuerunt  quinque:  Berduil  (Baldui- 
nus),  Sandjil  (Raimundus  Comes  de  St  Gilles  sive  St  Aegidio),  Cun- 
dujri  (Gotliotredus),  Homes  (Eustachius,  frater  Gothofredi)  ct  Bui- 
mundy  qui,  dux  exercitus,  a  ceteris  imperium  Antiochiae  obtenuit. 

Nuntio  hujus  cladis  ad  Muslimos  allato,  ad  eos  in  occi¬ 
dentem  et  orientem  itinera  facta  sunt.  Kivvâm  el  Paula  Ker- 
buha  Mauselae  dominus  omnisque  Syriae  exercitus  Damashum 
profecti  sunt,  quibus  sese  conjunxerunt  Duhah  ben  Tutusch, 
Tughdekin  Atabek,  Djenah  el  Paula,  Emessae  dominus,  Arslan 
Tasch  Sendjari  dominus,  Sukman  ben  Urtuk,  aliiquc  Emiri  qui 
omnes  Antiochiam  petebant,  ct  eam  tredecim  dies  obsidebant. 
Franci,  quibus  obsidio,  nulla  antea  praeparatione  facta,  super¬ 
venerat,  ea  valde  pressi,  ab  hostibus  rogarunt,  vellent  sibi  per¬ 
mittere,  ex  urbe  securitate  pacta  exire.  Sed  id  iis  negatum  est. 
Postea  vero  res  exercituum  Muslimicorum ,  ob  insolentiam  Ker- 
bukae,  turbatae  sunt,  ct  tyrannidem  ejus  hi  graviter  .tulerunt. 
Interea  Franci,  impetu  in  eos  facto,  plane  desperantium  modo 
dimicarunt.  Muslimi,  pugna  omnino  omissa,  statim  terga  ver¬ 
tentes  ita  fugerunt,  ut  Franci  sibi  persvaderent,  cos  insidias 
struxisse.  Millibus  Muslimorum  occisis,  illi  a  persequendo 
substiterunt. 

Ma’rram  Nu’mani  et  pauïio  post  Hierosoly mam 

Franci  occupant. 

Quum  Francis  jam  contigisset  hac  clade  Muslimos  affice¬ 
re,  regionem  ulterius  occupare  desideraruut ,  et  Ma’rram  N’u- 
maui '  profecti,  eam  obsederunt.  Primo  in  muris  acriter  pu- 


gnatum  est 5  pavor  vero  mox  incolas  invasit  talis,  ut,  moenibus 
relictis,  intra  domos  se  defendere  vellent.  Franci  urbe  potiti 
in  incolas  irruerunt  et  per  tres  dies  contra  eos  saevierunt.  Post¬ 
quam  ibi  quadraginta  dies  sunt  commorati,  Gbazam  petierunt, 
quam  quatuor  obsiderunt  menses;  sed  frustra.  Pacem  tandem 
ei  obtinuit  Ibn  Munbud,  et  Franci  Emessam  abierunt.  Eam 
quoque,  quum  aliquamdiu  cinxissent,  Djenah  el  Daula,  pace 
cum  Francis  facta,  servavit.  Deinde  Accam  delati,  banc  etiam 
urbem  adgressi  sunt;  fortiter  tarnen  ea  restitit. 

Hierosolyma,  a  Seldjulddis  capta ,  Tadj  el  Daulae  Tutuscho 
sorte  obvenerat,  qui  eam  Sukmano  bcn  Urtuk  Turcomano  in 
fcudum  assignavit.  Post  cladem  Tureis  a  Francis  ad  Antio¬ 
chiam  illatam,  cupido  hujus  urbis  expugnandae  Aegyptios  ce¬ 
pit.  Quare  Afdhal  ben  Bedr  Djemali,  qui  Fatemidas  Kahirae 
rexit,  Hierosolymam  est  profectus,  ubi  tunc  temporis  Sukman 
et  Ilghazi,  filii  Urtuki,  cum  patrueli  Suveili  et  e  fratre  nepote 
Jakuti  sedem  suam  fixerant.  Urbem  corona  cinctam,,  machinis 
belli  plus  quadraginta  positis,  dies  plus  quadraginta  oppugna¬ 
runt  Aegyptii,  et,  anno  CCCCXCI,  eam  deditione  facta  occuparunt, 
Afdhal  Ilghazio  et  Sukmano  una  cum  sociis  eorum  clementer 
usus,  hos  omnes  Damaskum  libere  dimisit ,  qui  Euphratem  tran¬ 
sierunt;  deinde  Sukman  Edessam  elegit  domicilium,  Ilghazi  au¬ 
tem  in  Prâkam  tetendit.  Istikharum  el  Daula,  qui  adhuc  Da¬ 
ni  a  sko  degerat,  Afdhal  Hierosolyinae  praefecit.  Jam  Franci, 
quum  AI  diam  frustra  obsedissent,  Hierosolymam  profecti  sunt. 
Postquam  quadraginta  dies  eam  copiis  ex  omnibus  partibus  dis¬ 
positis  oppugnaverant,  a  parte  septentrionali  in  fine  mensis 
Scha’bani,  anno  nuper  commemorato,  urbem  vi  ceperunt  et  di¬ 
ripuerunt  foedissime.  Septimanas  aliquot  ibi  manserunt.  Pars 
Muslimorum,  qui  in  templum  Davidis  aufugerant,  per  tres  dies 


pugnarunt,  donec  securitatem  petentes  et,  ea  impetrata,  exeuntes 
Askalonem  se  conferrent.  Rat*(f  inita  est  caesorum  ex  Imamis , 
viris  doctis,  Dei  servis  monachisque,  qui  Dei  cultui  assidue  de¬ 
diti  in  Templo  erant  commorati,  et  numerus  eorum  plus  septua¬ 
ginta  millium  inventus  est.  Inter  spolia  visa  sunt  candelabra, 
quae  in  festo,  Dhuha  dicto,  accendebantur.  Horum  quadraginta 
lucernas,  quarum  cuique  5600  Ritl  pondo  erat,  ex  argento 
factas  rapuerunt.  Furnus  etiam  ille  argenteus,  ponderis  quadra¬ 
ginta  Ritl  Syriaci,  et  centum  et  quinquaginta  lampades  aeneae, 
praetereaque  res  aliae  multae,  quae  enumerari  nequeunt,  prae¬ 
dae  fuerunt. 

Abu  Sa’id  Mervensis  Kadhi,  qui  opem  imploraturus  Bagh- 
dadum  venit ,  in  concilio  Kbalifae  cladem  illam  exposuit  luctuo¬ 
sam.  Audientibus  bine  lacrymae  sunt  obortae,  et  summa  de¬ 
speratio  animos  invasit.  Jussit  statim  Khalifa,  quosdam  e  prin¬ 
cipibus  doctorum,  in  quorum  numero  erant  Abu  Muhammed 
Dameghanesis  Kadhi,  Abu  Beer  Schaschensis,  et  Abu-1  Yefa  ibn 
IPkeil,  Burhiarubum  Sultanum  adire,  ut  opem  ejus  pro  Islami- 
smo  defendendo  implorarent.  Holvanum  usque  erant  hi  progres¬ 
si,  quum  res  imperii  Seldjukidici  turbatæ  ob  caedem  a  Muham- 
mede  cl  Melik  in  Belasancnsem,  qui  in  regno  ilîo  summum  exercue¬ 
rat  imperium,  perpetratam,  discordiaeque  Sullanorum,  in  itinere 
legatis  nuntiarentur;  qua  de  caussa  re  infecta  redierunt.  Inte¬ 
rim  Franci  urbes  occuparunt,  et  Hierosolymae  Gotkofreduin, 
unum  e  regibns  suis,  praefecerunt. 

Adventus  exercitus  Aegyptiaci,  Francos  adgressuri. 

Quum  nuntius  cladis  illius  ad  Aegyptum  esset  delatus ,  copias 
Afdhal  Emir  el  Djujusch  (i.  e.  summus  exercitus  dux)  congre¬ 
gavit,  et  postquam  eae  in  unum  convenerant,  Askalonem  pro- 


fectus  est.  Hinc  Francis  misit  legatos,  qui  et  eorum  agendi 
rationem  improbarent,  suoque  nomine  minis  eos  terrerent.  Re¬ 
sponsum  lii  dederunt  eodemque  tempore  festinanter  profecti,  ad 
Askalonem  Afdhalum  nondum  ad  id  paratum  cingentes,  in  fugam 
conjecerunt.  Fugatos  caedunt,  impedimenta  diripiunt.  Afdkal 
ipse  quidem  Askalonem  aufugit  salvus.  Sed  milites  ejus  dispersi 
in  Schedjer  el  Ilumejr  se  recondunt,  quam  Franci  una  cum  iis 
igne  delent.  Afdkal  Askalone  in  Aegyptum  rediit  et  Franci 
diu  urbem  obsederunt  illam,  donec  incolae  viginti  millibus  au¬ 
reorum  eorum  emissent  discessum;  itaque  illi  Hicrosolymam 
reverterunt. 

Bellum  Ibn  Danisckmcndi  contra  Francos. 

Kcmcschtekin  ibn  Danisclimend  (id  est  doctoris  seu  paeda¬ 
gogi  filius;  pater  enim  paedagogus  fuerat  Turkomanus)  e  gente 
Turcomanorum,  vulgo  Tilu  appellatus,  talem  fortunae  conver¬ 
sionem  erat  expertus,  ut  et  Sivâsi  et  aliarum  regionum  impe¬ 
rium  sibi  arriperet.  Malatiae  dominus,  qui  ei  bostis  erat,  opem 
Bocmundi,  Principis  Antiocheni,  contra  Ibn  Danisclimend  implo¬ 
raverat.  Boemundus  etiam  cum  quinque  millibus  hominum  auxilio 
ei  profectus  est.  Copias  suas  in  aciem  Ibn  Danisclimend  eduxit, 
et  hostibus  fugatis,  ducem  ipsum  captivum  cepit.  Postea  Fran¬ 
ci  arcem  Anlfurijam  petierunt.  Qua  capta  omnes  Muslimos  ibi 
necaverunt.  Deinde  Ismaëlem  ben  Daniscbmend  obsederunt. 
Re  cognita,  Kemesclitekin  frater  contra  eos  profectus,  hostes 
fugavit  fugatosque  acriter  persecutus  est.  Horum  numerus  erat 
ter  centies  mille.  Malatiam  Kcmeschtekin  contendens ,  urbem  oc¬ 
cupat  ej usque  dominum  ducit  captivum.  Boemundus  Antiochia 
cum  exercitu  Francorum  progressus  fugatur.  Ita  Deus  deter¬ 
minaverat,  ut  Muslimi  sub  hujus  apparitionis  spatio ,  auxilio 
propiores  essent.  Quum  paullo  post  Boemundus,  e  vinculis  li- 


bcratus,  Antiochiam  rediisset,  inde  res  viresque  Francorum  ad¬ 
auctae  sunt.  Kiniiesrinum,  A’vâsem  ct  ad  alia  his  propinqua  lo¬ 
ca  misit,  qui  postularent,  ut  in  fidem  ejus  sese  traderent.  Mus- 
liniici  huic  rei  consentientes,  juramento  interposito,  quaedam 
ex  iis  quae  mandaverat  rata  fecerunt  (?). 

Obsidio  arcis  Dj  ebelac  per  Francos. 

Djçbelam,  quae  ditioni  Tripolitanae  erat  subjecta,  Graeci 
olim  expugnaverant  et  Muslimis  ibi  habitantibus  Mansurum  bon 
Salifia  praefecerant  ducem,  qui  jus  quoque  inter  cos  dixit. 
Quum  vero  Muslimis  rediisset  arx,  summa  etiam  potestas 
ibi  exercenda  Djemal  el  Mulli  Abu-1  Ilasano  ibn  À’mmâr,  Tri- 
polim  regenti,  reddita  est.  Mansur  autem  lien  Salilla  eandem 
quam  antea  habuerat  potestatem  ibi  retinuit.  Mortuo  post  Man¬ 
suro  filius  Abu  Muhammed  U’faeid  Allah  successit,  qui  quum 
nimiam  ostenderet  animi  asperitatem,  suspicionem  incurrit  Ibn 
A’mmâri,  et  igitur  ab  eo  vinculis  damnatus  est.  Ille  vero  defe¬ 
ctionem  aperte  declarans,  Djebclae  preces  publicas  pro  Khalifa 
A’bbasida  dixit.  Duhahum  bcnTutusch  jam  Ibn  À’mmâr  adiit,  rogans, 
ut  se  contra  rebellem  defenderet.  Una  cum  Tuglidchino  Atabeho 
Dukak  advenit;  at  repulsam  tulerunt  ambo  et  domum  redierunt. 
Franci  postea  eo  profecti  sunt  et  arcem  corona  cinxerunt;  sed 
meliore  fortuna  non  usi  sunt,  et,  fama  de  adventu  Burkiaruhi 
in  Syriam  circumlata,  castra  inde  moverunt.  Iterum  tamen  re¬ 
vertentes  Francos,  nuntius,  ah  Ibn  À’mmâro  divulgatus,  dc  auxi¬ 
liis  Aegyptiacis  adventantibus,  denuo  abegit.  Nihilominus  mox 
redierunt.  Christianos,  qui  apud  eum  erant,  tum  jussit  Ihn  A’mmâr, 
noctu  in  urbem  per  murum  quendam  Francos  introducere. 
Franci,  dolum  non  suspicantes,  trecentos  e  suis  principibus 
misit,  quos  singulos  per  chordas  sublatos,  dum  ipse  Ibn  A’m¬ 
mâr  in  muro  sedebat,  ad  unum  omnes  interfici  jussit.  Franci 


jam  abierunt.  At  denuo  eo  revertentes  magna  clade  ille  affecit, 
regemque  Keidastil  cepit ,  qui  tamen  grandi  pecuniae  vi  liberta¬ 
tem  redemit.  Ibn  Saliha  jam  segnem  obsidio  nimis  gravavit, 
quare  Tuglidebino  Damaski  principi  misit  nuntium,  ut  haec  Isla- 
mismismi  confinia  a  se  acciperet,  rogaturum.  Hic  filium  Tadj 
el  Muluk  Buri  delegavit,  qui  Djebclam  cepit.  Ibn  Saliha  au¬ 
tem  Damaskum  est  profectus.  Quem  ut  in  potestatem  suam 
reciperet,  Ibn  A’minâr  ad  Dukakum  principem  misit ,  rogans  vel¬ 
let  hominem  solum  sine  ulla  divitiarum,  quas  apportasset,  parte 
sibi  tradere  5  eamque  ob  rem  triginta  millibus  aureorum  eum 
donavit.  Sed  Duhak  recusavit,  et  Ibn  Saliha  Bagluladum ,  ubi 
tum  erat  Burkiaruk  Sultanus,  se  contulit.  Abu-1  Mehasen  Ve- 
zirus  apud  Sultanum  eum  introduxit.  Ab  hoc  petiit,  ut  tri¬ 
ginta  millia  aureorum  sibi  praestaret;  id  quod  spopondit  Sul- 
tauus,  donec  impedimenta  ejus  Ambaro  advenirent.  Vezirus 
vero  eo  turmam  ablegavit,  quae  ea  occuparet.  Vestimenta,  cida¬ 
res  et  obsonia  haud  numeranda  inventa  sunt,  quae  omnia  di¬ 
movenda  curavit.  Rex  Tadj  el  Muluk,  quum  Djebelam  occu- 
passet,  in  incolas  tanta  saeviit  crudelitate,  ut  litteras  de  ea  re 
ad  Fakhr  el  Muluk  Abu  A  li  ben  Muhammed  ben  A’inmâr,  Tri- 
poleos  dominum,  darent,  quibus  eum  ad  regnum  ibi  suscipien¬ 
dum  excirent.  Exercitus  iis  auxilio  missus  Tadj  el  Muluk 
ejusque  asseclas  adgressus  est;  et,  copiis  ejus  fugatis,  principem 
ipsum  captivum  abduxit.  Nomine  Ibn  A’mmâri  urbe  occupata 
Djebelac,  Tadj  el  Mulukum  ad  eum  duxerunt,  quem  summa  hu¬ 
manitate  receptum,  ad  patrem  Damaskum  redire  permisit;  ubi 
filius  patrem  ita  fallere  studuit,  ut  Djebelae  Francos  metum  sibi 
incusissc,  ideoque  se  inde  abiisse  perhiberet. 

Quomodo  Franci  Scrudj,  Caesaream  et  urbes  alias 

expugnant. 

Gothofredus,  rex  Francorum  in  urbe  Hierosolymae  anno 


CCCCXCÎV  (qui  die  5  Nov.  A.  C.  i  100  coepit)  ad  Àccam  obsiden¬ 
dam  profectus  est,  ibique  sagitta  saucius  cecidit.  Baidiiimis 
frater  cum  quinque  millibus  equitum  Hierosolymam  rediit.  Qui¬ 
bus  ut  obviam  irent,  Dubai;  Damasbi  dominus  et  Djenab  el 
daula  Emessae  dominus  surrexerunt,  et  in  Francis,  quos  fuga¬ 
bant,  magnam  ediderunt  stragem.  Edessae  incolae  ad  Francos 
jam  litteras  dederunt,  quibus  fidei  eorum  sese  committerent. 
Subman  ben  Urtub,  qui  Serudji  dominus  erat,  exercitum  e  Tur- 
comanis  collectum  contra  Edessam  duxit.  Franci  autem  cum 
eo  congressi,  copias  ejus  mense  Rebi’  anni  nuper  commemora¬ 
ti  profligarunt,  et  Serudjum  profecti,  urbem  obsidione  pres¬ 
serunt,  donec  eam  vi  caperent  captamque  omnimodo  diriperent. 
Arcem  Rifae,  prope  Accam  sitam,  vi  et  Arsufum  deditione  facta 
expngnarunt.  Mense  Redjebi  deinde  Caesaream  petentes,  in 
banc  quoque  urbem  vi  captam  ense  et  igne  saevierunt. 

Obsidio  Tripoleos  aliarumque  urbium  per  Fran¬ 
cos  facta. 

Raimundus,  Comes  a  Sancto  Aegidio ,  unus  e  quinque  Fran¬ 
corum  regibus,  quos  antea  jam  commemoravimus,  urbi  Tri¬ 
poleos  obsidendae  summo  adhaesit  studio.  Eilidj  Arslan,  qui 
terras  Graecorum  Asiae  tenebat,  adversus  euin  profectus  est, 
et  devictum  reverti  coegit.  Fabhir  el  daula  ibn  A’mmâr, 
Tripoleos  princeps,  ad  Tabhirum,  qui  nomine  Djenab  el  daulae 
Emessam  gubernabat,  et  ad  Dubabum  ben  Tutesch  Damasbi 
legatos  misit ,  qui  eos  ad  opem  sibi  festinanter  ferendam  implo¬ 
rarent  Tabhir  quidem  ipse  advenit;  a  Dubabo  vero  exercitus 
missus  est,  qui  ad  Tripolin  se  Tabhiro  conjunxit.  Raimundus 
eos,  qui  post  cladem  superiorem  apud  eum  remanserant,  ut 
hostes  adgrcdcrentur ,  divisit;  et  tanta  usus  est  fortuna, 

ut  omnes  in  fugam  conjiceret.  Incolas  Tripoleos  jam  acriter 
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pressit,  quare  obsidio  iis  gravis  visa  est,  praesertim  quum  et 
Djebeicnscs  et  Christiani  pagorum,  qui  ad  urbis  ditionem  perti¬ 
nebant,  Raimundo  opitularentur.  Sed  mox  iis  pax  concessa  est 
ea  conditione,  ut  pecunias  darent  et  equos.  Quo  facto  Raimundus 
castra  inde  movit,  et  Antartusam,  intra  Tripoleos  ditionem  si¬ 
tam,  contendit,  quam  corona  cinctam  vi  cepit  et  captam  diripuit 
Hinc  caste) him  Tuman  petiit,  cui  Ibn  Areidher  praefuit,  qui  non 
solum  resistebat,  sed  etiam  Raimundum  adgressus,  copias  ejus 
fugabat  et  inter  alios  captivos  ducem  quoque  Francum  ducebat, 
pro  cujus  libertate  recuperanda  decem  millia  aureorum  et  mille 
captivos  dare  Raimundus  spondebat;  sed  tulit  repulsam.  Haec 
omnia  anno  CCCCXCV  (qui  dic  Oct.  A.C.  i  101  coepit)  gesta 
sunt.  Ad  arcem  Gurdorum  jam  profectus  est  Raimundus,  ubi 
tunc  aderat  Djenah  el  daula,  ut  expeditionem  pararet.  Sed 
hic  finem  vitae  ibi  invenit.  Nam  Batenita  in  templo  in  Emirum 
irruit  et  eum  occidit.  Rudhvan  bon  Tutuseli  dicitur,  ilium  ad  id 
perpetrandum  excitasse.  Raimundus  Emessam  jam  castris  motis, 
eam  obsedit  ct  ejus  expugnavit  regiones.  Postea  mense  Djumada 
posteriore  hujus  anni  Comes  [Balduinus  junior]  Aceam  obsedit. 
Ex  universis  locis  terrae  maritimis  jam  Muslimi,  eum  adgressu- 
ri,  concurrunt.  Balduini  fugati  et  naves  et  machinas  belli 
obsidionis  caussa  erectas  concremant.  Comes,  Edessae  prin¬ 
ceps,  deinde  Beirutuni  profectus,  urbem  corona  cinxit;  cavero 
restitit.  Interea  exercitus  Aegyptiaci,  littus  Syriae  defensuri, 
Ashaioncin  redierant.  Ralduinus,  Hierosolyinae  dominus,  qui 
contra  cos  copias  eduxerat,  a  Muslimis  fugatus,  iis  perse¬ 
quentibus  Ramlam  difficulter  evasit,  ubi  aliquamdiu  eum  obses¬ 
sum  tenuerunt.  Ipse  vero  Jafiam  clam  se  subduxit,  dum  cae¬ 
des  ct  captivitas  in  Francos  dimanavit. 
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Askalon  a  Francis  obsessa  borumqiie  bellum  contra 

copias  Aegyptiacas. 

Quum  Franci,  rebus  fortuna  secunda  in  Syria  adauctis, 
Asbalonem  in  suam  potestatem  redigere  summopere  studerent, 
Afdlial  Emir  el  Djujuscli,  ut  eos  absterreret,  exercitum  suum 
duce  Sa’d  el  daula  Revascnsi,  patris  olim  servo,  a.  CCCCXCVI 
(epii  die  15  Oct.  A.  C.  1102  coepit)  ex  Aegypto  misit.  Balduinus 
etiam  Francorum  rex  Hierosolyma  profectus,  inter  Ramlam  et 
Jatfam  Aegyptiorum  exercitum  otfendit,  quem  in  fugam  conje¬ 
cit.  Ipse  dux  Sa’d  el  daula,  ex  equo  delapsus,  mortuus  est, 
et  Franci  impedimenta  ceperunt.  Filium  Scberef  el  Ma’àli  cum 
exercitu  jam  misit  Afdbal.  Ille  Francos  ad  Bazur  prope  Ramlam 
inventos  fugavit,  et  magna  noxa  affecit.  Multi  eorum  principes  in  fu¬ 
gam  conjecti  ad  castella  aliquot  lieic  sita  sospites  confugerunt. 
Postquam  eos  per  dies  quindecim  obsederat  Scberef  el  Ma’ Ali, 
castello  capto,  caede  et  vinculis  in  eos  saeviit.  Balduinus  autem 
primo  Jaffarn,  deinde  Hierosolymam  fugit.  Sed  in  itinere  ma¬ 
gnam  Francorum  manum  invenit,  qui  Hierosolymam  visitaturi 
advenerant.  Quos  quum  ad  pugnam  incitasset ,  Asbalonem 
ckixit,  ubi  tunc  aderat  Scberef  el  Ma’ali.  Urbs  vero  restitit,  et 
ii  frustrati  reverterunt.  Scberef  el  Ma’ali  postea  rediit  ad  pa¬ 
trem,  qui  duce  Ria’  Tadj  cl  A’djem,  servo  quondam  patris, 
exercitum,  classemque  duce  Ibn  Kadus  misit,  ut  conjunctis  vi¬ 
ribus  uterque  Jaffarn  adgrederentur.  Quum  vero  classis  Jaffarn 
esset  advecta,  et  dux  ejus  Tadj  el  A’djcmo  significassct,  ut 
cum  exercitu  ei  se  conjungeret 5  id  ille  recusavit.  Afdbal  igi¬ 
tur  aliquem  delegavit,  qui  eum  captivum  reduceret,  et  tum 
exercitui  tum  Asbaloni  Djemal  el  Mulub,  servum  Aegyptiacum, 
praefecit. 
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Ita  hic  annus  terminatus  est,  quo  Franci  Ilierosolymara 
omncmquc  Palaestinam,  si  Askalonem  exceperis ,  tenuerunt.  In¬ 
tra  Syriae  fines  Jaflam ,  Arsufum,  Caesaream,  Kifam,  Tibe¬ 
ri  a  dem,  Jordanem  (EI  Ardcn),  Laodiceam  et  Antiochiam  posse¬ 
derunt.  Praeterea  occupaverunt  in  Mesopotamia  et  Edessam  et 
Serudjum.  Eodem  temporis  momento  Raimundus  in  urbe  Tripo- 
leos  Fakhr  e!  Mulk  ihn  A’mmâr  obsessum  tenuit  £  dum  liic  classem 
ad  Francorum  terras  ubicumque  sitas  devastandas  misit.  Tum  an¬ 
nus  CCCCXCYII  (qui  die  4  Oct.  A.  C.  1105  coepit)  subsecutus  est, 
quo  Franci,  Edessa  profecti,  Raccam  et  Arcem  Djaberi  devastabant 
et  bas  regiones  omnino  populabantur.  Haec  duo  loca  Sal  imo  ben 
Melili  Bedrân  ben  Mukallid  a  tempore  inde  fuerant,  quo  Melik- 
schall  Sultaniis  ea  anno  CCCCLXXIX  (qui  die  17  April  A.  C* 
1086  coepit)  expugnaverat}  id  quod  jam  antea  commemora¬ 
vimus. 

Djubaili  et  Ac  cae  occupatio  per  Francos. 

Anno  CCCCXCYII  naves  e  terra  Francorum  appulerunt, 
quibus  magnus  numerus  vectus  erat  et  nautarum  et  peregrinan» 
tium.  Opem  eorum  quum  Raimundus  implorasse! ,  ut  ita  ad¬ 
jutus  obsidione  plus  premeret  Tripolim,  hi  aliquamdiu  eam  obse¬ 
derunt,  donec  taedio  capti,  urbe  relicta,  Djubailam  castra  mo¬ 
verent  et  eam  deditione  facta  in  suam  redigerent  potestatem. 
Sed  mala  fide  agentes  urbem  captam  foedissime  devastarunt. 
Postea  Balduinus  Hierosolymae  rex,  auxilium  ab  iis  petiit,  quo 
Accam  obsideret,  quam,  morem  ei  gerentes,  terra  marique  co¬ 
rona  cinxerunt.  Urbi  tum  Zalir  el  daula  Djujusckensis,  nomine 
Afdbali  imperatoris  exercituum  et  Aegypti  Yeziri ,  praefuit,  qui 
dum  vires  ei  sufficiebant,  hostibus  fortiter  restitit.  Sed  qunm 
mox  Damaskum  fugeret,  Franci  urbem  vi  captam  ense  igneque 
crudeliter  diripuerunt. 
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Bellum  Emirorum  e  gente  Seldjukidica  contra  Fran¬ 
cos  in  Mesopotamia  gestum. 

Ea  aetate  qua  Franci  littora  Syriae  occupabant,  discordiae 
et  bella  Musliinos  se  inter  distinuerunt,  quibus  adjuti  illi  po¬ 
tentes  et  auctoritate  pollentes  facti  sunt.  Harràn  ct  Emessa 
tum  temporis  Keradjae,  servo  quondam  Melibschalii ,  erant; 
Mausula  autem  Djebermiso,  et  Hisn  Kifa  Submano  fdio  Urtuki 
erat  subjecta.  Praefectus  Keradjae  rebellionem  contra  dominum 
quum  moliretur  Harrani,  Djaulium  servus  turcicus,  subito  eum  ad¬ 
ortus,  interfecit.  Haec  res  apud  Francos  cupiditatem  urbis  capien¬ 
dae  excitavit,  eamque  igitur  obsederunt.  Sukraan  et  Djekermis, 
quamvis  inter  eos  discordia  bellumque  regnarent,  tamen,  ,ut  vi¬ 
libus  conjunctis  Harrano  adjuvarent,  arma  posuerunt  et,  ad 
Khabur  fluvium  copiis  collectis,  sacrameuto  interposito  fidem  uter- 
que  sibi  polliciti  sunt.  Sukman  a  subditis  suis  Turcomanis  septem 
millia,  Djekermis  vero  tria  millia  subditorum,  qui  Tureae,  Ara¬ 
bes  Curdique  erant,  huc  sccum  duxit.  Franci,  Ilarrano  profecti, 
contra  eos  acie  instructa,  proelium  commiserunt.  Primo  Mus¬ 
lim! ,  simulata  fuga,  longius  abierunt;  sed  mox  substiterunt  et 
pugna  redintegrata,  magnam  hostium  ediderunt  stragem  et  jo- 
pedimenta  eorum  diripuerunt.  Bocmundus  vero,  princeps  An¬ 
tiochiae  et  Tancredus,  regionis  littoralis  dominus,  pone  mon¬ 
tem  insidias  Muslimis  struxerant;  sed  non  ante  apparuerunt, 
quam  iis  advenirent  comites  fugientes.  Postquam  ibi  ad  noctem 
usque  omnes  erant  commorati,  fugam  capessiverunt.  Muslim!? 
quibus  haec  res  nuntiabatur,  eos  jam  persecuti,  foedissime  ce¬ 
ciderunt.  In  hac  pugna  Balduinus,  comes  [de  Burgo],  Edessae 
princeps  captus  est,  quem,  quamquam  eum  Turcomanus  quidam 
e  propinquis  Sukmani  captivum  duxerat,  Djekermis  tamen  sibi 
cepit.  Propterea  Turcoman!  postularunt,  ut  pugnam  contra 
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Djebcrmisum  ejusqiie  comites  inirent;  eos  tamen  inde  abstinuit 
Submaii,  discordiam  metuens  MuslimQrum,  et  inter  pugnantes 
mediatorem  se  praebuit.  Quum  postea  castella  praeteriret  Fran¬ 
corum  ,  bi ,  suos  dictores  putantes ,  contra  eum  egressi  sunt  ; 
sed,  iis  in  fugam  conjectis,  loca  ilia  expugnavit.  Djcbermis  au¬ 
tem  Harranum  petiit,  cui  captae  quendain  e  suis  praefecit.  Quo 
facto  Edessam  profectus,  quam  per  dies  .aliquot  obsessam  te¬ 
nuit,  sed  deinde  castra  Mausulam  movit.  Balduinum  comitem 
pro  triginta  quinque  millibus  aureorum  et  centum  et  sexaginta 
captivis  carcere  liberavit. 

Bellum  Francorum  contra  Budbvanum  ben  Tutuscb, 

II  a  1  e  b  i  dominum. 

Anno  CCCCXCVIII  (qui  die  22  Sept.  A.  C.  1104  coepit) 
Tancredus,  princeps  Antiochiae  Francos,  ad  castellum  Artahi 
quod  Budhvano,  Halebi  domino,  erat,  expugnandum  profe- 
tus  est.  Quum  incolae  resistendo  pares  non  essent,  auxilium 
implorarunt  Budhvani,  qui  ad  eos  confestim  sese  conferebat.  Pri¬ 
mum  quidem  Franci  copias  contra  eum  eduxerunt,  sed  mox  pa¬ 
cem  ab  eo  petierunt.  Quam  quum  maxime  dissuaderet  Ishabek 
Sebau,  Emirus  Seldjubida,  qui  post  caedem  domini  sui  Ajazi 
ad  Rudbvanum  properaverat,  Franci,  proelio  commisso,  primum 
in  fugam  se  conjecerunt,  deinde  desperantes  mortem  quaesive¬ 
runt,  et  signis  conversis  et  certamine  redintegrato ,  tanta  vi  Mus- 
limos  sunt  aggressi,  ut  eos  fugarent  fugatosque  caede  afficerent  ma¬ 
xima.  Muslim! ,  qui  primo  impetu  castra  intraverant  Francorum, 
trucidantur;  Rudhvan  cum  comitibus  suis  Halebum  fugiens  eva- 
dit.  Sebau  vero,  Tugluleldnum  Damasbi  Atabebum  petiit.  Jam 
Franci  obsidionem  castelli  summa  vi  inchoarunt,  et  postquam  in¬ 
colae,  urbe  deserta,  Halebum  aufugerant,  id  stat 5 m  occuparunt. 


Francorum  bellum  contra  exercitus  Aegyptiacos. 

Afdlial,  Aegypti  Vezirus,  jam  anno  CCCCXCV1II  Ram- 
lam  exercitum  duce  Scheref  el  Ma’ali  filio  miserat,  qui  urbem, 
Francis  devictis,  tum  occupavit.  Postea  dissensus  in  castris 
ortus  est,  quum  disputaretur,  utri  victoria  esset  tribuenda;  nec 
multum  abfuit,  quin  ad  manus  veniretur.  Quum  Franci  quoque  in 
eos  impetum  facerent,  Scheref  el  Ma’ali  in  Aegyptum  rediit. 
Alium  igitur  filium,  Sena  el  Mulk  cognominatum,  ut  illius  lo¬ 
cum  in  imperio  teneret,  huc  ablegavit.  Djemal  el  Mulk,  qui 
Askaloni  erat  praefectus,  una  cum  eo  expeditionem  fecit  et  uterque 
auxilium  a  Tughdckino  Damaski  Atabeko  petierunt,  qui  Isbabek 
Sebau  ,  Emiruni  Seldjukidam,  iis  misit.  Contra  eos  omnes  Bal- 
duinus ,  Iïierosolymae  et  Accae  princeps,  profectus  copias  eduxit. 
In  proelio  utrimque  commisso  multi  caesi  sunt ,  in  quorum  numero 
Djemal  el  Mulk,  Askalonis  praefectus,  quoque  erat,  qui  glorio¬ 
sam  pro  religione  mortem  obiit.  Induciis  factis,  quisque  in 
suam  terram  revertit.  Francis  plures  Musliuii  sese  tunc  con¬ 
junxerant,  quorum  unus  erat  Bekbascb  ben  Tutusch,  qui  Dama- 
skum  reliquerat  iratus  propterea  quod  Tughdekin  eum  regno  ex¬ 
uisset,  idque  nepoti  ejus  Dukako  commisisset.  Jam  cum  Fran¬ 
cis  commoratus  est. 

Bellum  Francorum  contra  Tughdekinum. 

Fuit  comes  e  Francorum  comitibus,  qui,  terram  Damasko 
ab  occidente  babens ,  urbem  illam  saepius  grassando  vexabat , 
copiasque  ejus  hostiliter  adgrediebatur.  Tughdekin  igitur  cum 
exercitu  contra  eum  profectus  est.  Balduinum ,  Hi  erosoly mae 
regem,  qui  comiti  auxilio  advenit,  is  viribus  ipsius  fretus,  di¬ 
misit.  Rege  Accam  regresso,  Tughdekin  contra  Francos  exiit, 
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i‘t  pugna  commissa,  eos  intra  castellum  coegit,  quod  deinceps 
demolitus  est,  ejusquc  saxa  in  vallem  dejecit.  Praesidium  ibi 
relictum  cepit,  ceterosque  incolas  necavit  et  victor  Damashum 
rediit.  Hebdomadis  aliquot  interjectis,  Rahbatam,  ubi  nepos 
ex  sorore  Raimundi  erat,  profectus,  urbem  cepit  praesidium- 
que  morti  tradidit. 

Arx  Apameae  a  Francis  capta. 

Hujus  cladis  caussae  bae  fuerunt.  Khalef  ben  Mulâa’b 
Kelabita  Emessam  ceperat,  eamque  postea  Tutuscho,  sicut  an¬ 
tea  dictum  est,  tradiderat.  Hunc  Kbalafum  vicissitudines  for¬ 
tunae  ita  circumegerant,  ut  postremo  in  Aegyptum  adveniret. 
In  arce  Apameae,  quae  Rudbvano,  Halebi  domino,  erat,  prae¬ 
fectus  ,  sectae  Rafedbitarum  addictus  [ideoque  Khalifatui  Alidico 
favens],  seditionem  fecit,  et  nuntium  ad  Vezirum  Aegypti  mi¬ 
sit,  qui  et  fidem  suam  ei  annuntiaret  et  simul  inde  novum  postu¬ 
laret  praefectum.  Kbalafum  ben  Mulâa’b  itaque,  utpote  qui  bel¬ 
lum  contra  infideles  praebaberet,  ad  eum  miserunt.  Turbas  ve¬ 
ro  milites  (?)  ejus  Apameae  statim  excitare  coeperunt ,  et  post¬ 
quam  ipse  ïbn  Mulâa’b  urbem  sibi  propriam  vindicaverat,  male¬ 
fici  omnis  generis  circa  eum  sese  collegerunt.  Postea  Sarmin 
in  ditione  Halebi  sitam  urbem ,  cujus  incolae  Rafedhitae  erant, 
Franci  occuparunt,  et  judex  ejus  supremus  Apameam  ad  Ibn 
Mulâa’b  se  contulit.  Heic  ille  deinde  varias  contra  eum  machi¬ 
nationes  incepit.  Nuntium  ad  Abu  Taber  ei  Saigh,  unum  e  co¬ 
mitibus  Rudbvani  eundemque  principem  inter  Rafedbitas  sectae¬ 
que  praedicatorem,  misit,  qui  eum  ad  caedem  Ibn  Mulâa’bi ,  et  ut 
castellum  Rudbvano  traderet,  urgeret.  Sed  filii  Ibn  Mulâa’bi  hanc 
rem  experti,  patrem  dolos  judicis  supremi  docuerunt.  Ille  ve¬ 
ro  ei  accedens,  astutia  sua  solita  usus,  juramento  affirmavit,  se 
falso  accusari.  Quod  quum  crederet  Ibn  Mulâa’b,  ille  denuo 
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Abu  Taiieriim  et  Rudhvanum  ursit,  ut  rem  propositam  cito  per¬ 
ficerent.  Miserunt  igitur  agmen  Sarmini  incolarum,  equis  armisque 
instructum,  quod,  speciem  ministerii  apud  Ibn  Mulâa’b  obeundi 
prae  se  ferens,  in  suburbiis  Apameae,  dum  omnia  agendo  es¬ 
sent  parata,  a  judice  collocabatur.  Noctu  vero  judex  et  ii, 
qui  ejus  erant  partis,  milites  illos  in  arcem  ascendere  fecerunt , 
qua  occupata  Ibn  Mulâa’bum  occiderunt.  Filii  fuga  se  eripuerunt, 
quorum  alter  Scliaizaram,  ubi  Abu-1  Hasan  Ibn  Munlmd  impe¬ 
rium  tenebat,  salvus  evasit,  alter  in  via  occisus  est.  Quibus 
factis  Abu  Taber  ei  Saigli  advenit,  credens  judicem,  sicut  spo¬ 
ponderat,  arcem  sibi  esse  traditurum,  id  quod  numquam  prae¬ 
stare  voluit  5  apud  eum  tamen  commoratus  est.  Interim  unus 
filiorum  Ibn  Mulâa’bi  apud  Tughdekinum  Damasbi,  lilio  ejus  i- 
ratus,  degit,  quem  castello  cuidam  suo  praeficiebat,  ubi  grassando 
rapinasque  exercendo  iram  domini  excitabat.  Quum  igitur  a 
TuglideMno  quaereretur,  ad  Francos  profugit  eosque  ad  Apa¬ 
meam  occupandam  instigavit.  Hac  re  moti  Franci,  urbem  ob¬ 
sidione  cinxerunt,  dum,  incolis  fame  enecatis,  eam  caperent,  et 
judicem,  qui  ejus  erat  potitus,  una  cum  el  Saigh  trucidarent. 
Haec  omnia  anno  CCCCXCIX  (qui  die  12  Septemb.  A.  C.  1105 
coepit)  gesta  sunt. 

Obsidio  Tripoleos  per  Francos. 

Raimundus,  unus  e  regibus  Francorum,  obsidioni  Tripo¬ 
leos  semper  et  continue  adhaesit  et,  Djebela  urbe,  quae  Salihae 
erat,  occupata,  castellum  prope  Tripolim  exstruxit  eamque  acer¬ 
rime  obsedit.  Finem  rei  vero  non  vidit.  Nam  mortuus  est  et, 
Hierosoiymam  elatus,  ibi  est  sepultus.  Rex  (iraecorum  incolis 
Laodiceae  imperaverat,  ut  Francis,  Tripolim  obsidentibus,  com¬ 
meatum  navibus  adveherent.  Harum  navium  aliquot  Ibn  À’m- 
mâri  nomines  interceperunt  et  nautas  partim  occiderunt,  partim 
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abduxerunt  captivos.  Ita  obsidio  per  quinque  annos  continua¬ 
batur,  qua  re  factum:  est,  ut  annona  diminueretur,  et,  quum 
divites  opes  suas  jam  expendissent,,  omnes  admodum  preme¬ 
rentur.  Anno  D  (qui  die  1  Sept.  A.  C.  1106  coepit)  tandem  ex 
insula  Cypro,  Antiochia,  Venetorumque  insulis  mari  commea¬ 
tus  est  advectus,  quo  animae  labantes  aliquamdiu  sustinebantur. 
Postea  quum  Ibn  A’mmâr  cognovisset,  Muhammedem  ben  Melik- 
sckah  post  fratrem  Burkiarukum  summam  rerum  suscepisse  ;  eum, 
auxilium  petiturus ,  adiit,  postquam  Dhu-1  Menâlîeb ,  e  fratre  nepo¬ 
tem,  Tripoli  praefecerat  praesidiique  caussas  removerat  donis.  Hanc 
rem  ut  perficeret  profectus,  quum  Damaskum  attigisset,  defe¬ 
ctionem  Tripoli  fecit  nepos  ejus  Dliu-1  Menâkeb.  Ibn  A’mmâr 
interim  Damaski  consedit,  ubi  eum  Tuglidekin  honorifice  exci¬ 
piebat.  Deinde  Bagbdadum  castris  motis,  eodem  honore  Mu¬ 
hammed  Sultanus  eum  amplexus  est.  Jussit  enim  populum  ei 
obviam  ire,  sicut  in  festo  fieri  solet,  et  auxilium  etiam  dare  ei 
promisit.  Quum  Baghdadum  relinqueret,  eum  Nahrevani  apud 
se  recepit  et  Huseino  ben  Atabek  Kutleftekin  Emiro  imperavit, 
ut  eum  prosequeretur  et  exercitui,  quem  duce  Maududo  Emiro 
Mausulam  contra  Djaulium  Sekavavuin  miserat,  adjungeret,  et  pace 
cum  Djaulio,  sicut  imperaverat,  composita,  cum  Ibn  A’mmâro 
faceret  iter;  quas  res  antea,  in  horum  historia  exponenda,  nar¬ 
ravimus.  Deinde  proelium  accidit  inter  Muhammedem  Sultanum 
et  Sadakam  ben  Mezid;  pax  vero  mox  restituta  est.  Muham¬ 
med!  jam  Ibn  A’mmâr  valedixit,  postquam  eum  Sultanus  veste 
mduerat  honorifica,  comitemque  itineris  ei  dederat  Huseinum 
Emirum.  Bern  vero  propositam,  exercitum  Mausulensem  acci¬ 
pere,  propter  discordiam  Maududi  et  discessum,  non  consecu¬ 
ius  est.  Damaskum  igitur  rediit  Fakhr  el  Muli;  Ibn  A’mmâr 
mense  Muharremi  anno  DII  (qui  die  10  Aug.  A.  C.  1108  coe¬ 
pit),  unde  Hamatam  profectus  est  eamque  occupavit.  Dum  haec 


gerebantur,  incolae  Tripoleos  ad  Afdhalum,  summum  exercituum 
Aegypti  ducem,  miserunt,  qui  et  opem  ejus  implorarent  et  vi¬ 
rum  ab  eo  sibi  praeficiendum  peterent.  Misit  itaque  Sclieref  cl 
daulam  Ibn  Abi-1  Tajib ,  cum  commeatus  et  armorum  subsidiis  et 
instrumentis  obsidioni  necessariis,  qui,  thesauris  Ibn  A’mmâri 
arreptis  et  magno  incolarum  numero  in  vincula  conjecto,  liaec 
omnia  in  Aegyptum  mari  transtulit. 

Narratio  eorum,  quae  inter  Comitem,  Edessae 
principem,  Djaulium  et  Antiochiae  princi¬ 
pem  evenerunt. 

Djauli  Mausulam  e  manibus  comitum  Djehermisi  arripuerat. 
Quum  vero  pactum  non  solveret,  [Muhammed]  Sultanus  Maududum 
cum  copiis  contra  eum  misit.  Djauli  tunc  Mausulam  reliquit, 
Balduinum  Comitem,  Edessae  principem,  securn  abducens,  quem, 
a  Sukmano  captum,  Djekermis  ejusque  comites  ei  eripuerant.  Eum 
postea  Djauli  anno  Dili  (qui  die  50  Julii  A.  C.  1109  coepit),  post¬ 
quam  quinque  annos  in  vinculis  egerat,  ea  conditione  in  liber¬ 
tatem  remisit,  ut  pecuniae  vim  certam,  quam  Djauli  definiret,  sibi 
praestaret,  et  captivos  Muslimos,  qui  apud  eum  detinerentur,  red¬ 
deret  ;  insuper  etiam  sponderet,  se,tamdiu  Djaulio  ejus  auxilio  opus 
esset,  ipsum  cum  exercitu  et  opibus  ei  opem  esse  laturum. 
Quod  pactum  quum  inter  utrumque  esset  conventum,  Comitem 
ad  arcem  Djaberi  apud  Salem  ben  Melik  custodiendum  misit, 
donec  huc  ei  adveniret  Joscelinus,  avunculi  filius,  Tei  Bascheri 
princeps,  qui  obsidem  ejus  fidei  se  daret.  Hunc  postea  liber¬ 
tati  restituit  Djauli,  quum  pro  eo  Comitem,  fratrem  uxoris  il¬ 
lius,  obsidem  darent.  Joscelinus  Mambedjum  adveniens,  eam 
adgressus  est  et  diripuit.  Quam  ob  caussam  comités  Djaulii 
eum  perfidiae  accusarunt;  sed  ille  se  excusaturus,  ”haec  urbs,” 
inquit,  ”vobis  non  est.”  Balduinus  Comes  liber  jam  factus 
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Antiochiam  contendit,  ut  Edessam,  quam  Tancredus  sub  sua 
captivitate  occupaverat,  sibi  reddendam  postularet.  Ille  vero 
id  non  fecit;  sed  triginta  millia  aureorum  ei  pependit.  Baldui- 
nus  ad  Tei  Bascher  [occupandam]  jam  profectus  est;  ubi  ei  acces¬ 
sit  frater  Joscelinus,  quem  apud  Djaulium  obsident  reliquerat. 
Tancredus,  Antiochiae  princeps,  bellum  contra  ambos  parans, 
ut  eos,  antequam  res  eorum  nimis  validae  essent,  successu 
quodam  aggrederetur,  copias  jam  suas  eduxit.  A  Djaulio  ad¬ 
juti  pugnam  cum  eo  commiserunt.  [Tancredus]  jam  Antiochiam 
revertit.  Comes  centum  et  sexaginta  captivos  Muslimos  liber¬ 
tate  donavit.  Deinde  Comes  Balduinus  et  Joscelinus  frater  ejus 
profecti,  castella  Antiochiae  aggressi  sunt.  Qua  in  expeditione 
a  domino  Ra’bani,  Kisumi  aliarumque  arcium,  quae  Halebo  a 
septentrione  jacent,  adjuvabantur.  Hic,  gente  Armeniis,  millia 
equitum  et  bis  mille  pedites  iis  auxilio  secum  ducebat.  Tancredus 
contra  eos  cum  exercitu  exiit,  et  ab  utraque  parte  acies  est  in¬ 
structa;  Turea  vero  eos  paci  inclinavit,  quae,  eo  auctore,  ita 
confirmabatur,  ut  Tancredus  Edessam  Balduino  domino  ejus  red¬ 
deret,  postquam  magnus  patriciorum  et  episcoporum  numerus 
testimonium  ei  dederant,  quod  Bocmundus,  Tancredi  avuncu¬ 
lus,  quum  in  patriam  rediret,  liuic  imperaverat,  ut  Edessam  do¬ 
mino  ejus,  quando  e  captivitate  esset  liberatus,  rite  restitueret. 
Tancredus  igitur  mense  Sefer  anni  Dili  urbem  comiti  reddi¬ 
dit.  Comes  etiam  omnia,  quae  is  et  Djauli  stipulati  erant, 
praestitit.  Djauli  postea  in  Syriam  profectus  est,  eam  expugna¬ 
turus,  ibique,  ut  jam  ante  in  ejus  historia  narravimus,  per  re¬ 
giones  diversas  migravit.  Litteras  tum  dedit  Rudhvan,  Halebi 
dominus,  ad  Tancredum  Antiochiae  dominum,  quibus  eum  mo¬ 
neret,  ut  caveret  Djaulium,  et  simul  ab  eo  contra  hunc  auxi¬ 
lium  quaereret.  Cui  rogationi  quum  assentiret  Tancredus,  An¬ 
tiochia  exercitum  eduxit,  et  Rudhvan  quoque  contra  Djaulium 
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profectos  est.  Djaulio,  qui  auxilium  a  Comite,  Edessae  prin¬ 
cipe,  petierat,  hic  ipse  se  ad  Mambedjum  conjunxit.  Huc  fa¬ 
ma  Djaulio  perlata  est  de  victoria  Sultanici  exercitûs,  qui  ur¬ 
bem  ejus  Mausulam  una  cura  omnibus  thesauris,  qui  ibi  as¬ 
servabantur,  occupasset.  Quibus  auditis  multi  comites  eum  de¬ 
seruerunt,  in  quorum  numero  erat  Zcnki  ben  Aksunkor.  Djauli 
ad  Tei  Bascher  castra  posuit,  ubi,  pugna  contra  Tancredum 
commissa,  acriter  pugnatum  est.  Antiocheni  quidem  heic  firmi 
manserunt  et  constantes,  exercitus  autem  Djaulii  discors  mox 
fugatus  est,  et  Franci  castra  ejus  et  impedimenta  expilarunt. 
Balduinus  Comes  et  Joscelinus  Tei  Bascherum  salvi  evaserunt. 

Proelia  inter  Francos  et  Tughdekinum. 

Anno  DII  Tuglidekin  Tiberiadem  erat  profectus.  Contra 
eum  nepos  ex  sorore  Balduini  regis  Hierosolymae  aciem  in¬ 
struxit.  Primo  certamine  Muslimici  in  fugam  sunt  conjecti  5 
sed  dcnuo  pugnam  redintegrantes,  desperantium  modo  pugna¬ 
verunt,  et  nepotem  regis  captivum  abduxerunt ,  quem  manu  pro¬ 
pria  occidit  Tuglidekin,  postquam  ille  pro  libertate  sua  trigin¬ 
ta  millia  aureorum  et  quingentos  captivos  obtulerat;  sed  nil  ni¬ 
si  conversionem  ad  Islamismum  aut  mortem  Tughdekin  accipe¬ 
re  voluit.  Deinde  induciae  inter  Tughdekinum  et  Balduinum 
in  quatuor  annos  factae  sunt.  Hisn  Arka,  quae  in  ditione  Tri- 
poleos  sita  est,  servo  cuidam  Ibn  A’mmâri  obtigerat,  qui  con¬ 
tra  dominum  rebellionem  fecit.  Quum  commeatus  ei  deficeret, 
et  Franci  in  lias  regiones  grassarentur,  ‘ad  Tughdekisram  igi¬ 
tur  Damaski  dominum  misit,  ut  ei  significaret,  se  imperio  ejus 
se  esse  subjecturam.  Qua  re  commotus  ille  Israël  em,  unum 'e 
comitibus  suis,  delegavit,  qui  arcem  occuparet.  Israel,  quum 
primo  servum  Ibn  A’mmâri  ex  arce  depulisset,  eum  la  tu¬ 
multu  sagitta  occidit,  metuens,  ne  Atabekura  occupationem  ar- 
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cis  per  se  factam  edoceret.  Tughdekin  ipse,  res  arcis  melius 
cogniturus,  eo  profectus  est.  Sed  a  nive  cadente  arcebatur, 
donec  ea  solveretur  et  evanesceret.  Tum  vero  cum  quatuor  mil¬ 
libus  equitum  iter  suscepit  et  plura  expugnavit  Francorum  ca¬ 
stella,  quorum  unum  erat  Hisn  el  Akma.  Ser  dani  [Guilielmus 
a  Cerdagne]  Francus,  obsidione  Tripoleos  occupatus,  contra 
Tugbdekinum  signa  intulit}  kic  vero  ejusque  milites,  quum  ille 
propius  accederet,  Emessam  fuga  effusa  contenderunt.  Guili- 
elmus  autem  Hisn  Arkam  per  deditionem  cepit.  Tughdekino, 
Damaskum  reverso,  Balduinus,  mense  Scha’bani  anno  DII,  Hie¬ 
rosolyma  legatum  misit,  qui  pacem  ulterius  continuandam 
peteret. 

Quomodo  Franci  Tripoli,  Beryto,  Sidone,  Dju- 
beilo  et  Paneade  potiuntur. 

Tripoli,  quae  e  potestate  Ibn  A’mmâri  ad  Aegypti  domi¬ 
num  venerat,  hic  nomine  suo  praefectum  praefecerat,  et  Franci, 
duce  Guilielmo  a  Cerdagne,  nepote  Baimundi  de  S°  Aegidio, 
eam  obsederunt.  Anno  Dili  mense  Scba’bani,  Raimundus  Co¬ 
mes,  filius  Sandjili  (non  illius  Sandjili  primi,  sed  alius  comi¬ 
tis)  classe  numerosa,  militibus,  armis  commeatuque  bene  in¬ 
structa,  buc  advenit.  Quem  inter  et  Guiliclmum  discordia  ex¬ 
orta,  proelium  commissum  est,  in  quo  Guilielmo  Tancr edus  An¬ 
tiochiae  princeps  auxilio  veniebat.  Sed  Balduinus  Hierosolymae  rex 
veniens,  inter  pugnantes  pacem  restituit.  Jam  viribus  conjun¬ 
ctis  omnes  omni  vi  Tripolim  cinxerunt  obsidione,  et  turribus 
contra  eam  erectis,  urbem  acerrime  aggressi  sunt.  Nutrimen¬ 
ta  insuper  incolis  defuerunt,  ob  retardatam  classem  Aegyptia¬ 
cam,  quae  commeatum  afferre  solebat  Obsidentes  tandem 
mense  Dlii-1  Hadja  ad  urbem  turribus  tentandam  processerunt. 
Quam  vi  captam  diripuerunt  et  ibi  foedam  perpetrarunt  cae- 
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dem.  Urbis  praefectus  jam  aliquot  diebus  ante  in  fidem  se 
receperat  Francorum,  et  Damaskum  abierat.  Postquam  Franci 
res  Tripolitanas  ita  confecerant,  Tancredus  princeps  Antioche¬ 
nus,  Paneadem  castris  motis,  corona  eam  cinxit  et  per  dedi¬ 
tionem  occupavit.  Tum  urbem  Djubeil,  ubi  erat  Fakhr  el 
Muli;  ibn  A’mmâr,  obsedit;  incolae  vero  fidei  Tancredi  se- 
se  dederunt,  et,  urbe  occupata,  Ibn  A’mmâr  Schaizaram  con¬ 
tendit,  ubi  apud  principem  ejus,  Ibn  A’li  ben  Munkud  Kenanen- 
sem  Sultanum,  venit  habitatum.  Inde  postea  Damaskum  profe¬ 
ctum,  eum  Tughdekin  honorifice  excepit  et  mense  Muharremi 
anni  DIV  (qui  die  19  Julii  A.  C.  1110  coepit)  Sebdania,  in¬ 
tra  ditionem  Damaski  sita,  donavit.  Octo  diebus  post  Tri- 
polim  captam  classis  tandem  advenit  Aegyptiaca,  commeatum 
apportans,  et  ad  littus  Tyri  ancoram  jecit.  In  hac  regione  per 
urbes  Tyri,  Sidonis  et  Beryti  morbi  propagabantur.  Franci 
mense  Rcbi’  secundo  anni  DIV  Sidonem  occuparunt.  Cujus 
successus  haec'  fuerat  occasio.  Classis  sexaginta  navium,  viris 
et  thesauris  onusta,  Francis  advenit.  Unus  e  regibus  eorum, 
qui  et  sacram  peracturus  esset  peregrinationem  siinulque  bel¬ 
lum  gesturus,  ibi  quoque  inerat.  Balduino  hic  sese  conjunxit 
et  uterque  Sidonem  terra  marique  obsederunt.  Classis  Aegyp¬ 
tiaca,  quamvis  impetui  esset  parata,  impar  tamen  certamini  con¬ 
tra  eos  ineundo  fuit.  Postea  hostes  ad  muros,  turribus  ligneis 
bene  tectis  [s.  latis]  admotis  processerunt.  Animi  obsessorum 
jam  ceciderunt,  quia  metuebant,  ne  eadem  quae  Berytensibus 
evenerant,  ipsis  quoque  acciderent.  Qua  de  caussa  permoti,  se¬ 
curitatem  a  Francis  rogarunt;  quam  hi  mense  Djumada  priori 
iis  concesserunt.  Quadraginta  diebus  post  obsidionis  initium 
incolae  Damaskum  commigrarunt.  Magna  tamen  eorum  pars, 
sub  fide  securitatis  data,  in  urbe  remanserunt.  Balduinus  rex 
Hierosolymam  revertit. 


Aegyptii  Ashalonem  occupant, 

Askalon  Klialifis  c  gente  A’lii,  in  Aegypto  imperantibus, 
paruit,  quorum  inter  exercitus  et  Francos  propter  hanc  urbem 
certamina  a  nobis  jam  antea  sunt  commemorata.  Ultimus,  qui 
contra  hos  fortiter  pugnaverat,  fuit  Djemal  el  Mulh  praefectus 
urbis,  qui,  ut  ante  dictum  est,  mortem  etiam  occubuit.  Deinde 
Scheins  el  Khiiafain  urbi  praefecerunt,  cui  Balduinus,  rex  Hie- 
rosolymae,  dona  mittebat,  ut  a  vi  Klialifae  Aegyptiaci  et  vio¬ 
lentia  per  eum  se  defenderet.  Qua  re  permotus  Afdhal  filius 
Emiri  el  Djujuseh  anno  DIV  ducem  e  suis  cum  exercitu  misit, 
qui  aperte  bellum  sacrum  prae  se  ferret  ;  clam  vero  illi  deman¬ 
daverat,  ut,  Scheins  el  Rhilafae,  in  vincula  conjecti,  locum 
ipse  Askalone  occuparet.  Sed  Scheins  el  Khilafa,  rem  exper¬ 
tus,  se  ad  rebellionem  paravit.  Afdhal  metuens,  ne  urbem 
Francis  ille  traderet,  litteris  ad  eum  missis,  praefecturam  ejus 
confirmavit.  Quum  postea  Scheins  el  Khilafa,  militibus  Aska- 
lonis  praeteritis,  multos  homines,  e  regione  illa  oriundos,  mi¬ 
nistros  sibi  appropinquasset,  et  urbis  incolae  metum  inde  con¬ 
cepissent;  hi  eum  aggressi  occiderunt,  et  ad  Emirum  Aegypti 
dominum  et  Afdhalum,  qui  summam  ibi  rerum  tenebat,  obe- 
dientiam  pollicituri  miserunt.  Aegyptiorum  igitur  nomine  prae¬ 
fectus  advenit,  per  quem  res  eorum  in  ordinem  redigebantur. 

Quomodo  Franci  castellum  Sareptae  aliaque  loca 

expugnarunt. 

Postea  Tancredus,  Antiochiae  princeps,  exercitum  contra¬ 
xit;  quo  collecto  ad  castellum  Sareptae,  tres  parasangas  Hale- 
bo  dissitum,  profectus  est  et  id,  obsidione  aliquamdiu  facta,  vi 
cepit,  ejusque  incolas  partim  occidit  partim  abduxit  captivos. 
Ad  castellum  Serdanae  tum  contendit,  ubi  eadem  edebat  faci- 
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nora.  Populus  Membedji  et  Balesi  oppida  sua  jam  deserue¬ 
runt.  Francorum  exercitus  tum  Sidonem  castra  movit,  qua 
etiam,  deditione  facta,  potiebantur.  Ob  tantum  Francorum  in 
Syria  occupanda  successum  metus  nunc  animos  invasit  Musli- 
morum,  qui,  periculo  imminente  commoti,  de  induciis  impe¬ 
trandis  ad  eos  legatos  miserunt.  Nulla  vero  alia  conditione, 
nisi  Musiiini  tributum  sibi  penderent,  eas  Franci  concesserunt. 
Tum  pacem  cum  illis  hi  ita  composuerunt,  ut  Rudhvan,  Ilalebi 
princeps ,  triginta  millia  aureorum  et  praeterea  magnum  equo¬ 
rum  vestiumque  numerum;  Tyri  dominus,  septies  mille  aureos; 
Ibn  Munkud,  Sclieizcri  dominus,  quatuor  millia,  et  A’li  Gur¬ 
dus,  Hamatae  dominus,  duo  millia  penderet.  Ut  hae  induciae 
ad  tempus  sationis  durarent,  conventum  est.  Postea  naves 
Francorum  Aegyptiacas  offenderunt,  et,  iis  captis,  nautas  ab¬ 
duxerunt  captivos.  Magna  Halebensium  turba  interim  Baghda- 
dum  fugiens  sese  recepit.  Quibus,  quum  urbem,  ejus  opem 
imploraturi,  mirassent,  multi  fahihi  et  homines  infimae  conditio¬ 
nis  se  conjungebant,  et,  ipso  veneris  die  ad  templum  Sultani  con¬ 
fluentes,  strepitu  suo  a  precibus  peragendis  homines  impediebant 
et  ipsum  frangebant  suggestum.  Tum  Sultanus  iis  pollicitus  est,  se 
exercitum  infideles  aggrediendi  caussa  esse  missurum ,  et  sugge¬ 
stum  alium  e  Khalifae  palatio  in  templum  portandum  curavit 
Sequente  vero  veneris  die  templum  palatii,  quod  in  aedibus 
erat  Khalifae,  iidem  eademque  fere  frequentia  ac  antea  adie¬ 
runt.  Frustra  turbam  arcere  conatus  est  portae  custos;  et,  eo 
abacto,  templum  intrarunt  et,  cancello  adyti  et  suggessto 
confractis,  inulti  abierunt.  Khalifa  a  Sultano  jam  petiit,  ut 
hanc  rem  componeret.  Quare  hic  Einiris  imperavit,  ut  bello 
contra  infideles  gerendo  sese  pararent,  filiuinque  Regem  Mes’ud 
una  cum  Maududo  Emiro  eodemqne  Mausulae  principe  misit, 
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quibus  Einiri  Seldjukidarum  ceteri  se  conjungerent  et  conjuncti 
omnes  contra  Francos  proficiscerentur. 

Expeditio  Emirorum  Seldjukidariini  ad  Francos 

debellandos. 

Quum  Mes’ud  Sultani  filius  Mausulam,  comite  Maud  udo , 
proficisceretur,  bi  Einiri:  Sukman  Kotbi,  Dijar  Becri  dominus, 
Utegi  et  Zenki,  ambo  Bursaki  filii  iidemque  Mamcdani  reguli, 
Ahmed  Bek,  Meraghae  princeps,  Abu-1  Heidja,  Arbelae  domi¬ 
nus,  et  Ajaz  ben  Ilghazi,  quem  miserat  pater  Maredini  prin¬ 
ceps,  iis  sese  conjunxerunt,  et  omnes  deinde  Sendjârum  pro¬ 
fecti,  multa  castella,  quae  erant  Francis,  expugnarunt.  Tum 
Edessam  castius  motis,  urbem  obsederunt.  Quibus  auditis 
Franci  ad  Euphratem  convenerunt;  sed  utraque  pars  a  proelio 
sese  retinuit.  Postea  Muslimi  Harranuin  fuga  simulata  retro 
cesserunt,  ut  forte  sta  propius  allicerent  hostes,  quo  Euphra¬ 
tem  transirent.  Interca,  dum  aberant  illi,  Franci  Edessam  pro¬ 
gressi,  eam  cosnmeatu  omnis  generis  instruxerunt  et  inde  abs¬ 
tulerunt  infirmos.  Euphratem  jam  trajecerunt,  et  in  regiones 
Halehi,  ut  vindictam  in  Rudhvanum,  dominum  ejus,  sumerent, 
sunt  profecti.  Nam  is,  quum  Franci  in  Mesopotamiam  trans- 
iissent,  arces  aliquot,  quas  antea  intra  Ilalebi  ditionem  occu¬ 
paverant,  iis  abripuerat.  Urbem  igitur  invaserunt  et  regionem 
populati  sunt.  Exercitus  Sultani  Edessam  denuo  petierunt  et 
eam  sine  ullo  successu  obsederunt.  Restitit  enim  urbs  et  co¬ 
piae  pedes  referre  coactae,  Euphrate  trajecto,  arcem  Tel  Ba- 
scher,  eadem  adversa  fortuna  usae,  mensem  totum  et  dimidium 
obsidione  presserunt.  Castra  postea  Halebum  moverunt,  ubi 
Rudhvan  iis  occurrere  neglexit.  Heic  Sukman  Kotbi  morbo 
correptus  est,  et  dum  inde  proficiscebantur,  Balesi  est  mortuus* 


et  cadaver  ad  urbem  ejus  vectum.  Jam  Sultani  exercitus 
Ma’rram  Nu’mani  obsederunt  et  Tugkdekin,  Damaski  princeps, 
huc  ad  Maududum  procedens,  apud  eum  consedit.  Mox  vero 
suspicionem  ex  iis  concepit,  quae  secum  agere  Emiros  videbat, 
et  ad  fraudem  et  dissimulationem  confugiens  cum  Francis  res 
agitare  coepit.  Deinde,  ut  in  bistoria  eorum  jam  antea  est 
narratum,  exercitus  in  diversas  abierunt  regiones.  Manserunt 
tantum  Maudud  et  Tughdekin  conjuncti,  qui  castra  ad  flumen 
el  Asi  [Orontem]  metati  sunt.  Franci  quidem  eorum  separa¬ 
tionem  maxime  desiderarunt.  Illi  vero  Apameam  progressi  sunt 
et  Ibn  Munkud  Sultanus,  Scheizcri  princeps,  ad  Maududum 
et  Tuglidekinum  exiens,  eos  Sclieizerum  introduxit  et  rem  contra 
Francos  agendam  tamquam  vilem  iis  exposuit.  Franci,  quibus 
mox  commeatus  deficere  coepit,  inopia  coacti  abierunt 5  abe¬ 
untes  persecuti  sunt  Muslimi,  ut  eos  a  tergo  spoliarent  et  car¬ 
perent,  donec  omnino  essent  profligati  (?). 

Tyrus  a  Francis  obsessa. 

Postquam  Sultani  copiae  separatae  erant,  Balduinus,  rex 
Hierosolymae ,  exiit  et,  Francis  collectis,  mense  Djumadac 
prioris  anno  DV  (qui  dic  9  Julii  A.  C.  1111  coepit)  contra  ur¬ 
bem  Tyri  profectus  est,  quae  tum  temporis  Aegypti  domino 
erat  ej  usque  praefectus  Izz  el  Mulk  —  ibi  imperium  gerebat. 
Turres  et  machinas  contra  eam  illi  erexerunt.  Quidam  Tripo¬ 
litani  audacia  insignes ,  qui  apud  obsessos  aderant  numero  mil¬ 
le  hominum,  eligebantur,  ut  impetum  cohiberent,  donec  tur¬ 
rim  muro  adhaerentem  appellerent  liostes;  tum  eam  igne  dele¬ 
runt  duasque  alias  nafta  attactas  etiam  concremarunt.  Ab  utra¬ 
que  parte  jam  acerrime  pugnabatur.  Tyrii,  periculo  imminente 
moti,  Tughdekini,  Damaski  principis  opem  implorarunt  ea  con¬ 
ditione,  ut  urbem  in  ejus  redigerent  potestatem.  Quare  ille, 


Paneadem  castris  motis,  octoginta  equites  iis  misit.  Sed, 
pugna  atrociore  etiam  in  dies  facta,  praefectus  urbis  ad  Tugh- 
dekinum  legatum  misit,  qui  eum  ad  iter  accelerandum  permo¬ 
veret,  ne  cunctando  occasionem  urbis  capiendae  plane  amitte¬ 
ret.  Hoc  tempore  Tugbdebin  in  possessiones  Francorum  heic 
sitas  incursiones  faciebat ,  eosque  castello  intra  ditionem  Damashi 
exuerat;  commeatu  etiam  omni  cos  privabat,  quem  jam  mari  trans¬ 
ferre  cogebantur.  Deinde  Sidonem  profectus,  hanc  quoque  ur¬ 
bem  invasit  et  magna  noxa  alfecit.  Sed  jam  fructus  mature¬ 
scere  coeperunt,  et  Franci  timentes,  ne  Tugbdebin  terras  eo¬ 
rum  peteret,  Tyrum  deseruerunt  et  Accam  profecti  sunt 
Tughdehino,  quum  Tyro  advenisset,  incolae  pecunias  dederunt, 
et  tum  toti  erant  in  muris  fossisque  reficiendis. 

Narratio  eorum,  quae  inter  Maud  udum  et  Fran¬ 
cos  gesta  sunt.  Caedes  illius  et  mors  An¬ 
tiochiae  principis. 

His  rebus  gestis,  Maudud,  Mausulae  princeps  anno  DVI 
(qui  die  Jun.  27  A.  C.  1112  coepit)  Serudjum  profectus,  in 
ejus  confiniis  circumvolitavit.  Joscelinus,  Tei  Bascheri  domi¬ 
nus,  in  pecora  irruit  eorum,  quae  a  pascuis  abigebat,  et  mul¬ 
tos  quoque  milites  occidit.  Quibus  factis  rediit.  Dux  Arme¬ 
niis,  qui  Derub,  in  Ibn  Leonis  regno  sitam,  occupabat,  inter¬ 
ea  mortuus  est,  et  Tancredus,  princeps  Antiochiae  Francus  in 
hanc  terram,  eam  expugnaturus,  exercitum  duxit.  Sed  in  iti¬ 
nere  morbo  captus,  redire  coactus  est,  et  medio  anno  DVI  diem 
obiit  supremum.  Rogerus,  nepos  ex  sorore,  regnum  post  eum 
suscepit  et  res  illius  in  ordinem  sunt  redactae.  Deinde  Emirus 
Maudud  ben  Altuntekin,  Mausulae  princeps,  copias  contraxit, 
et  postquam  exercitus  erat  collectus,  auxilio  ei  venerunt  Tami- 


rek,  Sendjâri  dominus,  Ejaz  ben  Ilghazi,  Maredini  dominus,  ot 
Tughdekin,  dominus  Damaski,  qui  omnes  conjuncti ,  mense  Mu* 
harremi  anna  DYII  (qui  die  17  Junii  A.  C.  1115  qoepit)  re¬ 
giones  intrarunt  Francorum.  Contra  eos  Balduinus,  Ilieroso- 
lymae  rex  et  Joscelinus,  dominus  exercitus  ejus  (?),  copias  e- 
duxerunt.  Haec  Muslimoruin  expeditio  et  convocatione  Tugh- 
dekini,  Damaski  domini,  et  imploratione  erat  suscepta,  propterea 
quod  Hierosolymae  dominus  in  regionibus  Damaski  grassatus 
erat.  Copiae  jam  conjunctae  Euphratem  trajecerunt,  et  iter 
Hierosolymam  versus  ingredientes ,  ad  Jordanem  consederunt. 
Franci  ex  altera  fluminis  ripa  constiterant.  Medio  mense  Mu- 
harrcmi  proelium  keic  commissum  est,  in  quo  Franci  fuga¬ 
bantur  et  magna  eorum  pars  in  lacu  Tiberiadis  et  in  aquis  Jor¬ 
dani  suffocati  peribant.  Impedimenta  a  Muslimicis  direpta  sunt. 
Fugientibus  copiae  et  Tripolitanae  et  Antiochenae  occurrerunt, 
per  quas  quum  novae  vires  additae  essent ,  ad  montem  Tiberia¬ 
dis  cursum  inhibuerunt.  Hoc  loco  Muslimi  eos  per  mensem 
fere  totum  obsiderunt;  sed  omni  eos  vincendi  spe  abjecta,  ob¬ 
sidionem  tandem  omiserunt,  et  regiones  Francorum,  Accani  in¬ 
ter  et  Hierosolymam  sitas,  huc  illuc  vagando  plane  populati 
sunt.  Quum  vero  annona,  propter  longam  a  domiciliis  distan¬ 
tiam  ,  iis  deficere  coepisset ,  eo  consilio  ad  Merdj  el  Safer  rever¬ 
terunt,  ut  vere  ineunte  hostes  denuo  aggrederentur.  Exercitui 
copia  se  separandi  data ,  Maudud  Mausulam ,  ad  tempus  usque 
novae  expeditionis  ibi  commoraturus,  rediit.  At  fato  heic  fun* 
ctus  est 5  nam  Batenita  quidam  in  templo  cum,  quum  post 
preces  solennes  diei  veneris  inde  esset  -  exiturus ,  in  fine  men¬ 
sis  Rebi’  prioris  hujus  anni,  sica  perfodit,  et  eodem  die  vul¬ 
nere  mortuus  est.  Cujus  caedis  auctorem  esse  Tughdekinum , 
suspicabantur. 
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Quae  Bursakium  inter  et  Francos  gesta  sunt. 

Post  caedem  Maududi,  Muhammed  Sultanus,  Mausulam, 
ut  locum  illius  ibi  expleret,  Aksunkurum  Bursakium  misit,  cui 
lilium  Mesu’dum  regem  Francos  aggressurum  cum  exercitu  ad¬ 
jungebat.  Simul  Emiros,  qui  suae  parebant  auctoritati,  advenire 
jussit.  Imad  el  din  Zenki  ben  Aksunkur  et  Tamirek ,  Sendjâri 
dominus,  statim  castra  sua  ei  conjunxerunt.  Primum  Djeziram 
ben  U’mar  petiit,  quam  e  manibus  praefecti  Maududi  eripiebat. 
Maredinum  deinde  se  contulit,  eamque  corona  tenuit  cinctam, 
donec  dominus  ejus  llgbazi  se  ei  submitteret  et  Ejazum  filium,  ei  se 
conjuncturum,  cum  exercitu  ablegaret.  Hi  omnes  Edessam  jam 
profecti,  mense  Dki-1  Hidjae  anno  DVIII  (qui  die  6  Junii  A.  C. 
1114  coepit)  eam  obsederunt  et  quum  septuaginta  dies  in  ob¬ 
sidione  urbis,  quae  fortissime  se  defendebat,  frustra  consum- 
sissent,  commeatus  inopia  Muslimos  premere  coepit.  Castris 
igitur  Samosatam  et  Serudjum  motis,  in  his  regionibus  aliquam¬ 
diu  grassati  sunt.  Interea  mortuus  est  Kevasil  (?)  Francus, 
Mer’aschi,  Kisumi  et  Ba’bani  dominus,  cui  uxor  in  regno 
successit.  Ea  vero,  quum  per  Francos  a  successione  arcere¬ 
tur,  ad  Bursakium,  Edessa  obsidenda  occupatum,  fidem  ea 
ratione  pollicitura  misit,  ut  is  auxilium  sibi  praeberet.  Ille  Kha- 
buri  dominum  ad  eam  statim  delegavit,  quem,  foedere  sub¬ 
missionis  pacto,  ea,  opibus  et  donis  cumulatum,  remisit.  Fran¬ 
ci,  qui  apud  eam  adhuc  vixerant,  Antiochiam  redierunt. 

Bellum  inter  Sultani  exercitus  et  Francos. 

Muhammed  Sultanus  jam  diu  a  Tuglidekino,  Damaski  do¬ 
mino  alienatus  fuerat,  propter  caesi  Maududi  suspicionem,  in 
quam  hic  incurrerat.  Contra  illum  Tugkdekin  jam  seditionem 
aperte  fecit,  et  llgbazi  Maredini  dominus  ei  sacramentum  dixit 
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ob  ea,  quae  eum  inter  et  Bursakium  acciderant.  Hae  res  non' 
minus  quam  Francorum  status  et  potestas  animum  Sultani  ma¬ 
gno  affecerunt  dolore.  Exercitum,  duce  E  miro  Bursako  ben  Bur- 
sak,  Hamedani  domino,  misit,  cui  etiam  Djujusck  Bek  et  Emi- 
rum  Kejkudrium,  una  cum  copiis  Mausulae  et  Mesopotamiae 
adjungebat.  His  praecepit,  ut,  postquam  Ilghazium  et  Tughdeki- 
num  submisissent,  Francos  statim  aggrederentur.  Anno  DYIII 
mense  Ramadhani  castra  moverunt  et,  Eupkrate  ad  Raccam  tra¬ 
jecto,  Iialebum  venerunt,  ubi  tum  erant  Lulu  servus,  qui  post 
mortem  Rudhvani  res  ibi  gerebat,  et  Scheins  el  Khavass,  dux 
exercitus,  quibus  litteras  Sultani  de  urbe  reddenda  tradebant. 
Moram  vero  longam  in  respondendo  trahentes,  hi  interca  Il¬ 
ghazium  et  Tughdekinum  auxilio  sibi  advocarunt,  qui  cum  duo¬ 
bus  millibus  equitum  ad  eos  veniebant.  Horum  auxilio  usi  con¬ 
tra  Sultani  copias  illi  sese  defenderunt.  Eminis  Bursak  tum 
Hamatam,  e  ditione  Tughdekini,  impetebat  eamque  manu  ex¬ 
pugnabat  armata,  et  captam  tres  dies  diripiebat.  Deinde  eam 
Kirchano  Emiro,  Emessae  domino,  tradebat,  sicut  de  omnibus 
locis  expugnandis  Sultanus  imperaverat.  Quae  tamen  res,  Bur¬ 
sako  indigna  visa,  animum  ejus  a  Sultano  abalienare  incepit.  Ugha- 
zi,  Tughdekin,  et  Scheins  el  Khavass  Antiochiam  proficisceban- 
tur,  ut  auxilium  Rogeri,  domini  ejus,  ad  Hamatam  defenden¬ 
dam  peterent.  Sed  nuntius  de  urbis  expugnatione  mox  ad  cos 
perlatus  est.  Antiochiam  ad  cos  convenerunt  Baiduinus  Iliero- 
solymae  et  Tripoleos  dominus  aliique  Francorum  Satanae,  qui, 
castris  ad  Apameam  positis,  se  inter  paciscebantur,  ut  usque  ad 
hiemis  initium  Muslimis  [i.  c.  copiis  Sultanicis]  adversarentur, 
donec  ii  se  separarent.  Sed  hieme  adventante,  quum  Muslimi  ad¬ 
huc  manerent,  llghazi  Maredinum  revertit  et  Franci  in  regio¬ 
nes  suas  quisque  abierunt.  Muslimici  [i.  c.  Sultani  exercitus] 
tum  Cafertabum,  quod  oppidum  una  cum  Apamea  Francis  erat. 
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impetebant 5  et  corona  cinctam,  vi  capiebant.  Francos  ibi  in¬ 
ventos  trucidabant,  ipsumqne  loci  dominum  in  vincula  conjici¬ 
ebant.  Ad  arcem  Apameae  tum  profecti  sunt.  Quae  quum  dif¬ 
ficilior  captu  iis  videretur,  Ma’arram,  quae  etiam  Francis  erat, 
redierunt.  Hcie  Emir  Djujuseh  Bek,  ab  iis  se  separans,  Va¬ 
di  Buza’am  abiit  eamque  occupavit  Denuo  Halebum  impetie- 
runt  copiae  Sultanicae,  jumentis  tamen  Ma’arrae  relictis.  Sen¬ 
sim  igitur  progrediebantur.  Quum  jam  primum  agmen  ad  lo¬ 
cum  quietis  praevenisset,  tabernaculaque  erexisset,  Franci  ex 
inopinato  in  tentoria  Muslimorum,  ante  exercitus  adventum,  ir¬ 
ruerunt,  et  omnibus,  quos  ibi  offendebant,  calonibus  et  manci¬ 
piis  occisis,  inter  tentoria  stantes,  quemque  intrantem  neca¬ 
runt,  donec  Bursal;  et  frater  ejus  Zcnki  accurrentes,  collem  ibi 
situm  adsccndcrcnt.  Quum  reliqui  Muslimi  a  Francis  lieie 
cingerentur,  Bursak  quidem  ad  mortem  usque  pugnare  consti¬ 
tuit;  praevaluit  tamen  fugiendi  consilium  fratris,  et  una  cum 
comitibus  se  in  fugam  conjecit,  parasangam  a  Francis  agita¬ 
tus,  qui  tandem  a  persequendo  desistebant.  Copiae  Muslimo¬ 
rum  fugatae  in  terras  reverterunt  suas.  Halebi  aliarumque  Sy¬ 
riae  urbium  incolae,  post  banc  Muslimis  illatam  cladem  ad  Fran¬ 
cos  certatim  sese  receperunt.  Franci  Bafaniam  e  ditione  Da- 
maski  contenderunt,  eamque  occuparunt,  et  summam  in  ea 
munienda  exseruerunt  operam.  Tuglidekino,  cui  erat  proposi¬ 
tum,  Francorum  terras  devastare,  nuntius  de  Rafania  expugna¬ 
ta  a  praesidio  ejus  allatus  est,  et  anno  BIX  (qui  die  26  Maji 
A.  C.  Illo  coepit)  eo  accurrit.  Urbe  manu  armata  capta, 
Francos  cecidit  et  captivos  duxit,  et,  praeda  potitus,  Damaskum 
rediit.  Ab  boc  inde  tempore  Rafania  non  desiit  in  manibus 
manere  Muslimorum,  donec  anno  DXX  (qui  die  26  Jan.  A.  C. 
1126  coepit)  eam,  obsidione  facta,  Franci  occuparent. 
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Mors  regis  Francorum,  et  bella  ab  iis  postea 
contra  Muslimos  gesta. 

Tum  mortuus  est  Balduinus ,  Francorum  rex,  Hierosoly¬ 
ma  e  exeunte  anno  DXI  (qui  die  4  Maji  A.  C.  1117  coepit). 
Expeditionem  in  Aegyptum,  ut  hanc  expugnaret  regionem,  su¬ 
sceperat,  et  in  hoc  itinere  ad  Tennis  usque  venerat.  Quum 
heic  inter  natandum  in  Nilo  vulnus  ei  erupisset,  Rierosolymam 
reverti  coactus,  ibi  mortuus  est.  Testamento  regnum  Comiti 
[Balduinö],  Edessae  domino,  tradiderat,  eidem,  quem,  a  JDjeker- 
miso  captum,  Djauli  libertati  restituerat.  Mortuo  jam  aderat 
Comes,  quia  sacrae  peregrinationis  ad  dominicae  resurrectio¬ 
nis  templum  perficiendae  caussa  huc  venerat.  Tughdchin  Atabek 
jam  antea,  ut  bellum  contra  Francos  gereret,  exierat  et  castra 
ad  Jermuk  fixerat.  Comes  huic  legatos  misit,  qui  inducias  ex¬ 
peterent.  Sed  ea  sola  conditione  consentire  voluit  Tuglidehin, 
ut  Comes  dimidiam  regni  partem  inde  a  monte  Auf  ad  Ghaur 
usque  ei  concederet.  Comes  tales  conditiones  non  accepit  et 
Tughdehin  Tiberiadem  contendit,  cujus  vicinitatem  populatas 
est.  Hinc  Askaloncm  castra  movit,  ubi  tum  septem  militum 
millia  ex  Aegyptiaco  exercitu  erant,  qui  Balduinum,  ex  Aegypto 
revertentem,  persequebantur.  Hi  eum  certiorem  fecerunt,  do¬ 
minum  suum  jussisse ,  sibi  sub  imperio  Tughdekino  esse  manen¬ 
dum.  Quam  ob  rem  postquam  iis  gratias  egerat,  Damaskum 
rediit,  quo  mox  nuntiabatur,  Francos  Adhraatum  profectos,  eam 
devastare,  quum  jam  castellum  de  ea  regione  expugnas  sent. 
Itaque  filium  Tadj  el  Muluk  Burium,  eos  persecuturum,  misit. 
In  monte  quodam  ibi  sito  hic  Francos  obsedit,  donec  de  vita 
desperantes  in  eum  adeo  gravem  facerent  impetum,  ut  Buri  fu¬ 
garetur.  In  fugientes  crudeliter  saevitum  est;  pauci  tantuon 
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reliqui  Damaskuni  redierunt.  Opem  Ilghazii  imploraturus  Tugh- 
dekin  deinde  Halebum  se  contulit.  Ille  precibus  annuens  spo¬ 
pondit,  se  cum  eo  mox  esse  profecturum.  Quum  interea  nun¬ 
tius  affertur,  Francos  Damaskuin  jam  petere,.  Hauranumque  po¬ 
pulari  et  plane  devastare,  Tughdekin.  Damaskuin ,  urbis  defen¬ 
dendae  causa,,  Ilgbazi  vero  Maredinum ,  ut  copias  compararet, 
revertit,  postquam  fide  data  sibi  invicem  promiserant,  se  con¬ 
tra  Francos  communes  hostes  castra  esse  conjuncturos.  Anno 
DXIII  (qui  die  13  April.  A.  C.  1119  coepit)  Franci  regiones 
Halebo  vicinas  invaserunt  et,  Buzaae  potiti,  urbem  ipsam  ag¬ 
gressi  sunt.  Halebenses  vero,  possessiones  iis  dividendo,  pe¬ 
riculum  ab  urbe  averterunt.  Ilgbazi  cum  exercitu,  qui  e  vi- 
ginti  millibus  militum  et  spontaneorum  constabat  ,  Maredino  tum 
exiit,  eique  se  adjunxerant  Usama  ben  Mubarek  ben  Subeil Ke- 
labita,  et  Eminis  Tuglian  Arslan  ben  Alptekin  ben  Delmadj, 
dominus  Arzeni.  Franci,  ad  Tel  Afrin  prope  Sareptam  pro¬ 
fecti,  heic  in  loco  inaccesso,  sicut  ibi  longius  commorarentur, 
castra  communiunt.  Ilgbazi  autem,  iis  in  jugulum  involans,  con¬ 
tra  eos  copias  educit,  castra  eorum  intrat,  et,  quum  Franci, 
quamvis  fortiter  resistant,  impetum  sustinere  non  possint,  cae¬ 
dem  eorum  facit  atrocissiinam.  Rogerus,  Antiochiae  dominus,  in¬ 
ter  caesos  erat.  Septuaginta  e  nobilibus  captivi  abducebantur* 
Hoc  praelium  medio  mense  Rebi’  hujus  anui  commissum  est. 
Franci,  qui  e  pugna  evaserant,  denuo  collecti  proelium  statim 
redintegrarunt;  sed  eos  etiam  Ilgbazi  devicit  et  castella  Sareptae 
et  Zerdanae  iis  abripuit.  Halebum  inde  profectus  est,  et  rebus 
ejus  in  ordinem  redactis,  Maredinum  rediit.  —  Alia  clades 
Francos  eodem  tempore  affecit.  Joscelinus  enim,  Tei  Bascheri 
dominus,  cum  ducentis  Francis  exierat,  ut  pagum,  qui  Tajitis, 
vulgo  Beni  Khaled  nominatis,  erat,  opprimeret.  Hos  Arabes 
aggressus  est  et  pecora  eorum  praedam  abegit.  Viam  ad  ce- 


teros  gentiles  e  tribu  Beni  Rebia,  qui  inter  Damaskum  ct  Ti- 
beriadem  habitabant,  ei  indicarunt.  Postquam  eo  comites  able¬ 
gaverat,  ipse  alia  via  profectus  est.  Sed  quum  a  via  recta 
aberraret,  turma  comitum  illa  ante  eum  ad  Berii  Rebia  ad¬ 
venit,  et  dux  liorum  Murr  ibn  Rebia  eam  adgressus  vicit,  se- 
ptuagintaque  occidit  et  tredecim  captivos  cepit,  quos  magna  pe¬ 
cuniae  vi  se  redimere  passus  est;  nam  numerum  metuit  capti¬ 
vorum.  Hanc  rem  in  itinere  accepit  Joscelinus,  qui  igitur 
Tripolim  rediit  et  novis  copiis  collectis  Askalonem  adortus  est. 
Muslimi  vero  cum  iugarunt,  ut  caesus  domum  -rediret. 

Quomodo  Edessa  e  potestate  eripitur  Francorum. 

Balak  filius  Behrami,  fratris  iigh  azii,  hoc  tempore  Edessam 
profectus  est;  quam  quum  aliquamdiu  frustra  obsedisset,  rebus  in¬ 
fectis  reliquit.  Nuntius  ei  adfertur,  Joscelinum,  Edessae  et 
Serudji  dominum,  ei  obviam  iturum,  esse  profectum.  Comi¬ 
tes  vero  Balahi,  quum  Franci  venerunt,  pabulandi  caussa  se  ab 
illo  separaverant.  Deus  interea  Francos  in  terram  salsugine 
et  luto  laborantem  deduxit,  ubi  equi  in  coeno  molli  subscde- 
runt.  Hinc  factum  est,  ut  ne  unus  quidem  eorum  salvus  eva¬ 
deret  ipseque  Joscelinus  caperetur,  quem  in  pelle  camelina  con¬ 
sutum  abstulerunt.  Ille  se  magno  argenti  pondere  redimere 
voluit;  at,  se  nulla  alia  conditione  cum  libertati  reddere,  Balak 
declaravit,  quam  si  Edessae  arcem  sibi  traderet.  Quae  quum 
negaret,  in  Khurt  Burt  eum  in  vincula  conjecit,  una  cum  alio 
Francorum  Satana,  Guilielmo,  qui  filius  erat  inarterterae  Jos- 
celini,  et  magno  principum  numero. 

Quomodo  Franci  Khurt  Burt  occupant  et  rursus 

amittunt. 

Balak  ben  Bebram  Khurt  Burti  dominus  erat.  Arcem  huic 
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vicinam  Kerker  nominatam  Franci  tenebant,  quos  ille  jam  obsi¬ 
debat.  Balduinus,  ut  obsessis  auxilium  ferret,  cum  exercitu 
mense  Seferi  anno  DXV1I  (qui  die  28  Febr.  A.  C.  1123  coe¬ 
pit)  buc  profectus  est  et  cum  Balako  proelium  commisit,  in  quo 
Franci  terga  verterunt  et  rex  ipse  cum  multis  nobilibus  captus 
est.  Captivos  in  arcem  Khurt  Burt ,  ubi  custodiebantur  Joscelinus, 
Edessae  dominus  ejusque  comites  ,  in  carcere  asservandos  Balak 
deduxit.  Mense  Bebi’  prioris  quum  Balak  Ilarranum  abiisset  eamque 
occupasset,  Franci,  versutia  et  dolo  usi,  milites  decipiendo,  e 
custodia  exierunt.  Balduinus  in  terram  suam  se  recipit;  ceteri 
autem  arcem  occupant.  Balak  Harrano  redux,  eam,  obsidio¬ 
ne  facta,  e  manibus  eorum  recuperavit,  ibique  praesidium  col¬ 
locavit. 

Urbs  Tyri  a  Francis  occupata. 

Tyrus  Khalifis  A’lidis  in  Aegypto  paruit,  et  praefectus  ibi 
fuit  Vzz  el  Mulk  nomine  Afdhali  Emiri  el  Djujuscb,  qui  sum¬ 
mam  in  Aegypto  potestatem  sibi  vindicaverat.  Anno  DVI  rex 
Francorum  exercitum  ad  eam  obsidendam  instruxit.  Quibus 
auditis,  incolae  opem  implorarunt  Tuglidekini,  Damaski  domi¬ 
ni.  Copias  igitur  una  cum  Mes’udo  praefecto  suo  nomine  iis 
auxilio  buc  misit.  Mes’ud  quum  eo  venisset,  nihil  mutavit  ne¬ 
que  in  invocationis  ritibus,  Sckiitarum  more  in  publicis  preci¬ 
bus  licic  peractis,  nec  in  formulis,  quas  monetis  apponerent. 
Cujus  rei  certiorem  fecit  Afdhalum  et  simul  ab  eo  petiit,  ut 
classem  sibi  auxilio  remitteret.  Quibus  omnibus  Afdlial  con¬ 
sensit  et  simul  gratias  egit.  Hoc  vero  occiso,  classis  nihilomi¬ 
nus,  ut  mos  antea  fuerat,  Tjrro  advenit.  Duci  ejus  erat  im¬ 
peratum,  ut,  Mes’udum,  praefectum  Tyri  eo  a  Tughdehino  mis¬ 
sum,  ob  querelas  incolarum,  fraude  usus  caperet  captumque 
in  vincula  jaceret.  Mes’udum  igitur  captivum  dux  classis  se- 
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cum  In  Aegyptum  duxit;  eum  tamen  postea  Damaskum  mise¬ 
runt.  Praefectus  alius,  nomine  Aegyptiorum,  Tyro  praeposi¬ 
tus,  interea  litteras  ad  Tughdeldnum  dedit,  quibus  captivita¬ 
tem  Mes’udi,  praefecti  ejus,  excusaret.  Iiaec  omnia  anno  DXYI 
(qui  die  11  Martii  A.  G.  1122  coepit}  gesta  sunt.  Francos, 
Mes’udi  Tyro  abitum  expertos,  cupido  urbis  occupandae  majore 
etiam  vi  quam  antea  cepit,  et  urbis  obsidioni  omnino  se  jam 
dederunt.  Prafectus  Emirum  Tughdeldnum  et  de  hostium  ad¬ 
ventu  et  de  sua  iis  resistendi  impotentia  nuntium  ablegavit  si* 
niulque  urbem  Emiro  reddidit.  Hic  auxilia  eo  misit.  Anno 
DXYI,  vere  incunte,  Franci,  apud  urbem  castris  positis,  summa 
vi  eam  obsederunt.  Tugbdeldn,  qui,  ut  auxilio  ferendo  pro¬ 
pior  esset,  Paneadem  erat  profectus,  ad  Aegyptios ,  eorum  opem 
imploraturus,  misit.  Qui  quum  auxilium  recusarent,  eas  Francis 
proposuit  conditiones,  ut,  urbe  iis  tradita,  incolis  liberum  exi¬ 
tum  permitterent.  Quibus  acceptis,  in  fine  Djumadae  prioris 
anni  nuper  commemorati,  postquam  incolae,  quae  portanda  e- 
rant,  ablatis,  iis  vero,  quae  amoveri  non  poterant,  relictis,  exie¬ 
rant,  Franci  urbem  intrarunt. 

Cafertâb  a  Bursakio  occupata.  Clatles  postea  a 

Francis  ei  illata. 

Anno  DXIX  (qui  die  Febr.  A.  C.  1125  coepit}  Bursald, 
exercitu  collecto,  Cafertabum  contendit,  et  urbem,  obsidione 
facta,  e  manibus  eripuit  Francorum,  Postea  ad  arcem  Ezazi, 
quae  Halebo  erat,  et  ubi  tum  Joscelinus  commorabatur,  ille 
contendit,  et  eam  quoque  corona  cinxit.  Quibus  auditis  Fran¬ 
ci  in  unum  coibant  et  Bursakium  inde  depulsuri  proficisceban¬ 
tur.  Et  quamvis  is  fortissime  resisteret.  Dens  tamen  in  hoc 
proelio  Muslimos  deseruit,  quos  fugatos  magna  affecerunt  clade 
Christiani.  Bursald  Ilalebum  rediens,  Mes’udum  filium  urbi 


praefecit  et,  Euphrate  trajecto,  Mausulam  petiit  ut,  copiis  no¬ 
vis  ibi  coactis,  pugnam  contra  Francos  redintegraret.  Sed 
Deus  vitae  metam  heic  ei  praefiniverat.  Patri  mortuo  Pzz  el 
din  filius  successit,  sed  paullulum  modo  sceptrum  gessit}  nam 
jam  anno  DXXI  (qui  die  16  Jan.  A.  C.  1127  coepit)  mortem  occu¬ 
buit.  Tum  Mausidae  nec  non  Mesopotamiae  et  Dijar  Becri  im¬ 
perium  capessivit  Sultanus  ille  Mahmud  Pinad  el  din  Zenki  ben 
Aksunkur,  ut  jam  in  historia  Seldjukidarum  narratum  est.  Po¬ 
stea  inde  regnum  in  Syriam  [Damaskum]  extensum  filiis  here¬ 
ditatem  reliquit,  qui  in  his  regionibus  magnam  exercebant  po¬ 
testatem}  id  quod  Deo  volente  infra  enarrabimus.  Ex  hoc  regno 
derivatum  post  exstitit  imperium  Ejubidarum ,  quod  etiam  ulterius 
infra  describemus.  Posthac  seriem  narrationis  ita  disponemus , 
ut  historia  ea  Francorum,  quae  quodammodo  ad  dynastias  jZen- 
kidarum  et  Ejubidarum  pertineat,  heic  omnino  relicta,  quia  in 
his  duobus  regnis  describendis  suo  loco  et  tempore  narrabitur, 
ea  tantum  eorum  fata  referamus,  quae  nullo  modo  his  dictis 
dynastiis  conjuncta  sint.  Sic  lector,  res  bene  perpendens,  pro 
animi  sui  natura  excellente  mgeniique  pulchra  benignitate,  sciat, 
quomodo  res  quaeque  gestae  ad  locum  suum  justum  referan¬ 
tur.  Nam  si  aliter  agerem,  narrationes  confusae  et  turbidae 
forte  evaderent. 

Bellum  inter  Tughdekinum  et  Francos. 

Anno  DXX  (qui  die  26  Jan.  A.  C.  1126  coepit)  Franci, 
exercitu  collecto,  Damaskum  profecti,  in  Merdj  Sefer  castra  col¬ 
locarunt.  Tughdekinus,  qui  urbis  dominus  tum  erat,  Emiro- 
rum  Tureomanicae  gentis  in  Djiar  Beer  aliorumque  auxilium 
imploravit,  qui  omnes  ei  sese  conjungebaut.  Ipse  contra  ag¬ 
men  Francorum  copias  suas  jam  eduxerat,  postquam  filium 
Tadj  el  Muluk  Burium  imperio  urbis  Damaski  praefecerat}  et 


quum  jam  exercitus  Turcomanorum  ei  advenisset,  Francos  anno 
DXX  exeunte  aggressus  est;  sed  proelio  commisso,  in  loco 
pugnae  de  equo  decidit.  Milites  ejus,  qui  eum  occisum  puta¬ 
bant,  in  fugam  sese  conjecerunt,  et  Tughdekin  ipse,  equo  con¬ 
scenso,  cum  iis  aufugit.  Franci  Muslimos  persecuti,  multos 
peditum  Tureomanorum  ceciderunt;  alii  autem,  quos  post  se 
reliquerant,  in  castra  Francorum  interea  incursionem  faciunt, 
impedimenta  diripiunt,  milites  trucidant  ibi  inventos  et  Dama¬ 
skum  redeunt.  Quum  Franci  ab  hostibus  persequendis  redirent , 
tabernacula  direpta  invenerunt  et,  falsa  rei  opinione  capti,  fu¬ 
gam  ipsi  quoque  arripuerunt.  Postea  anno  DXXIII  (qui  die  24 
Decemhr.  A.  C.  1128  coepit)  pugna  inter  Mezda’anium  et  Ismaë- 
litas  Damasko  accidit,  postquam  ille  Francos  ad  urbis  expugna¬ 
tionem  excitaverat,  et  reges  igitur  Francorum  propter  caedem 
ejus  erant  solliciti.  Tum  domini  Hierosolymae ,  Tripoleos,  et 
Antiochiae  una  cum  aliis  Comitibus  et  iis,  qui,  sive  commercii 
sive  sacrae  peregrinationis  peragendae  caussa,  mari  advenerant, 
cum  duobus  equitum  millibus  et  ingente  peditum  numero  Da¬ 
maskum  castra  moverunt.  Tughdekin  octo  equitum  millia  ex 
Arabibus  et  Turcomanis  collegit.  In  fine  hujus  anni  Damaskum 
devenerunt  Franci,  et  agmina  in  regiones  ei  vicinas,  et  praedan¬ 
di  et  commeatus  conquirendi  caussa  quaquaversum  dimiserunt. 
Tadj  el  Muluk,  qui  de  turma  ejusmodi  in  Haurano  grassante 
audiverat,  Scherns  el  Khavåss,  qui  in  Emirorum  ejus  numero 
erat,  statim  eo  delegavit.  Francos  hic  adortus  est,  et  iis  pla¬ 
ne  devictis  praedam  eripuit  et  victor  deinde  Damaskum  rediit. 
Cujus  rei  nuntio  Damaskum  allato  Franci  perterriti ,  castra  inde 
moverunt,  postquam  omnia,  quae  auferenda  non  erant,  igne 
deleverant.  Abeuntes  persecuti  sunt  Muslim!,  et  caedendo  et 
captivos  ducendo  magnam  iis  attulerunt  calamitatem.  —  Boë- 


mundus,  Antiochiae  dominus,  postea  ad  castellum  Kadmits  con¬ 
tendit  ej  usque  potitus  est. 

Clades  domini  Tripoleos. 

Anno  D XXVII  ^qui  die  11  Nov.  A.  C.  1132  coepit)  ma¬ 
gnus  Turcoinanorum  e  Mesopotamia  collectus  exercitus,  regio¬ 
nes  Tripolitanas  aggressus  est,  ubi  praedam  abegit  hominesque 
trucidavit.  Comes,  qui  urbis  erat  dominus,  contra  eos  tum 
exiit.  Turcomani  vero,  fuga  simulata,  terga  verterunt 5  sed  de¬ 
repente  constiterunt,  et  Francos  t  um  fugatos  magna  noxa  af¬ 
fecerunt.  Comes  ipse  ad  arcem  Ba’rin  evasit,  ubi  sese  munivit, 
Turcomani  lieic  eum  obsederunt.  Sed  nocte  quadam  cum  vi- 
ginti  e  principibus  comitum  Comes  ex  arce  exiit  et  Tripolim 
f-Ugit  et,  ex  omnibus  partibus  Francorum  ope  implorata,  auxi¬ 
liis  eorum  adjutus  Ba’rinum  rediit,  quo  inde  repelleret  Turco- 
manos.  Eos  itaque  proelio  adortus  pugnam  sustinuit,  dum  fu¬ 
gae  essent  proximi  Franci,  qui  jam  Bafaniam  secesserunt.  Tur¬ 
comani,  quum  persecutio  iis  difficilior  videretur,  Francis  reli¬ 
ctis,  domum  reverterunt. 

Paneas  a  Damashi  domino  occupata. 

Anno  DXXVI  (qui  die  23  Nov.  A.  C.  1131  coepit)  Buri, 
filius  Tuglidekini,  Damashi  dominus,  mortuus  erat,  et  filius 
Scheins  cl  Muluk  Ismail  ei  successerat.  Quem  quum  Franci 
resistendo  imparem  putarent,  inducias  rumpere  sibi  proposue¬ 
runt.  Hoc  tempore  accidit,  ut  mercatores  quosdam  Muslimi- 
eos,  qui  Berytum  intrabant,  mercibus  hi  spoliarent.  Quam  ob 
rem  legatos  ad  eos  misit  Scherns  el  Muluk,  ut  ab  iis  merces 
mercatoribus  reddendas  peteret.  Quod  quum  non  facerent 
Franci,  ille  exercitu  bene  instructo ,  mense  Seferi  anno  DXXVII 
Paneadem  contendit,  et  eam  obsidione  gravissima  pressam, 


postquam  muros  Muslim!  perforaverant,  manu  cepit  armata, 
Francosque  ibi  degentes  cecidit.  Qui  supererant  intra  arcem 
sese  defendebant,  donec ,  duobus  diebus  praeterlapsis ,  fide  data 
sese  quoque  dederent.  Franci  interim  copias  contraxerunt ,  ut 
Schems  el  Muluk  repel  1er  eut;  sed  nuntius  de  urbe  capta  iis 
allatus  est  et  a  re  igitur  incepta  destiterunt. 

Schebif  a  Schems  el  Muluk  capta. 

Postea  Schems  el  Muluk  Ismail,  Damaski  dominus,  ad 
Schekif  Tirun,  quae  in  monte,  Beryto  et  Sidoni  imminente ,  ja¬ 
cet,  copias  eduxit.  Erat  tum  hic  locus  potestati  Dliahaki  ben 
Djendel  subjectus,  qui  dux  fuit  Vadi  el  Teimi,  et  hunc  omni¬ 
modo  bene  munitum  tum  Muslimi  tum  Franci  evitarunt,  dum 
ipse  se  ab  utroque  abstinuit.  Contra  eum  jam  profectus  est 
Schems  el  Muluk,  et  arcem  mense  Mubarremi  anno  DXXVIII 
(qui  die  51  Oct.  A.  C.  1155  coepit)  expugnavit.  Quae  res 
Francis  valde  gravis  visa  est,  et  ideo  Schems  el  Muluk  timue¬ 
runt  et,  ad  Hauranum  contendentes,  ejus  regiones  populati  sunt. 
Schems  el  Muluk  autem  cum  una  exercitus  parte  castra  mo¬ 
vens,  altera  contra  Francos  opposita,  Tiberiadem,  Nazare- 
tlium  et  Aceam  profectus  est,  quarum  regiones  omnino  devasta¬ 
bat.  Quum  hujus  rei  nuntius  Francis  esset  delatus,  ad  terras 
suas  reverterunt,  et,  quia  devastatio  gravis  iis  videbatur,  a 
Schems  el  Muluk  induciarum  renovationem  petierunt;  quam 
etiam  iis  concessit. 

Insula  Djerbae  in  Afrika  a  Francis  expugnata. 

Insulam  Djerbae,  quae  de  ditione  Afrikae  inter  Tripolim 
et  Kabesum  sita  est,  tribus  Berberorum  inhabitabant,  qui,  eo 
tempore,  quo  Arabes  Helalitae  Afrikam  ingrederentur,  eam 
occupaverant  regnumque  Sunhadjae  ibi  condiderant.  Haec  ea- 
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dem  acciderunt  aetate  ,  qua  imperium  Francorum  Romae  et  in 
terris  septentrionalibus  ei  vicinis  increscere  coepit,  et  Franci  se 
ita  extendere  voluerunt,  ut  regiones  occuparent  Muslimicas. 
Balduiiius  igitur  rex  eorum,  comitante  magno  principum  Comi¬ 
tumque  numero,  expeditionem  in  Syriam  suscepit,  et  ejus  oppi¬ 
da  atque  castella,  sicut  jam  antea  narravimus,  expugnavit.  Ex 
horum  regibus  erat  Comes  quoque  Rogerus  Tancredi  filius  ben 
Kliaira  (?),  cujus  regni  caput  Melitum,  e  regione  Siciliae  in¬ 
sulae  situm,  erat.  Quum  jam  in  Sieilia  potestas  Muslimorum  de¬ 
bilitaretur  ,  et  dynastia  filiorum  Abi-1  Husein  Kelbitarum  ibi  de¬ 
sineret,  liic  Rogerus  ad  eam  occupandam  animum  vertit;  ad 
quod  eum  instigarunt  qui,  unus  post  alterum,  summae  rerum 
ibi  erant  potiti.  Classe  igitur  exercitum  eo  duxit,  ut  discor¬ 
diam  inter  varios  duces  excitaret.  Felici  rerum  eventu  adju¬ 
tus  mox  insulam  eorum  eripuit  potestati,  castellis  singulis,  lino 
post  alterum ,  expugnatis ,  donec  duae  eaedcmque  ultimae  ei  re¬ 
starent  arces  occupandae,  Trapanae  et  Mazerae,  quae  imperio 
A’bd  Allabi  ben  Eldjevâs,  unius  regulorum  insulae,  parebant. 
Quas  etiam  anno  CCCCLXIV  (qui  dic  28  Sept.  A.  C.  1071 
coepit)  deditione  facta  a  domino  illo  accepit.  Ita  omnis  Mus¬ 
limorum  potentia  heic  plane  desiit.  Rogero  mortuo  anno 
CCCCXCIV  (qui  die  5  Nov.  A.  C.  1 100  coepit)  filius  Rogerus 
successit,  cujus  vita  longa  et  regnum  prosperum  fuit.  Tempori 
haec  conveniunt,  quo  ventus  secundus  Francis  flabat  in  Syria, 
quam  inediam  transierant  et  c  terris  Muslimorum  ibi  sitis, 
omnes,  quas  potuerant,  in  suam  redegerant  potestatem.  Roge- 
:  i»s  filius  Rogeri  diu  secum  in  animo  volutabat  consilium  Afri- 
kae  bello  petendae.  Anuo  igiter  DXXX  (qui  die  10  Oct.  A.  C. 
1135  coepit)  classem  Siculam  ad  insulam  Djerbam  misit,  un¬ 
de  jam  omnis  etiam  dominationis  Sunhadjiticae  umbra  evanue¬ 
rat.  Postquam  insulam  cinxerant,  pugna  orta  est  gravissima; 


deinde  eam  praecipitanter  aggressi  manu  armata  ceperunt  et 
praedam  captivosque  inde  egerunt.  Superstites  vitae  securita¬ 
tem  petierunt.  Franci  tum  insulam  iis  habitandam  ea  condi¬ 
tione  permiserunt,  ut  vectigal  quotannis  penderent.  Imperium  in 
eos  sibi  reservarunt. 

Castella  quaedam  Francorum  a  Daraaski  domino 

expugnata. 

Anno  DXXXI  (qui  die  28  Febr.  A.  C.  1156  coepit)  Schems 
el  Muluh  exercitum  Damaskenum  duce  Nezvascho  Tripolim  Sy¬ 
riae  misit,  cui  multi  Turcomani  militesque  spontanei  se  con¬ 
jungebant.  Contra  eum  Comes,  Tripoleos  dominus,  castra 
movit,  quem  fugatum  et  magna  affectum  clade  castrisque  exu¬ 
tum  Tripoli  clauderunt  Damaskeni,  qui,  interea  in  regionibus 
vicinis  grassantes,  castellum  Vadi  ïbn  el  A  liniar,  quod  de  Tri¬ 
poleos  erat  ditione,  vi  ceperunt,  et,  omnibus  nefandis  ibi  per¬ 
petratis,  Francos  occiderunt.  Postea  anno  DXXXV  (qui  dic 
16  Aug.  A.  C.  1140  coepit)  Franci,  Askalonem  profecti,  ejus 
regiones  populati  sunt.  At  milites  Aegyptiaci,  qui  tum  urbi 
inerant,  impetu  in  Francos  facto,  eos  profligarunt  et  victores 
redierunt.  Franci  autem  caesi  in  castella  sua  sese  receperunt. 
Sic  Deus  malitiam  eorum  repressit. 

Tripolis  Afrikae  a  Francis  ca  pta. 

Postquam  vis  imperii  Sunhadjitici  in  Afrika  erat  soluta  et 
umbra  ejus  inde  evanuerat,  incolae  Tripoleos,  urbis  heie  sitae, 
se  dividere  inceperunt.  Cujus  discordiae  haec  fuit  caussa.  Eo 
tempore,  quo  ultimus  rex  e  gente  Beni  Mu’ezz  ben  Badis,  cu¬ 
jus  nomen  erat  Hasan  ben  A’li  ben  Jaliia  ben  Temim  ben  El 
Mu’ezz,  Mehdiae  regnabat,  Abu  Jahia  ben  Metrub  summae 
rerum  Tripoli  potitus  est.  Imperium  Hasani  hujus  ejusque 


ministrorum  tum  abrogarunt,  quum  Franci  in  vicinas  urbi  regio¬ 
nes  excursiones  faciebant  ideo  susceptas ,  quod  Rogerus  tanto  stu¬ 
dio  flagraret,  ut  hanc  sibi  subjiceret  terram.  Exeunte  anno 
DXXXVII  (qui  die  26  Jul.  A.  C.  4142  coepit)  classem  eo  mi¬ 
sit,  quae  quum  advenisset,  Franci  urbem  obsederunt  et  mu¬ 
ros  subverterunt.  Tripolitani  auxilium  ab  Arabibus  tum  petie¬ 
runt,  et,  eorum  ope  adjuti,  excursione  facta,  Francos  fuga¬ 
runt,  et  arma  jumentaque  fugientium  praedam  retulerunt.  Jam 
Franci  ad  Siciliam  regressi  sunt.  Sed  nova  expeditione  in¬ 
structa,  Meghreb  denuo  petierunt  et  oppidum  Djidjil,  in  lit- 
tore  Budjaae  situm,  invaserunt.  Incolae  in  montes  aufugiebant 
et  Franci  urbem  occupatam  igni  et  rapinae  totam  tradebant. 
Arcem  etiam,  a  Jabia  ben  el  A’ziz  ben  Hammâd  ibi  aedifica¬ 
tam  et  nomine  Nuzhae  notam,  demoliebantur.  Quo  facto  in 
terras  suas  redierunt.  Anno  DXLI  (qui  die  42  Jim.  A.  C. 
1146  coepit)  classem  Tripolim  denuo  misit  Rogerus,  quae, 
prope  urbem  anchora  jacta  et  militibus  in  terram  descensis, 
terra  marique  corona  eam  cinxit.  Primo  per  tres  dies  continue 
pugnarunt.  Sed  dissensus  incolarum  mox  occasionem  loci  ex¬ 
pugnandi  obsidentibus  praebuit.  Ante  enim  adventum  Franco¬ 
rum  discordia  inter  urbanos  erat  orta.  Postquam  Reni  Metruh 
expulerant,  Emirum  Lemtunensem,  qui,  sacram  peregrinatio¬ 
nem  Meccanam  peracturus,  cum  familia  sua  eo  advenerat ,  sum¬ 
mae  rerum  praeficiebant.  Quum  jam  incolae  urbis  hostibus  de¬ 
bellandis  essent  occupati,  pars  Metruhidis  faventium  in  unum 
collecta,  dominos  illos  in  Tripolim  introduxerunt ,  qua  re  factum 
est,  ut  pugna  inter  dissentientes  cives  existeret.  Quam  rem 
Franci  experti,  muris  statim  accurrunt,  quos  scalis  appositis 
conscendunt  et  urbem,  sic  manu  armata  captam,  diripiunt  et 
caedendo,  captivos  agendo  et  praedando  ibi  turpiter  agunt.  Multi 
cum  conjugibus  ad  Berbères  et  Arabes  fuga  se  eripiebant.  A 
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caede  tandem  se  cohibentes  Franci,  securitatem  superstitibus  an¬ 
nuntiarunt,  cui  confisi  Muslimi  ad  urbem  redierunt,  ubi  domi¬ 
cilium  sedemque  securam  pro  tributo  pendendo  a  Francis  ob¬ 
tinebant.  Ili  sex  menses  beic  commorati  sunt,  ut  muros  urbis 
et  fossas  reficerent.  Abeuntes  Ibn  Metrubum  Tripoli  praefece¬ 
runt  et  obsides  ejus  obedientiae  acceperunt.  Postquam  in  Si¬ 
cilia  publice  erat  indicatum,  unicuique  licere  Tripoli  habitatum 
abire,  frequentes  confluebant  undique  homines  ;  et  ita  urbs  bene 
aedificata  evasit. 

Mehdia  a  Francis  expugnata. 

Eo  tempore,  quo  compages  imperii  Sunhadjae  dissolve¬ 
rentur,  Rescind  ben  Ramil  ben  Djama’  e  tribu  Rejab  oriun¬ 
dus  in  urbe  Kabesi  summae  rerum  erat  potitus.  (Rijab  una 
erat  tribuum  Helalidarum,  quas  misit  Djurdjani,  Yezirus  Mu- 
stanseri  Khalifae  Aegyptiaci,  contra  Mu’ezz  ben  Radis  ejusque 
populum.  Hae  tum  regnum  separabant,  ejusque  compages  de¬ 
struebant,  et  regiones  quasdam  occupabant,  dum  alii  ex  ipsis 
terrae  incolis  in  suis  locis  summam  sibi  arripiebant  pote¬ 
statem.)  Kabesi  urbs  intra  regionem  Duhmanidarum ,  qui  ad 
Helalidas  illos  referebant  genus  et  in  prima  terrae  occupatione 
beic  consederant,  jacet  et  unus  Emh*orum  eorum  Raschid  ille 
erat;  quae  omnia  in  historia  Berberorum,  quum  de  dynastia 
Sunhadjae  diceremus,  enarravimus.  Anno  DXLII  (qui  die  1 
Jun.  A.  C.  1147  coepit)  Reschid  mortuus  est,  et  Muhamme- 
dem  ben  Reschid  filium  natu  minorem  [Jusuf]  servus  in  regno 
collocavit,  Mua’mmerum  autem  natu  majorem  expulit.  Jusuf  non 
Muhammedem  solum  totum  occupavit,  sed  etiam  feminis  ejus 
secreto  se  dedit.  Has  inter  una  erat  e  familia  Reni  Kurra  na¬ 
ta,  quae  ad  fratres,  injuriam  sibi  illatam  conquestura,  misit. 
Qui  quum  sororem  repeterent,  eam  reddere  Jusuf  recusavit. 


Mua’mmero  ben  Rescind  illi  tam  sese  conjungebant ,  et  ad  Ha- 
sanuin,  Mehdiae  dominum  proficiscebantur,  ut  agendi  rationem 
Jusufi  ei  accusarent.  Iiasanus  litteras  Jusufo  tunc  scripsit.  Sed 
hic  non  solum  non  respondit,  sed  minas  etiam  jecit  de  urbe  Fran¬ 
cis  tradenda.  Hasanus  exercitum  Cabesum  tum  misit.  Quo 
audito  Jusuf  ad  Rogerum,  Tripoleos  dominum,  legatum  misit, 
quo  ea  conditione  se  ei  submitteret,  ut,  quemadmodum  Ibn  Me- 
trulium  Tripoli,  se  Kabeso  praeficeret.  Sed  incolae  urbis,  de 
malis  Jusufi  artibus  et  secretis  cum  Francis  consiliis  certiores 
facti,  quum  copiae  Hasani  advenissent,  impetum  in  eum  cum 
iis  fecerunt.  Quare  Jusuf  in  arce  sese  defendere  cogebatur. 
Ea  vero  obsessa  mox  manu  armata  capta  est  et  Jusuf  in  vin¬ 
cula  conjectus.  Mua’mmer  locum  Muhammedis  fratris  in  impe¬ 
rio  occupavit.  Jusuf  variis  suppliciis,  donec  moreretur,  crucia¬ 
tus  est  ;  et  Benu  Kurra  sororem  receperunt.  Fsa  frater  Jusufi  et 
filius  ejus  ad  Rogerum,  Siciliae  dominum,  profecti,  protectio¬ 
nem  ejus  implorarunt.  Inde  ab  anno  DXXXVII  inopia  annonae 
in  Afrika  praevaluerat,  quae  maximum  incolarum  numerum  ad 
Siciliam  abigebat.  Nam  tanta  erat  fames,  ut  alter  alterum  ede¬ 
ret,  mortuorumque  numerus  semper  cresceret.  Hanc  occasio¬ 
nem  pacis,  cum  Kasano  ben  A?li  Mehdiae  domino  in  duos  an¬ 
nos  pactae,  rumpendae,  secundam  ratus  Rogerus,  naves  ducen¬ 
tas  et  quinquaginta  instruxit,  quas,  armis  militibusque  armatas, 
duci  Djcrdjio  Mikhaili,  origine  Arabi  Christiano  (cujus  historiam 
in  narratione  rerum,  a  Sunliadja  et  Muvahbedinis,  gestarum,  retuli¬ 
mus)  ad  Afrikam  ducendas  dedit.  Kuzeram  bic  petens,  ibi  na¬ 
vem,  Meli  dia  venientem,  offendit,  quam  coepit  et  columbas  epi- 
stoloforas  apud  nautas  inventas,  dolo  usus  Mehdiam  misit,  sub  alis 
nuntio  vincto,  quo  significaretur,  classem  Francorum  Konstanti- 
nam  navigare.  Velis  jam  datis,  die  secunda  mensis  Seferi 
anno  DXLIII  (qui  die  21  Maji  A.  C.  1148  coepit)  prope  por- 


tam  Mehdiae  mane  classem  appulit.  Sed  Deus  ventum  Fran¬ 
cis  immisit,  quo  ab  introitu  arcerentur;  et  ita  spes  ducis  periit. 
Litteras  interea  Hasano  dedit,  in  quibus  dixit,  se  quidem  pacem 
adhuc  servare;  eo  tantum  fine  huc  venisse,  ut  injuriam,  Mu- 
hammedi  ben  Rescind  illatam,  ulcisceretur  eumque  in  urbem 
suam  Kabesum  reduceret.  Tum  Hasanus  populum,  ad  concio¬ 
nem  convocatum,  quid  ei  esset  agendum,  consuluit.  Pugnam 
hi  praetulerunt.  Hasanus  autem  non  ausus,  penuriam  com¬ 
meatus  obtendeus  urbem  deseruit.  Jam  omnia  portanda  sub¬ 
lata  erant;  et  homines  cum  familiis  suis  et  bonis  motu  fa¬ 
cilioribus  mox  sequebantur  ;  multi  etiam  Muslimi  in  ecclesiis 
sese  abdebant.  Yentis  postea  secundis  obortis,  Franci  portum 
intrabant,  et  sine  ullo  impedimento  ad  urbem  perveniebant. 
Djerdji  arcem  intrat,  quam  intactam,  et  thesauris,  quibus  si¬ 
miles  raro  inveniantur,  plenam  invenit.  Fide  securitatis  effu¬ 
gientibus  promissa ,  ii  revenerunt  et  pro  tributo  pendendo  domi¬ 
cilium  tranquillum  ab  eo  acceperunt.  Hasanus  cum  domo  sua 
Mua’llakam,  ubi  Mahraz  ben  Zijâd  Emirus  Helalida  regnabat,  tum 
petiit.  In  itinere  obviam  habuit  Hasanum  ben  Tha’leb,  ipsum 
quoque  Emirum  Helalidam,  qui  pecuniam,  thesauro  suo  pen¬ 
dendam,  postulabat.  Cujus  rei  obsidem  Jahiam,  Hasani 
filium,  abduxit.  Mahraz  ben  Zijâd  eum  honorifice  recepit,  et 
adventum  talis  viri  maximo  honori  duxit,  ideo  quod  se  prae 
ceteris  Arabibus  hospitem  elegisset.  Honoribus  igitur  ibi  cu¬ 
mulatus  mensem  est  commoratus.  Postea  consilium  iniit  in  Ae¬ 
gyptum  eundi,  ubi  tunc  temporis  sceptrum  gerebat  Hafith  Kha¬ 
lifa.  Sed  quum  ei  nuntiaretur,  Djerdjium  navem  in  mari  in 
infidias  collocasse,  inde  destitit.  Tum  ad  A’bd  el  Mumen,  re¬ 
gem  e  dynastia  Muvahhedin  in  Meghrcbo,  proficisci  constituit. 
Sed  quia  in  via,  eo  ducente,  erat  regnum  Ja’hiae  ben  El  A?z- 
ziz  Hemmaditae,  Budjajae  imperantis,  qui  patruus  ejus  erat, 
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autea  filios  Jahiam,  Temîmum,  et  A’lium,  liberum  transitum 
petituros,  ad  eum  praemisit.  Quod  ille  permisit  et  quibusdam 
imperavit  j  ut  eum  ad  Djezair  Beni  Mezghanan  ducerent.  Heic 
Hasanum  una  cum  filio  in  custodia  tenuit,  donec  anno  DXLIV 
(qui  die  10  Maji  A.  C.  1144  coepit)  A’bd  el  Mumen  urbem 
Budjajae  expugnaret  5  de  quibus  rebus  suo  loco  satis  dictum 
est.  —  Postea  Djerdji  classem  Susam  expedivit,  ubi  tum  erat 
A?li  filius  Hasani ,  quondam  Mehdiae  domini ,  qui ,  urbe  relicta , 
ad  patrem  jam  revertebatur  5  Franci  autem  Susam  medio  mense 
Seferi  occupabant.-  Aliam  classem  Sefakesum,  quae  Arabum 
auxiliis  erat  sustentata,  Djerdji  misit.  Sed  quum  utraque  acies 
instructa  esset,  Franci  fuga  simulata  primo  paullulum  retro 
cesserunt 5  tum  signa  retulerunt,  et  liostes  fugarunt.  Urbem, 
quam  Arabes  deserebant,  vigesima  tertia  Seferi  die  vi  cepe¬ 
runt,  et  captam  diripuerunt.  Deinde  incolis  securitate  promis¬ 
sa,  captivos  pecunia  data  reddiderunt,  sedemque  ibi  tranquil¬ 
lam  pro  tributo  solvendo  hominibus  figere  permiserunt.  Eadem 
etiam  Susae  evenerunt.  Rogerus  Siciliae  rex ,  mitiora  jam  me- 
ditans,  litteras  ad  incolas  Afrikae  littoralis  dedit,  quae  et  fi¬ 
dem  tranquillitatis  et  promissa  continebant  pulchra.  Djerdji  Ak- 
libijam,  in  littore  Tunetano  sitam,  castra  movit,  ubi  multi 
confluxerant  Arabes,  qui  Francos  aggressi  fugarunt.  Hi  ter¬ 
rore  perculsi  Mehdiam  redierunt.  Tum  nova  dissidia,  inter 
Rogerum,  Siciliae  dominum,  et  regem  Graecorum,  Constan- 
tinopoli  dominantem,  exorta  animum  illius  a  rebus  Afrikae 
averterunt.  Interea  Djerdji  ben  Mikhail  maximam  Afrikae  par¬ 
tem  nomine  Siciliae  domini  tenuit  usque  ad  mortem  suam,  quae 
anno  DXLVI  (qui  die  19  Apr.  A.  C.  1151  coepit)  discordiam 
illam  plane  sustulit.  Neque  ullus  post  eum  nomine  Rogeri 
ejus  locum  occupavit. 


97 


De  Buna  »Francis  expugnata  deque  morte Rogeri, 
Siciliae  domini,  et  filii  Girilielmi  successione. 

Anno  DXLVIII  (qui  die  28  Martii  À.  C.  1 153  coepit)  classis 
Rogeri,  e  Sicilia  profecta,  Bunam  petiit.  Dux  classis  *  — 
eam  obsedit  et  auxilio  Arabum  adjutus  cepit  et  diripuit.  Omni¬ 
bus  vero  doctis  et  religiosis  cum  bonis  et  familiis  ad  urbes 
circumjacentes  abire  permisit.  Postquam  decem  dies  heic  erat 
moratus,  Mebdiam,  mox  vero  in  Siciliam  rediit.  Rogerus  au¬ 
tem  male  ferens,  eum  Muslimis  Bunae  pepercisse,  ducem  clas¬ 
sis  in  carcerem  jecit.  Religione  postea  ejus  suspecta,  episco¬ 
pi  et  presbyteri  igne  eum  concremarunt.  Exeunte  eodem  an¬ 
no  Rogerus  post  annorum  viginti  regnum  diem  obiit  supre¬ 
mum.  Successit  Guilielmus  filius,  qui,  ipse  pessimis  moribus, 
Vezirum  creavit  Majonem  Barensem,  res  lieic  adeo  male  geren¬ 
tem,  ut  arces  Siciliae  et  urbes  Calabriae  tali  imperio  sese  op¬ 
ponerent  et,  sicut  statim  dicemus,  res  in  Afrikam  transiret. 

Askalon  a  Francis  capta. 

Thafiro  Khalifae  A’lidae  Askalon  paruit  et  una  ejus  provin¬ 
ciarum  fuit.  Franci  ad  eam  obsidendam  vicibus  repetitis  erant 
profecti.  Sed  Aegypti  Veziri  urbem  pecunia  viris  armisque  ad¬ 
huc  semper  sustinuerant,  dum  ipsi  pro  arbitrio  in  imperio  Kha- 
lifarum  A’lidarum  regnabant.  Anno  autem  DXLVIII,  Ibn  el  Si¬ 
lar  Veziro  occiso,  et  rebus  ideo  Aegyptiacis  turbatis,  dum 
A’bbâs  Veziratum  occuparet,  Franci  e  terris  suis  Syriacis  ex¬ 
euntes  Askalonem  obsederunt.  Primo  urbs  impetui  hostium 
fortiter  restitit.  At  discordia  inter  cives  orta  adeo  accrevit,  ut 
res  ad  arma  veniret.  Tum  Franci,  occasione  usi  oblata,  ur¬ 
bem  expugnarunt  et  ibi  grassati  sunt. 
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Muslimi  vindictam  sumunt  a  Francis,  qui  littora 

Afrikae  occupaverant. 

Antea  dictum  est ,  Guilielmum  Rogero  mortuo  in  regno  Si¬ 
ciliae  successisse,  cujus  Veziriis  rempublicam  male  gubernaret 5 
qua  de  caussa  cives  in  eum  gravem  concepisse  iram.  Hujus  rei 
fama  ad  Muslimos ,  quos  in  Afrika  subegerat  ille  Rogerus ,  per¬ 
lata  est.  Muslimis  urbis  Sefakcsi  tempore  expugnationis  Abu-1 
Huseinum  Gharbanium,  qui  vir  fuit  et  scientiarum  gnarus  et 
pius,  Rogerus  praefecerat.  Quum  hic  rem  sustinendam  gerere 
haud  valeret,  U’maro  filio  praefecturam  a  Rogero  tradendam  cu¬ 
ravit  5  ipse  a  Rogero  obses  in  Siciliam  deductus  est.  Pater  ab¬ 
iens  filio  haec ,  voluntatem  suam  extremam  significatura ,  dixit. 
”Equidem  aetate,  mi  fili,  gravis  sum  et  mors  mihi  instat. 
Quamcumque  igitur  occasionem  inveneris,  qua  Muslimos  ho¬ 
stium  imperio  eripias,  ea  utere,  sine  ulla  mei  ratione  habita, 
sed  me  mortuum  habeto.”  Rebus  jam  Guiliclmi  turbatis,  IPmar 
populum  Scfakesi  ad  vindictam  a  Francis  sumendam  anno  DLI 
(qui  die  24  Febr.  A.  C.  lio6  coepit]  vocavit.  Vocationi  mo¬ 
rem  gerentes  Francos  trucidabant.  Exemplum  eorum  et  Abu 
Jahia  ben  Metruh  Tripoli  et  Kabesi  Muhammed  ben  Rescind 
imitabantur.  Eodem  etiam  tempore  exercitus  A’bd  el  Mumeni 
Runam  profectus  est  camque  expugnabat.  Ita  Francorum  po¬ 
testas  in  Afrika,  si  Mehdiam  et  Susam  exceperis,  omnino  sub¬ 
lata  est.  IPmar  Gkarbani  Zuilam,  oppidum  prope  Mehdiam  si¬ 
tum,  etiam  misit,  ut  ejus  cives  ad  Francos,  qui  apud  cos  vive¬ 
bant,  aggrediendos  excitaret.  Quo  facto  Arabes,  iis  opem  fe¬ 
rentes,  Francos  Mehdiae  obsederunt  et  commeatum  intercepe¬ 
runt.  Postquam  hujus  rei  nuntius  Guilielmo  advenerat,  ad  IPina- 
rum  Gharbanium  Scfakesum  misit  legatum..  Hic  se  cura  patris  se¬ 
peliendi  esse  distractum  obtendens,  eum  non  recepit.  Deinde  fere- 


trum  legato  ostendebat  ,  quo  sepulto,  haec  addebat:  ”Videtis, 
quomodo  patrem  jam  sepelivi.”  Legatus  domino  hoc  retulit  re¬ 
sponsum,  qui  patrem  IPmari  Abu-1  Huseinum  cruci  affigi  jus¬ 
sit.  Ille  sic  martyrium  passus  est,  cui  Deus  sit  propitius.  Se- 
fakesenses  postea  Arabibus  conjuncti  Zuilam  contenderunt  ;  et  ejus 
iucolae  etiam,  armis  captis,  cum  ceteris  ad  Melidiam  obsiden¬ 
dam  profecti  sunt.  Guilielmus  commeatum  et  arma  dedit.  Ur¬ 
bani,  postquam  Arabes  ad  defectionem  a  foederatis  donis  per¬ 
moverant,  ad  pugnam  exeunt.  Arabes  statim  in  fugam  se  con¬ 
jiciunt;  et  Sefakesenses  mari  domum  redeunt;  Zuilenses  vero 
fugatos  prope  Zuilam  prae  vertunt  et  occidunt  Franci.  Urbem 
confestim  oppugnatam  capiunt,  homines  ibi  relictos  trucidant 
et  urbem  diripiunt. 

A ’ b d  el  Minnen  Melidiam  e  manibus  Francorum 

eripit. 

Zuilenses  ea  clade  affecti,  ad  A’bd  el  Mumcnum,  ejus  o- 
pem  imploraturi,  se  receperunt.  Ille  auxilium  iis  spopondit  et 
interea  apud  eum  hospitio  et  honore  recepti  commorati  sunt. 
Jam  omnia  expeditioni  parat  A’bd  el  Mumen.  Urbium  provin¬ 
ciarumque  praefectis  imperat,  ut  frumentum  colligant  et  puteos 
fodiant.  Mense  Seferi  anni  DLIV  (qui  die  22  Jan.  A.  C.  1159 
coepit)  cum  centies  mille  hominibus  profectus  est  et  inter  exer¬ 
citus  duces  fuit  ille  Hasan  ben  A’li,  qui  quondam  Mehdiae  fuerat 
dominus.  Medio  hoc  anno  ad  Tunesum  castra  posuit,  ubi  tum 
dominus  ejus  Ahmed  ben  Khurasan,  qui  unus  dynastiae  Sun- 
hadjiticac  reliquiarum  erat,  dominabatur.  Classis  A’bd  el 
Mumeni  etiam  advenit,  quae  mari  quoque  urbem  obsidione 
cingebat.  Tum  decem  e  principum  numero  viri,  de  muro  scalis 
demissi,  securitatem  urbi  sibique  ipsis  ab  A’bd  el  Mumeno  pe- 
tiebant.  Id  quod  ea  conditione  hic  iis  concessit,  ut  bona  se- 
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cum  dividerent  et  Ibn  Khurâsânum  traderent.  Quae  quum 
omnia  essent  praestita ,  inde  Mehdiam  castra  movit,  dum  classis 
mari  eum  e  regione  sequebatur.  Medio  mense  Redjebi  hujus 
anni  prope  hanc  urbem  venit,  ubi  multi  liberi  regum  Franco* 
ru  maliique  ejus  gentis  proceres  inerant,  qui  Zuilam,  sagittae 
jactum  a  Mehdia  sitam,  deseruerant.  Zuilam  jam  A’bd  el  Mu* 
men  illico  reaedificavit  et  campum  Mehdiae  copiis  plane  reple¬ 
vit.  Postquam  eam  per  dies  aliquot  obsederat,  locum  pugnae, 
mari  circumdante  circumscriptum,  nimis  angustum  esse  vidit. 
Est  enim  quasi  manus  in  mare  porrecta,  cujus  bracbiuni 
terrae  cohaeret.  Classe  igitur  Mehdiam  circumdedit.  Ipse  A’bd 
el  Mumen,  comite  Hasano  ben  A’li,  in  nave  bellica  mari  eam 
circumivit,  ut  munimenta  ejus  ab  hac  parte  perspiceret.  Qua  re 
intellexit,  obsidionem  longam  esse  futuram  eique  opus  esse 
morae  haud  exiguae  providere.  Tantam  igitur  frumenti  copiam 
collegit,  ut  area  castrorum  cumulis  ejus  esset  referta.  Interim 
incolae  Sefahesi,  Tripoleos  et  Montium  Nufusae  legatos  ad  fidei 
sacramentum  ei  jurandum  miserunt.  Exercitu  Kabesum  misso 
hanc  quoque  urbem  manu  cepit  armata ,  et  filius  A’bd  allah  plu¬ 
ms  alias  regiones  occupavit.  Jahia  etiam  ben  Temini  ben 
Mu’ezz  ben  El  Zeid,  dominus  Kafsae,  cum  magno  principum 
numero  advenit,  ut  obsequium  suum  ei  offerret.  Huic  A’bd  el 
Mumen  mille  aureos  dedit.  Mense  Scha’bani  exeunte  classis 
Sicula  e  CL  navibus  bellicis  constans,  navigiis  actuariis  exceptis, 
advenit.  Antea  insulam  Jabesam  ea  erat  aggressa  magnamque 
ibi  fecerat  cladem:  sed  rogatu  Siciliae  regis  buc  jam  conten¬ 
dit.  Quae  quum  portui  proxima  esset,  classis  A’bd  el  Mume- 
ni  contra  cam  instructa  appropinquavit,  et  coplae  ejus  terrestres 
prope  mare  simul  constiterunt.  A’bd  el  Mumen  ipse  in  genua 
procumbens  facie  pulvere  conspersa  divinam  invocavit  protectio¬ 
nem.  Classis  Francorum  fugam  statim  arripuit  cd  suas  petiit 
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regiones;  muslimica  autem  victrix  rediit.  Franci,  quamvis  de 
auxilio  desperarent,  ad  finem  tamen  anni  obsidionem  pertule¬ 
runt;  sed  quum  ea  nimis  premeret,  apud  A’bd  el  Mumenum  se¬ 
curitatem  vitae  sibi  petierunt,  quam  iis,  si  Islamismum  profiteren¬ 
tur,  spondere  promisit.  Hoc  vero  omnino  recusarunt.  Nihilominus 
non  desierunt  obsessi,  quin  ei  verbis  omnimodo  humiles  se 
monstrarent,  donec  is  motus  vitam  iis  promitteret  securam.  Tum 
navibus  ab  eo  datis  inde  abierunt.  Sed  tempus  erat  hiemis 
tantaque  vi  mare  in  eos  irruebat,  ut  omnes,  paucis  tantum  ex¬ 
ceptis,  undis  suffocati  perirent.  Mense  Muharremi  anno  DLV 
(qui  die  11  Januar.  A.  C.  1160  coepit)  A’bd  el  Mumen  Meh- 
diam,  duodecim  annis  postquam  ea  in  potestatem  venerat  Fran¬ 
corum,  intravit.  Viginti  dies  ibi  substitit,  dum  res  urbis  in  or¬ 
dinem  redigeret.  Praesidium  ibi  collocat,  commeatum  colligit, 
et  unum  e  comitibus  suis  ei  praeficit ,  cui  tamen  Hassanum  ben 
A’li  adjungit.  Ei  enim  pro  se  et  posteris  hanc  terram  pro¬ 
priam  signavit.  Praefecto  igitur  imperat,  ut  consilio  hujus  sem¬ 
per  uteretur.  Quibus  factis  in  Meghrebum  revertit. 

Franci  Asad  el  dinum  Schirkuh  Bilbeisi  obsident. 

Anno  DL1X  (qui  die  29  Nov.  A.  C.  1163  coepit)  Nur  el 
din  el  A’del,  Asad  el  dinum  Schirkuh,  Selali  el  dini  patruum, 
misit,  ut  Schavero,  Veziro  A’dbedi  domini  Aegypti  contra  par¬ 
tes  Dhargfimi  opem  ferret;  de  quibus  rebus  in  horum  historia 
ulterius  est  narrandum.  Nur  el  dinus  ipse,  Damasko  cum  exer¬ 
cita  profectus,  regiones  aggressus  est  Francorum,  ne  Asad  el 
dinum  Schirkuh  in  itinere  adorirentur.  Naser  el  din,  Dhargha- 
mt  frater,  copias  eduxit  Aegyptiacas,  sed  eas  apud  Bilbeisum 
Asad  el  din  fugavit  et  Kahiram  usque  persecutus,  ibi  castra  po¬ 
suit.  Schaverus  in  Veziratum  restitutus,  ea,  quae  cum  Asad  el 
diuo  erat  pactus,  non  praestitit  et  ad  Bilbeisum  commoratus 
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est.  Hic  iram  Asad  el  dini  et  vindictam  metnens,  dam  ad 
Francos  misit,  eos  contra  illum  excitaturus  ;  simul  pecuniam  iis  - 
dedit.  Hi  quidem  cupidine  Aegypti  occupandi  flagrarunt >  quare  ' 
rex  Ilierosolyinae  exercitum  Francorum  ad  Aegyptum  duxit, 
cui  Muslimorum  copiae  sese  conjungebant  Deinde  omnes  con¬ 
juncti  contra  Asad  el  dinum  castra  moverunt,  et  Bilbeisi  eum  > 
tres  menses  frustra  obsederunt;  nam  nullo  modo  eum  vincere 
valuerunt.  Tum  nuntius  de  clade,  qua  Nur  el  din  el  A’del 
socios  eorum  apud  liarem  affecerat,  et  de  liujus  urbis  expugna¬ 
tione  et  Nur  el  dini  contra  Paneadem  expeditione,  iis  allatus 
est.  Quam  ob  rem  Francorum  animi  metu  perculsi  ceciderunt. 
Pace  igitur  a  Nur  el  dino  quaesita,  qua  in  terras  suas  reverti 
iis  liceret,  eaque  impetrata,  Bilbeiso  relicta  Syriam  ille  repe¬ 
tiit.  Anno  vero  DLX1Ï  (qui  die  27  Oct.  A.  C.  1160  coepit) 
denuo  Asad  el  din  in  Aegyptum  contendit  et  apud  Atfihum  Ni¬ 
lo  trajecto  ad  Djizam  consedit.  Scliaverus  auxilium  Francorum 
iterum  imploravit,  qui  etiam  huc  proficiscebantur.  Asad  el  di- 
mmi,  qui  interea  in  Aegyptum  superiorem  abierat,  et  ad  locum 
Elbabân  [duas  portas ]  vocatum  venerat,  Francorum  Aegyptio- 
rumque  exercitus  conjuncti  persecuti  medio  hoc  anno  attigerunt. 
Concilio  convocato,  comites  Asad  el  din  consuluit,  quid  esset 
laciendum.  Quum  iis  videretur  pugna  ineunda,  eum  Franci  et 
Aegypti ,  quum  acies  ejus  jam  esset  instructa ,  invenerunt.  Locum 
suum  in  media  acie  occupaturum  alium  constituerat,  sagacitate  sua 
ductus,  quia  impetum  omnem  Francorum  et  vim  huc  directum 
iri  intelligebat;  in  cornu  dextrum,  fidelium  et  fortissimorum 
corona  stipatus,  ipse  recesserat.  Franci  jam  in  mediam  aciem 
irruentes,  eam  in  fugam  conjiciunt,  fugatamque  persequuntur. 
Asad  el  din,  his  absentibus,  contra  eos,  quos  illi  post  se  reli¬ 
querant,  sese  vertit,  eos  fugat,  caedit.  Et  quum  Franci  ceteri 
a  persequendo  redeunt,  a  sociis  fugientibus  ad  fugam  ipsi  tra- 
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huntur.  Dum  hi  Misram  contendunt,  ille  Alexandriani  venit, 
eamque  deditione  facta  occupat,  et  Selah  cl  dinum  e  fratre  ne¬ 
potem  ibi  considere  jubet.  Copiae  Francorum  et  Aegyptiorum 
conjunctae  hanc  urbem  obsederunt.  Sed  quum  Asad  el  di- 
nus  patruus  illius  ,  contra  eos  ex  Aegypto  superiore,  nam  eo  statim 
redierat,  expeditionem  pararet,  metu  capti  de  pace  ad  eum  le¬ 
gatos  miserunt.  Quam  etiam  ea  conditione  iis  dedit,  ut  quin¬ 
quaginta  millia  aureorum  sibi  penderent,  neque  Francis  postea 
permitteretur  in  terra  commorari,  neque  bona  ibi  possidere. 
Conditionibus  acceptis,  Franci  in  Syriam  reverterunt,  et  Aegypti 
[1.  incolae  Misraej  Alexandriani  occuparunt.  Hos  inter  et  Fran¬ 
cos  conventum  est,  ut  consulem  Kahirae  hi  tenerent,  et  porta¬ 
rum  claudendarum  et  aperiendarum  haberent  potestatem;  insu¬ 
per  e  proventu  Aegypti  centies  mille  aureos  iis  quotannis  redi¬ 
rent.  Postquam  haec  omnia  inter  eos  rata  pactaque  erant,  Fran¬ 
ci  in  regiones  suas  in  littore  Syriaco  sitas  redierunt. 

Kahira  a  Francis  obsessa. 

Anno  DLX1Y  (qui  die  4  Oct.  A.  C.  1168  coepit)  Asad  el 
dinus  Aegyptum  denuo  adiit,  ubi,  precibus  A’dhedi  Khalifae , 
qui  potentiam  Francorum  surgentem  male  ferebat,  Schaverum 
occidit,  sicut  in  historia  Asad  el  diui  infra  narrabimus.  Fran¬ 
ci,  qui  Kahiram  inhabitabant,  jam  ad  gentiles  suos  in  Syria 
miserant,  ut  eos  ad  urbem  occupandam  excitarent,  simulque 
erant  polliciti,  rem  admodum  facilem  fore.  Hoc  tempore  Amalricus 
rex  erat  Francorum,  cui  nemo  neque  fortitudine  nec  intelligen¬ 
tia  similis  imperium  in  eos  umquani  heic  gesserat.  Qui  suos 
sic  consuluit:  ”Salus  nostra  in  eo  pendit,  ut  a  Kahira  occu¬ 
panda  retro  maneamus.  Nam  hi  necessitate  coacti  urbem  Nur 
el  dino  tradent.  Quod  si  ille  eam  occupaverit  ,  nobis  opus  erit 
arcibus  nostris.”  Consilium  hi  improbarunt,  et  se  per  illam 
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urbem  captam  opibus  augeri  et  viribus  contenderunt.  Ille  quam¬ 
quam  invitus  ad  eorum  partes  abiit.  Tum  omnes  iter  ad  Ae¬ 
gyptum  instituerunt,  et  anno  DLXIV  mense  Seferi  Bilbeisum 
attigerunt,  quam  vi  captam  diripiebant.  Deinde  Kahiram  ca¬ 
stris  motis,  eam  obsederunt.  Schaverus  interim  jusserat  Misram 
incendio  deleri  incolasque  ejus  Kahiram  transferri.  Urbs  igi¬ 
tur  direpta  erat,  civiumque  opes  et  bona  ablata,  die  uno  ante 
Francorum  adventum.  Ignis  incendii  sub  mensium  duorum 
spatio  non  subsedit.  A’dhed  dum  obsidio  magis  magisque  eum 
premebat,  auxilium  Nur  ei  dini  imploravit.  Schaverus  ad  regem 
Francorum  misit,  ut  pacem  ei  proponeret  pro  millies  mille  aureis 
Aegyptiacae  monetae  pendendis;  simul  eum  adventu  Nur  el  dini 
terruit.  Proposita  Franci  acceperunt  et  Schaverus  centum  millia 
aureorum  iis  primo  pependit.  Illi  vero  paullulum  tantum  recesse¬ 
runt,  ibi  moraturi,  donec  omnem  pecuniam  sibi  solvisset.  Quum 
vero  Schaverus  eam  colligere  non  valeret  et  Franci  incolas  insti¬ 
garunt,  hi  ad  Nur  el  dinum  de  auxilio  sibi  mittendo  miserunt 
Rogabant,  ut  Asad  el  dinum  Schirhuh  cum  exercitu  apud  se 
commorari  pateretur.  Quamobrem  Nur  el  dino  tertiam  pro¬ 
ventus  Aegypti  partem,  Asad  el  dino  terram  in  feudum  et 
exercitui  dona  pollicebantur.  Nur  el  din  igitur,  Asad  el  di¬ 
num  Emessa,  quae  ejus  erat  feudum,  ad  se  vocatum  expedi¬ 
tionem  in  Aegyptum  parare  jussit,  eique  ideo  ducenta  millia 
aureorum,  una  cum  jumentis  arinisque  necessariis  dedit.  Ple¬ 
nam  insuper  auctoritatem  in  exercitus  regni  et  thesauros  con¬ 
cessit,  ut  inde  sumeret  quidquid  sibi  opus  esset.  Tum  cum  sex 
millibus  equitum  profectus  est.  Et  postquam  praetextus  mili¬ 
tum  removerat  Asad  el  din ,  cuique  equiti  viginti  aureos  in  sub¬ 
sidium  dedit.  Nur  el  din  magnum  principum  numerum  ei  ad¬ 
junxerat,  quorum  hi  erant:  Djurdik,  libertus  ejus,  Ghares  el  din 
Kilidj,  Scheref  el  din  Berghusch,  A’in  el  daula  el  Jaruki, 
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Kiitb  ei  diu  Inal  bcn  Hassan  Membedji,  et  Salali  el  dia  Jusuf 
Ejubi,  fratris  sui,  filius.  Iter  jam  ad  Aegyptum  ingressas  est 
et  postquam  huic  terrae  appropinquaverat,  Franci  ad  terras  suas 
castra  moverunt.  Ita  medio  hoc  anno  cam  Asad  el  (linum  in¬ 
trantem  veste  honorifica  A’dbed  donavit  et  ei  militibusque  stipen¬ 
dia  assignavit  splendidissima.  Iii  omnibus  adversa  fortuna  usus 
Schaverus  tum  tentavit,  moram  iis  solvendis  prorogare,  quae  se 
inter  et  Asad  el  dinum  erant  pacta.  Voluit  nimirum  Emirum 
in  vincula  conjicere  et  exercitum  ejus  ita  sibi  devincire,  ut 
ejus  auxilio  Francos  ex  Aegypto  expelleret.  At  nihil  omnino 
ei  successit.  Nam  comites  Asad  el  dini  quum  rem  essent  com¬ 
perti,  Salah  el  din  nepos  et  Fzz  el  din  Djurdic  libertus  ejus 
Schaverum  ad  tumulum  Schafe’i  offendentes  occiderunt.  Res  omnes 

■  «  •  J  . - .  V«  > 

imperii  sui  regendas  Asad  el  dino  A’dhed  jam  tradidit  et 
F  ranci  hoc  modo  rei  propositae  perficiendae  impares  facti  sunt. 
Mortuo  Asad  el  dino  regno  potitus  est  Salah  el  din ,  qui  terras 
Islamiticas  potestati  eripuit  Francorum,  sicut  infra,  in  historia 
imperii  ejus  tradenda,  narrabimus. 

Rami  a  ta  a  Francis  obsessa. 

Quum  Asad  el  din  Schirhuh  Aegyptum  occupasset,  metus 
Francos  invasit,  ne  terrae  Syriacae  et  quae  in  littorc  erant  sitae 
sibi  eriperentur.  Populos  igitur,  qui  ejusdem  erant  vel  generis 
vel  religionis,  in  Sicilia  et  Francia  rogarunt,  ut  contra  Aegy¬ 
ptum  auxilia  sibi  mitterent,  quibus  hanc  terram  expugnarent. 
Presbyteros  et  monachos  Hierosolyma  ablegarunt,  qui  ad  hujus 
urbis  defensionem  opem  eorum  implorarent.  Locum  convenien¬ 
di  communem  Damiatam  constituerunt,  quam  capiendam  maxi¬ 
me  desiderabant  sperantes  fore,  ut  ea  sibi  quasi  stapes  inser¬ 
viret,  qua  fulti  ceteram  Aegyptum  facile  caperent.  Primo  Sa« 
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lali  ei  diui  regni  tempore  Ime  itaque  convenerunt,  urbemque 
obsederunt.  Salab  el  din  obsessos  copiis  atque  armis  sustenta¬ 
vit  et  ipse  quoque  adveniens  Nur  el  diiium  de  auxilio  mitten¬ 
do  precibus  adiit,  simul  metum  exprimens,  ne  Aegyptus  amit¬ 
teretur.  Nur  cl  din  ei  quidem  auxilia  deinceps  misit  et  ipse 
terras  Francorum  Syriacas  aggressus  est,  quas  populabatur  foe¬ 
deque  diripiebat.  Qua  re  commoti  Franci,  post  quinquaginta  die¬ 
rum  obsidionem,  Damintam  deserentes  domum  redierunt.  Ita 
Deus  quietem  ab  iis  Musliniis  reddidit.  —  Deliquum  erat,  ut, 
in  hac  narratione  persequenda,  omnia  quoque  ea  traderemus, 
quae  duabus  illis  dynastiis,  Zenhidis  in  Syria  et  Ejubidis  in 
Aegypto,  et  Francis  quodammodo  essent  communia.  Sed  has 
res,  quae  restant,  enarrandas  distulimus,  donec  eas,  quasque 
suo  loco,  disponeremus,  ubi,  sicut  mox  videbis,  mentionem  de 
his  dynastiis  faciemus.  Nihil  igitur  de  Francis  heic  dicendum 
superest,  nisi  quomodo  illi  Constantinopolim  Graecis  ademerint. 
Id  quod  heic  exhibebimus. 

Constantino  polis  a  Francis  capta. 

Hi  Franci,  postquam  regiones  Syriacas  occupaverant,  diver¬ 
sis  modis  erga  Graecos  Constantinopolitanos  erant  affecti 5  jam 
bellum  jam  induciae  inter  <  Os  regnabant.  Nam  finibus  Musli- 
moruin,  qui  Graecis  vicini  erant  et  antea  iis  fuerant  subjecti, 
expugnatis,  mutuae  utriusque  gentis  rationes  se  inter  mutatae 
sunt.  Graeci  etiam  contra  M  usi  imos  eos  saepius  adjuverant. 
Tum  Franci  eos  devicerunt  et  Constantinopolim  expugnarunt, 
quae  aliquamdiu  in  eorum  mansit  potestate,  donec  Graeci,  duce 
Lascbhari  Patricio  eam  illis  eriperent.  Quae  res  sic  acciderunt. 
Deges  Graecorum  affinitate  et  connubiis  Francis  erant  con¬ 
juncti.  Degi  Graeco  infans  jam  adolevit,  cujus  avunculus  rex 
Franc us  erat.  Quum  frater  hujus  regis  Graeci,  impetu  in  eum 
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facto,  regnum  ei  eripuisset  cumque  ia  custodiam  dedisset,  fdius 
avunculum  suum  adiit,  ut  auxilium  ejus  imploraret.  Qui  quum 
adveniret,  Franci  expeditionem  Hierosolymam,  quam  Saîaii  cS 
din  expugnaverat,  (ut  in  ejus  historia  narrabimus] ,  tum  para¬ 
bant,  ut  urbem  sanctam  iterum  e  manibus  Muslimorum  eripe¬ 
rent.  Tres  eorum  reges  ad  bane  rem  sese  accinxerant:  Dux 
Venetiamis ,  et  idem  imperator  totius  classis,  in  qua  ceteri  ve¬ 
hebantur  ;  senex  is  erat  coecus,  qui  neque  ire  nec  equo  vehi  si¬ 
ne  duce  poterat;  Dux  Francorum ,  Markis  [ Marchio ]  appellatus , 
et  Comes  de  FI  an  dr  ia ,  qui  majorem  militum  numerum  ducebat. 
Itex  iiic,  nepotem  bis  tradidit,  simulque  iis  praecepit,  ut  opem 
ei  ferrent  ad  regnum  Constantinopolitanum  recipiendum.  Mense 
Dhi-1  lîa’dae  anno  BXCiX  (qui  die  19  Sept.  A.  C.  1202  coepit) 
Constantinopolim  advenerunt.  Patruus  quidem  pueri  illius  co¬ 
pias  contra  Francos  eduxit  procliumquc  commisit.  »Sed  pars 
puero  favens  in  urbis  vicinitate  ignem  accendit ,  qua  re  exercitus 
graecus  turbatus  rediit.  Tum  pueri  asseclae,  porta  urbis  pate¬ 
facta,  Francos  introduxerunt,  et  patruus  rex  fugam  cepit. 
Franci,  puero  in  regnum  restituto,  patreque  ejus  e  carcere  li¬ 
berato,  in  omnibus  rebus  agendis  sibi  summam  vindicarunt  po¬ 
testatem.  Deinde  hominum  turba  irruens,  templorum  opes  et 
divitias  rapuerunt.  Et  tanta  erat  eorum  auri  fames,  ut  quod 
in  crucibus  imagiuibusque  Messiae  et  Apostolorum  nec  non  in 
Evangeliorum  libris  esset  auri,  spoliarent.  Quae  res,  quum 
gravis  Graecis  videretur,  eos  ad  novam  rebellionem  excitavit; 
puero  igitur  occiso,  Francos  ex  urbe  expulerunt  medio  anno 
DC  (qui  die  9  Sept.  A.  C.  1205  coepit).  Postea  Franci,  extra 
urbem  castris  positis,  eam  obsidione  presserunt.  Rulm  el  di- 
num  Suleiman  ben  Kilidj  Arslan,  Iconii  dominum,  Graeci  jam 
de  ope  ferenda  adierunt;  at  ille  ad  id  non  movebatur.  In  urbe 
vero  prope  triginta  millia  Francorum  erant  relicti,  qui,  dum 
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Graeci  comitibus  eorum  debellandis  erant  occupati,  in  urbe 
grassantes  ibi  iterum  ignem  accenderunt.  Franci  obsidentes 
tum  accedunt  et  foedam  stragem  atque  cladem  in  urbe  faciunt. 
Multi  Graecorum  ad  templa  confugiunt,  quorum  maximum  est 
Sophia  5  iis  Tero  non  sufficiunt.  Prodierunt  tum  supplicantes 
presbyteri  et  episcopi,  evangelia  et  cruces  manibus  tenentes. 
Eos  nihilominus  trucidant.  Reges  deinde  illi  tres  se  inter  de 
imperio  urbis  sunt  sortiti.  Prima  sors  Comiti  de  Flandria  exiit, 
qui  ita  rex  constituebatur,  ut  Duci  Venetiano  Creta  Rhodus  a- 
liaeque  insulae  essent,  Marclno  autem  Francicus  ea,  quae  sinui 
ab  oriente  jacent,  teneret.  Sed  nihil  iis  mansit,  nisi  Constan- 
tinopolis,  quam  Comes  de  Flandria  possedit.  Ea  enim,  quae 
sinui  ab  oriente  jacent,  Patricius  Graecus,  nomine  Laschhari, 
occupavit  et  ad  mortem  usque  retinuit.  Tum  etiam  Constanti- 
nopolim  expugnavit,  et  Francos  inde  ejecit.  Sed  Deus  solus 
rem  suam  gubernat. 
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ANNOTATIO. 


sid  paginam  49  *’w.  Quae  hic  legitur  Francorum  genealogia,  in  opere 
Ibn  Khalduni,  quum  mentio  cie  liac  gente  oritur,  saepius  recurrit.  Si 
caput  decimum  Geneseos  cum  hoc  loco  contuleris,  facile  videbis,  aucto¬ 
rem  nostrum  mirum  in  modum  ilii  conspirare,  si  modo  pro  ol*jj  le¬ 
geris  oUj,  (^sicut  haec  vox  in  codice  Rousseauiano  recte  scribitur)  et 
in  commutaveris.  —  Quis  ille  sit  nostri  auctor  Heru  schinus 

sive  Hervischiju  sch  ut  in  cod.  Rousseauiano  exstat)  me  plane 

fugit.  —  In  Codice  Musei  Britannici  fol.  142  in  initio  capitis,  cui  haec 
est  inscriptio,  aäaM^  &  u^b-3'  X*clb  0c  _jaÜ  i.  e.  De 

tyranno  Francorum ,  eorumcjue  descensu  apud  Tunesum  cum  illius 
populo  ChristiaTio  facto j  nonnulla  de  primordiis  Francorum  leguntur. 
Quum  nullus  alius  locus  nobis  erit,  ubi  hanc  narrationem  de  ultima 
Sancti  Ludovici  expeditione  contra  infideles  inseramus,  .-‘hiè  totum  lo¬ 
cum  quamquam  longiorem  legentibus  tradere,  e  re  esse  duximus,  utpote 
qui  coronidem  historiae  rerum  a  cruce  signatis  gestarum  faciat. 

ol^i  (j*  jUb  di  &s)sïSIj  Xsjjjdl  »l XS> 

àÇLlU/iJt  BmAaILi  y?}  dl  (*■£>■»**  J}  ».wiljii 

^  (jo  U 

pjjjl  £A  qJiAj  IjtÅ^-i  tXi  ^^5  uajIs»  qa  t  % 1  v- . ajL> 

»xiLijit  di  [*3jJi  t>5d»  [leg.  g.>ijj']  25»ijj  U-s^  lj~btS 

[leg.  xUjaa*«  d**“*  &+*&*!  l  \fjb  rvl  £• 

®>*yl  yyf  cr*  4*  cr*  cd*  ^La^l  q»  1$* 

q-»  V/*^l  £jÄjlå  s*  <■  Selb  ^åjO  d 

U-iojjii  [ leg.  äj^sjJS]  Xj^di_5  XaÏ^îJ !  Xaäj,s5  jjLw 

^aL— >  bj jè  &JI 1  i  ^ r di  »  Xâ^aa^  XaIüad^  [leg.  /'] 

\y^ % 

*XXJüf  y.JbjjAoH  <jjJ  >$3  U-ô  JajLkO  di 
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^aäJj»5^  ® "^_5  5  ^^JyRj  Ju  RaJ  { c^. 3  iJ^.3  (^J**  !^yR*o 

—4 ^awJ  3  f?j-J^ u*|  RJj.fJ  jJ^~  l}'^  f’b'J^"  (_9'-= *■  s^uR*J!  q-*  pJ^-üLwAj  jjvJwaJ  jS'Lw.c. 

«  y 

[ieg.  LjJLä  vyj]  vV-3  [leg-  a-J-'L^  a-J-^  a*  p-yyü  i  Jy  ^  oj>>Rc 

q-S^j  U.U  L^as  pL*J!  J^cs-^aj  g,!  i_jj.5Î  j»5^JI  q1/  f  LgJL<  uAs.  [j.Jc  L»  glFjt  3 

Rj^LÜ  Raäj  u5L!3  ÂFÿJ!  y^Llo  J^5\åÄaJ.,  ^5j3  RaRaLoRLiw^Ij  p^J!  ^x! 

[yXLoj  IæaJ!  !_jâ>js  Lpjj.*.'i^  plw.M  J»iL*/o  i _ \lijdi  g,!  lRaàa>  ^w,j 

'»R_>Rw.ii  ji_Rj  ^Jz*J!  RaaaaJ!  ÿ_ô  [jÂJj  L5‘va'5'"^  lRï*\vaIÎ  l^~  !ÿJ^Àùw<!j  LjÂX  ^aaRj! 
^j: 3^,50 !  i_j^jj  qJ  qJlRJ!  CT*  p^Lw^U  RJ!  ^Lî  [)!y  8p$UÜJj  jAox  [jJ^ljj 

ÿ  ÿ  ^  ;  v*  )  C- 

ijj.y^o  ji.5o!  J^!  (Jvi:  ÎlRcj  Ras!_5  Râ>  RaOUwJI  *ültî  .Ja«wî^î  ^  ^LcJ^  jA2X  y^tj»bô 

jAC  (Jæ  eSvL?^  fPÿS'j  p.£&!  CT»  lA^wi!  yb^  «j-RLs  U  £F;b>  p^'wf>  J,  JjIs 

«5vli!  yRzc  r*jLwJ!  RjU!  3  yo.fi  !jJj j_5  b^XÎ!  y  c  J*J!  ^ 

_bLy<Obj  p^Raàj!  [y ja!25  ^aÔjJCj  L^5j  ^!  ^a^U!  pL!_j  pLixl!^  y&A  >wa>Lo  ^.LJ! 

p.j.*J!  kâj!  ilj_5  yX!ô  j^ls»  ^LX!  w<5\U!  «5US>^  yox  3  Îj^âîjj  Lp^sRXsî» 
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”Haec  gens,  quae  vulgo  nomine  Frandj a  cognita  est,  Frausi j  se¬ 
cundum  primariam  inter  ejus  regiones ,  Fransiam  appellatam ,  uni¬ 
verse  nominatur.  Originem  a  Jafeto  Nulii  filio  deducunt.  In  lit- 
tore  septentrionali,  quod  unum  est  littorum  duorum  maris  mediterra¬ 
nei  occidentalis,  peninsulam  Hispaniae  et  Constantinopolim  interce¬ 
dentis,  habitant,  et  Graecis  ab  oriente,  ab  occidente  autem  Galliciae 
sunt  vicini.  Eodem  tempore,  quo  Graeci  religionem  amplecteren¬ 
tur  Christianam,  hi  quoque  eam  erant  professi,  et  ab  illis  fidem  acce¬ 
perant  suam.  Quum  regnum  Graecorum  praevaleret,  horum  etiam  im- 
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perii  vires  accrescere  coeperunt,  et  una  cum  iis  mare  trajicientes,  Afri» 
kam  occuparunt,  in  cujus  urbibus  magnis,  sicut  Subeitala,  Helul,  Kar- 
tagena,  Mirtak,  Baghaia,  Lamis  et  aliis  consederunt,  et  incolas  earum, 
qui  e  gente  erant  Berberorum,  adeo  vicerunt,  ut  non  solum  religionem 
eorum  sequerentur,  sed  etiam  obedientiam  praestarent  absolutam.  Tum 
Islamismus  venit,  et  Arabes  ceteras  Afrikae  urbes,  littus  ejus  orientale  et 
insulas  maritimas,  sicut  Cretam,  Maltam,  Siciliam  atque  Majorcam,  po¬ 
testati  Francorum  eripuerunt  et  eos  in  littus  boreale  repulerunt.  Postea 
fretum  Tandjitanum  transgredientes ,  Gothos,  Galliciam  et  Baskos  sube¬ 
gerunt  et,  peninsula  Hispaniae  subjecta,  per  clivos  et  montium  ejus  an¬ 
gustias  in  campos  horum  Francorum  descenderunt,  qujs  subjugarunt  et 
magna  noxa  affecerunt.  Neque  Arabum  expeditiones  aestivae,  huc  iden¬ 
tidem  susceptae,  jam  inde  a  condito  Umajidarum  in  Hispania  imperio, 
uraquam  desierunt.  Praefecti  etiam  provinciarum  Afrikae  ex  Aghlabitis 
ct  ante  eos  etiam  classes  Muslimorum  et  exercitus  e  littore  Afrikae  du¬ 
xerant,  donec  in  insulis  maritimis  Francos  vincerent  et  in  campis  littori 
eorum  proximis  aggrederentur.  Posthac  animi  Francorum  odium  ob 
lias  victorias  susceptum  retinuerunt,  et  per  Afrikae  statum  semper  cre¬ 
vit  cupido  ea  recuperandi,  quae  Muslimi  in  ea  occupaverant.  Ipsa  vi¬ 
cinitas  Graecos  ad  oras  Syriacas  expugnandas  excitavit.  Sed  quum  res 
eorum  et  ConstantinopOli  et  Romae  debilitarentur,  regnum  autem  horum 
Francorum  eodem  tempore  accresceret,  quo  Khalifatus  Orientalis  magis 
magisque  labaret,  et  Franci  etiam  arces  Syriae  et  confinia  occupare  stu¬ 
derent;  ii,  expeditione  eo  facta,  non  multa  solum  eorum  expugnarunt, 
sed  Mesdjedi  el  Aksa  etiam  potiti,  in  ejus  loco  maximum  aedificarunt 
templum  Christianum.  Tum  vicibus  repetitis  Misram  [s.  Aegyptum]  et 
Kahiram  aggrediebantur,  donec  Deo  placeret,  medio  seculo  sexto,  cly- 
peum,  Islamismum  protegentem,  manifestare  in  Salah  el  dino  Curdo  fi¬ 
lio  Ejubi,  eodemque  Aegypti  Syriaeque  domino,  qui  in  infideles  effuse 
irruens,  specimina  virtutis  in  iis  debellandis  edebat  clarissima,  et,  ne 
ceteras  loquar  actiones  ejus  gloriae  ac  strenuitatis  plenas,  regiones,  quas 
illi Jexpugna verant,  recuperabat  et  Mesdjedum  el  Aksa  ab  illorum  men¬ 
daciis  et  improbitate  purificabat.  Postea  seculo  septimo  aliquando  Franci 
huc  reverterunt  et  Aegyptum  sunt  aggressi  eo  tempore,  quo  Salih  rex 
erat  Aegypti  et  Syriae,  Tunesi  autçm  Abu  Zacarja  Emirus  imperabat. 
Castris  ad  Damiatam  positis,  eam  expugnarunt  Franci  et  deinde  in  op- 
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pidis  Aegypti  circumierunt.  Interea  Salih  rex  moritur  et  ei  Mua’tthim 
filius  succedit.  Occasionem,  quam  Aegyptiis  jam  praebebat  inundatio 
Nili  ad  hostes  exstirpandos,  lubenter  ii  arripuerunt.  Receptaculis  enim 
aquarum  apertis  et  aggeribus,  ad  fluvium  coercendum  exstructis,  sublatis, 
castra  Francorum  tanta  aquae  vi  circumdederunt,  ut  magnus  hominum 
numerus  interiret,  et  imperator  ipse  eorum  ex  acie  vinctus  ad  Sultanum 
duceretur,  qui  eum  in  custodiam  Alexandriae  dedit,  donec,  tempore  ali» 
quo  praeterlapso,  ea  conditione  eum  dimitteret,  ut  Franci  Damiatam 
Muslimis  possidendam  traderent.  Id  quod  secundum  pacis  conditiones 
omnino  effecerunt.  Postea  vero  foedus  mox  rupit  rex  ille  et  secum  con¬ 
stituit,  ut  contra  Tunesum  proficisceretur,  caussam  praetendens  falsam, 
quod  incolae  spopondissent  pro  pecunia  solvenda ,  quam  mercatores  e  ter¬ 
ra  eorum  [Francorum]  contendebant,  se  clam  mutuo  dedisse  propterea 
quod  Sultano  afflicto  opus  ea  fuisset.  Eam  jam  ab  eo  postularunt  pecu¬ 
niam,  quae  fere  ter  centies  mille  aureos  efficiebat,  sine  ulla  caussa  quam 
allegare  potuerint.  Eam  ob  rem  ira  accensi  apud  regem  suum  questi 
sunt.  Hinc  contra  Tunenses  ira  ita  affectum  illi  ad  bellum  contra  ur¬ 
bem  eo  potius  suscipiendum  excitarunt,  quo  magis  jam  fames  pe¬ 
stisque  ibi  grassabantur.  Nuntios  jam  circummisit  Fransis,  tyrannus 
Francorum ,  cui  nomen  erat  Luis  ben  Luis  [Ludo  vicus  filius  Ludo  vici] 
et  cognomen  in  lingua  Francorum  Rei  da  Frans  i.  e.  Rex  Frausorum; 
legati  etiam  ejus  de  auxilio  ad  Tunesum  aggrediendam  mittendo,  ad 
reges  Christianos  veneruut.  Ad  Papam  etiam,  qui,  ut  isti  putant,  Mes¬ 
siae  est  vicarius,  misit.  Hic  reges  Christianos  ad  opem  Ludovico  feren¬ 
dam  excitavit,  cui  etiam,  ut  subsidio  ei  essent,  divitias  ecclesiarum  ad¬ 
hibendas  permisit.  Jam  per  omnes  eorum  regiones  nuntius  de  praepa¬ 
ratione  Christianorum  ad  hoc  bellum  suscipiendum  perlatus  est.  Qui  e 
regum  numero  bello  suscipiendo  assenserant,  hi  fuerunt:  Rex  Angliae, 
Rex  Ascustae  (?) ,  Rex  Turek  (?),  et  [Jacobus]  Rex  BarcelonaeJ,  cui  nomen 
erat  Rei  d’Arakun,  et  multi  alii  Francorum  reges.  Ita  Ibn  el  Athir  rem 
narrat.  Jam  in  finibus  Muslimorum,  status  eorum  magnam  excivit  tri- 
stiam.  Sultanus  quidem  in  ceteris  suis  regionibus ,  dispositionibus  multis 
faciendis,  opem  tulit,  et  in  loca  etiam  hostibus  vicina  legatos  misit,  qui 
et  easdem  res  ibidem  efficerent,  simulque  muros  reficiendos,  annonam¬ 
que  eomparandam  curarent.  Mercatores  etiam  Christiani  detinebantur, 
quo  minus  terras  visitarent  Muslimorum.  Sultanus  legatos  ad  regem 
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Franciae  tum  misit,  qui  et  statum  ejus  explorarent  et  conditiones,  qui¬ 
bus  ira  ejus  placaretur,  scirent.  Octoginta  millia  aureorum  eam  ob  rem 
apportabant,  quibus  conditiones  suas  accipiendas  facere  credebant.  Rex 
verum  pecuniam  e  manibus  eorum  recepit ,  sed  simul  expeditionem  con¬ 
tra  eorum  terram  iis  annuntiavit.  Quum  lii  igitur  pecuniam  sibi  red¬ 
dendam  postularunt,  ille  animo  simulato  respondit,  se  ipsum  eam  non 
accepisse.  Haec  res  eodem  accidit  tempore,  quo  legatus  a  domino  Ae¬ 
gypti  adveniret.  Hic  copiam  regis  adeptus,  quum  assidere  rogaretur, 
hunc  abnuit  honorem  et  hos  versus  Ibn  Metruhi ,  poetae  Sultani  Aegyp¬ 
tiaci,  stans  recitavit 

DicFransiso,  quum  ad  eum  adveneris,  dictum  verum  a  pulchre  lo- 

querite  et  ingenuo. 

Deus  tibi  praemium  tribuat  ob  id,  quod  accidit  in  caede  cultorum 

Messiae  Nazareni: 

Aegyptum  advenisti,  ejus  cupiens  possessionem,  persuasus,  —  . 

Fortuna  autem  adversa  te  in  compedem  duxit,  in  quo  oculi  tui  am¬ 
pliorem  locum  videre  non  poterant. 

Prava  tua  agendi  ratione  venter  sepulchri  omnes  comites  tuos  servat. 

Neminem  e  septuaginta  millibus  vides,  nisi  mortuum,  captivum,  aut 

saucium. 

Deus  tibi  similem  inspiret  expeditionem  ;  forsitan  Jesus  vos  secu¬ 
ros  reddet. 

Nam  si  animis  hoc  placuerit,  (et  saepe  fit,  ut  Messias  ei  adsit,  qui 

imploret ,) 

Eum  vobis  sumite  hariolum,  fidelior  enim  est  fratre  vestro  uteri¬ 
no,  aut  utere  (T). 

Et  dic  iis,  si  reverti  in  animo  habent,  sive  vindictae  sumendae  sive  fa¬ 
cinoris  sordidi  perpetrandi  caussa , 

Demum  Lukmâni  adhuc  exstare  vinculaque  superesse,  et  Eunuchum 

Sabihum. 

Per  domum  Lukmdni  locum  indicat  poeta,  ubi  custodiebatur  rex 
Alexandriae;  per  verba  El  Tevaschi  Sabih  autem,  custodem,  cui  datus 
erat.  Tevaschi  enim  in  dialecto  Aegyptiaca  Eunuchum  significat.  Quum 
recitationem  finiisset,  haec  nihil  aliud  in  rege  effecit,  quam  ut  superbia 
ejus  et  fastus  magis  etiam  inde  cresceret«  Foedus  ruptum  per  bellum 
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in  Tunetanos  susceptum  excusavit,  discordias  eorum  quas  acceperat,  alle¬ 
gans;  ita  moras  iis  nectere  studens.  Ceteros  legatos  e  multis  regionibus 
eodem  die  remisit  ;  et  legati  Sultani,  rei  suae  certiores  facti,  advene¬ 
runt.  Copias  suas  jam  rex  Franciae  collegit  et  classe  conscensa,  mense 
Dhi-1  Ka’dae  anno  DCLXVIII  (qui  die  30  Aug.  A.  C.  1269  coepit) 
Tunesum  profectus  est.  Omnes  in  Sardinia ,  vel  secundum  alios  in  Sici¬ 
lia,  sese  conjunxerunt  et  postquam  portum  Tunesi  locum  conventus  com¬ 
munem  constituerant,  vela  dederunt.  Sultanus  interea  praecone  homini¬ 
bus  publicavit,'  eos  contra  hostes  se  cavere  et  praeparare  debere,  et  in 
deserta  (?)  proxima  confugere.  Naves  etiam  speculatorias  dimisit,  quae 
nuntium  rerum  ei  adferrent.  Deinde  varia  fecit  itinera,  et  postea  fir¬ 
mam  suam  mansionem  occupavit  (?>  Classis  jam  in  portu  Kar lagenae 
completa  jerat,  et  Sultanus  cum  hominibus  ex  Hispania  et  Muvalihedi- 
nis  consilii  gnaris  commercium  habuit  consulturus,  utrum  permitteretur 
hostibus  in  littus  descendere,  an  magis  prodesset  eos  inde  arcere.  Qui¬ 
dam  consultum«  habuerunt,  eos  tamdiu  a  littore  cohibere,  donec  thesauri 
eorum  frumenti  et  aquae  essent  consumti.  Tum  certo  altum  petere  co¬ 
gentur.  Alii  autem  dixerunt,  si  ab  hoc  portu  abierint,  quiet  militibus 
et  rebus  bello  necessariis  bene  est  instructus,  mox  ad  alia  loca  ,  finibus 
regni  finitima,  venient,  quae,  quum  iis  erit  defensio  contra  hostes  dif¬ 
ficilior,  capta  diripient.  Huic  sententiae  quum  faveret  Sultanus,  inde 
abierunt.  Descensu  igitur  libero  facto,  Franci  in  littus  Kartagenae  de¬ 
scenderunt,  postquam  littora  Radesi  (?)  repleta  erant  Murabitis  ex  exercitu 
Hispaniae,  quibus  se  conjunxerant  milites  voluntarii,  numero  quatuor 
millia  equitum,  duce  Muliammede  ben  Abi-1  Husein,  imperii  principe. 
Christiani,  qui  in  littoi e  descenderunt  sex  millia  equitum  et  triginta  millia 
peditum  erant,  sicut  pater  meus,  id  quod  a  patre  suo  acceperat,  mihi  tra¬ 
didit.  Classis  eorum  e  trecentis  navibus ,  si  magnas  parvasque  una  nu¬ 
meraveris.  constabat.  Septem  fuere  principes,  in  quibus  Fransis  et  fra. 
ter  ejus,  Carolus,  Siciliae  dominus,  insularum  dominus,  Aldja,  uxor 
regis,  quae  Reina  [Reine]  appellabatur,  et  dominus  magnae  terrae.  Plurimi 
Historiographi  eos  reges  nominant,  hoc  nomine  indicantes,  eos,  quemque 
pro  sua  parte  et  separating  bello  Tunetano  suscipiendo  auxilium  praebu¬ 
isse.  Id  quod  plane  falsum  est.  Nam  nemo,  nisi  Eranciae  Tyrannus, 
rex  erat  ;  fratres  autem  ejus  '  et  nobiles ,  pro  praestantia  suae  gentis  et 
virtute  Süa  ipsorum ’eximia,'  regibus  ad  numerabantur.  Franci  igitur  ur- 
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bem  Kartagenae  antiquam  sedem  elegerunt,  cujus  parietes  vetustate  rui¬ 
nam  minabantur.  Castris  intra  urbem  positis,  muros,  ubi  ruina  eos  di¬ 
duxerat,  tabulis  ligneis  refecerunt,  et  damna  eorum  maxima  curarunt. 
Fossa  deinde  muros  circumdederunt  valde  lata,  et  se  muniverunt.  Jam 
Sultanum  poenituit,  se  omnino  caruisse  ea  providentia,  ut  urbem  illam 
diriperet,  aut  hostes  ab  ejus  occupatione  arceret.  Rex  Franciae  ejus- 
que  populus  sex  menses  hîc  commorati  Tunesum  omnimodo  presserunt, 
dum  naves  ejus  et  e  Sicilia  et  e  terra  firma  viros,  arma  et  commeatum 
continue  ei  apportabant.  Muslim!  interim  aliquot  viam  per  lacum  in- 
gredientes,  quos  Arabes  etiam  sequebantur,  mane  hostes  offenderunt  et 
in  pugna  victores  praedae  potiti  sunt.  Franci  vero  locum  eorum  anim¬ 
advertentes,  continui  erant  in  lacu  custodiendo:  navibus  etiam  in  eum 
demissis,  sagittariis  armatis,  viam  ita  iis  occluder unt.  Sultanus  in  omnes 
suas  provincias,  auxilia  convocandi  causså,  misit,  et  ab  omnibus  regio¬ 
nibus  subsidia  ei  advenerunt.  Advenit  itaque  Abu  Helâl  Bedjajae  do¬ 
minus  et  magnus  hominum  numerus  ex  Arabibus  et  tribubus  Sedvikesch, 
Vulhasa,  et  Huvara;  immo  reges  Meghrebi  e  tribu  Zenâta  ei  opitulati 
sunt.  Muhammed  ben  Abd  el  Kuvi  ad  eum  misit  exercitum  Tudjinen- 
sium  ,  duce  filio  Zejâno.  Castra  jam  eduxit  Sultanus  et  septem  viris  e 
Muvahhedinis,  Ismaëli  Ibn  A’ii  Kildâsin ,  I’sae  ben  Dauud,  Jahiae  ben  Abi 
Becr,  Jahiae  ben  Salih,  Abu  Helâl,  omnibus  domino  Bedjajae  servis, 
et  Muhammedi  ben  Abi-1  Hasan  et  Muhammedi  ben  A’bu,  imperium 
in  copias  militum  tum  stipendiariorum  tum  voluntariorum  dedit.  Sum¬ 
mam  tamen  in  omnes  imperium  apud  Jahiam  ben  Salih  et  Jahiam  ben 
Abi  Becr  esset.  Numerus  Muslimorum  haud  numerandus  huc  erat  col¬ 
lectus,  et  Fakihi,  virique  sancti  et  Murabiti,  ut  ipsi  pugnam  contra  in¬ 
fideles  obirent,  exierant.  Sultanus  in  porticu  suo  sedebat  una  cum  familio- 
ribus  et  interioris  consuetudinis  amicis,  qui  fuerunt  Scheikh  Abu  Sa’id., 
nomine  U’d  el  Ratb  vulgo  notus,  Muhammed  ben  Abi-1  Husein,  Abu-1 
Kasim  ben  El  Berâ  Kadlii  ejus  et  Frater  El  A’nsi.  Medio  mense 
Muliarremi  anno  DCLXIX  (qui  die  Aug.  A.  C.  1270  coepit)  pugna  com¬ 
missa,  uterque  exercitus  medio  die  prelium  inierunt  et  hoc  die  Jahia 
ben  Salih  et  Carolus  contra  se  invicem  pugnarunt.  Utrimque  multi  cae¬ 
duntur.  —  Hostes  nocte  quadam  castra  eorum  adorti  sunt ,  ubi  primo  Mus¬ 
ii  mi  vigiles  noctem  agebant,  et  postquam  quingenti  Christiani  fuerant 
occisi,  eorum  potiti  sunt.  Attamen  castra  mox,  sicut  antea  fuerant,  po- 
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sita  erant,  quae  fossa  circumdari  jussit  Sultanus.  In  hoc  opere  perfi¬ 
ciendo  maximam  adhibuerunt  assiduitatem  et  Scheikh  Abu  Sa’ id  ipse 
fodit.  Muslimi  vero  Tunesi  variis  modis  afflicti  inter  diversas  opiniones 
suspensi  erant  et  Snltanus  secum  cogitavit,  Tuneso  Keiru vânum  migra¬ 
re.  Sed  Deus  a  periculo  eos  liberavit,  hostem  eorum  interficiens.  Nam 
Rex  Franciae  mortuus  est,  sive  morte  naturali  sive,  ut  alii  volunt,  sa¬ 
gitta  saucius,  cujus  jaculator  latuit,  et  quae  in  parte  lateris  laetale  gravis¬ 
simum  inflixerat  vulnus,  sive,  secundum  aliorum  sententiam,  morbo  pe¬ 
stis  tactus,  sive,  id  quod  a  veritate  longissime  abest,  ense  venenato, 
quem  ad  eum  miserat  Sultanus  per  Suleimanum  ben  Haram  Delahi.  liege 
mortuo,  in  unum  convenerunt  Christiani,  et  consensu  omnium  communi 
filio  Damiato  (ita  appellato ,  quia  Damiatae  natus  erat)  sacramentum  dixe¬ 
runt  et  reditum  decreverunt.  Aldja,  apud  quam  summa  erat  rerum,  le¬ 
gatos  ad  Mustanserum  misit,  ut  se  cum  populo  suo  reverti  sponderet,  si 
commeatum  itineri  necessarium,  quo  essent  destituti,  ei  dare  vellet.  Sul¬ 
tanus,  quum  Arabes  constituissent  abire  ubicumque  vellent,  ei  opitulatus 
est,  et  Doctores  Fakihorum  ad  pacem  componendam  prima  die  mensis  Rebi 
anno  DCLXIX  ablegavit.  Kadhio  Ibn  Zeitûn  paci  faciendae  et  scribendae 
in  quindecim  annos  praefecit.  Aderant  praeterea  Abu-1  Hasan  A’li  ben 
Abi  A’mru,  et  Ahmed  ben  Imad  el  din  et  Zejan  ben  Muhammed  ben 
A’bd  ei  Kuvi,  Emirus  Beni  Tudjin.  Carolus  Siciliae  dominus  pro  insula 
sua  foedus  separatim  pepigit.  Jam  Franci  vela  dederunt;  sed  in  itinere 
tanta  venti  vis  classem  obruit,  ut  paene  perirent  et  multi  etiam  ex  iis 
vitam  amitterent.  Subditis  jam  proposuit  Sultanus,  sibi  dare  opes,  per 
quas  hosti  satis  faceret.  Hi  libenter  obediverunt  et  tantam  pecuniae  sum¬ 
mam  comparavit ,  ut  decem  onera  jumenti  efficeret.  Kartagenae  Christiani 
nonaginta  machinas  bellicas  reliquerunt.  Sultanus  reges  Meghrebi  et  regio¬ 
num  vicinarum  edocuit,  se  hostes  abegisse  Muslimorum,  et  pacis  foedus  quod 
pepigerat  iis  annuntiavit.  Kartagenam  plane  devastare  constituit  adeo  ut 
aedificia  a  fundamentis  evellerentur - .  Franci  in  terram  suam  re¬ 

verterunt.  Hoc  ultimum  fuit  tempus  eorum  apparitionis  et  virtutis  ;  nam 
magis  magisque  in  se  invicem  destruendo  et  debilitate  processerunt,  do¬ 
nec  regnum  eorum  in  varias  provincias  discinderetur.  Quare  factum  est, 
ut  dominus  Siciliae  sicut  Neapoleos,  Genuae  et  Sardiniae  principes  sibi 
proprias  vindicarent  provincias,  dum  hoc  etiam  tempore  antiqua  regni 
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illius  sedes  in  sumina  manet  debilitate  et  infirmitate.  Deus  terrae  et  in 
ea  habitantium  haeres  est  ;  is  quidem  optimus  haeredum.” 

Quas  in  hoc  loco  inveni  difficultates,  maximam  partem  ejus  erant 
indolis,  ut  iis,  sine  aliorum  manuscriptorum  ope,  non  mederi  possem. — 
Versuum,  qui  pag.  111. leguntur,  apud  Abulfedam  sex  videbis  [Annali. 
Tom.  IV  p.  512];  sed  his  etiam  adhibitis,  interpreti  dubia  haud  mi¬ 
nuuntur.  In  nominibus  plerisque  errorem  latere,  legentibus  abunde  pa¬ 
tet.  Ubi  textum  plane  corruptum  credidi,  potius  versionem  omisi,  quam 
ut,  crisi  male  adhibita,  rem  per  se  difficilem  redderem  impeditiorem. 

- Un.  20.  In  codice  Rousseauiano  lyu*  pro  U*w,  ut  heic  ex¬ 
stat,  legitur,  quae  vox,  quum  excelsum ,  pretiosum pulchrum  vel  no¬ 
bilem  significet,  sensui  magis  accommodata,  quam  lectio  recepta,  forsi¬ 
tan  videatur. 

— . —  lin.  24 •  Burt  sine  dubio  montes  Pyrenaeos  nominat  noster. 
Nomen  a  distortum  etiam  apud  Abu-l  feclam  (qÏoJJI  fjjää  ed.  Bei- 
ciaudii  et  de  Slanii  p.  ff)  eodem  sensu  occurrit. 

Pag.  5 o  lin.  6.  Siciliae  occupationem,  cujus  mentionem  noster  in¬ 
fra  pag.  90  fecit  prolixiorem,  anno  Hedjrae  CCCCLXXXIV  (qui  die 
24  Febr.  A.  C.  1091  coepit)  factam  esse,  apud  Abu-l  f edam  legitur  ( An¬ 
nales  III,  p.  279).  De  Berduilo  seu  Balcluino ,  quem  pag.  90.  Noster 
denuo  introducit,  ille  nihil  narrat.  In  nomine,  ni  fallor,  vitium  latet. 

— , —  Un.  i3.  Auctores  orientales ,  qui  hanc  belli  caussam  expo¬ 
nunt,  sicut  Marai  et  Abu-l  Medias  en  dicunt,  Musta’ lium  Khalifam  Ae¬ 
gypti  fuisse,  qui  Francos  excitasset.  (cfr  TVilken*  Commentatio  de  Bell. 
Crue,  ex  Abulfeda  Histor.  p.  18.) 

_ i  lin.  5  infra.  —  terram  lbn  el  Nun.  Cod.  Rousseauianus 

tantum  habet,  et  Abu-l  feda  0j.J  (1.  c.  pag.  314).  Vera  lectio  sola  erit 
oJ.J  0i\  i.  e.  filius  Leonis.  Terra  filii  Leonis  nomen  Armeniae  com¬ 
mune  apud  hujus  aevi  arabicos  scriptores  est. 

Pag.  5i.  lin.  12.  Tughdekin.  Hoc  loco  in  textu  quidem 

exstat;  sed  vitio  nostro  id  est  tribuendum.  In  codicibus  enim  Bodleia- 
nis  (sicut  in  codice  Upsaliensi  lbn  el  Athiri  quoque  ubique  exstat) 
semper  scribitur,  quam  veram  puto  esse  nominis  scribendi  ra- 
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tionem.  — -  Narratio  de  Antiochia  a  Francis  expugnata ,  jam  antea  ab 
Ihn  Khaldûno,  in  eodem  operis  volumine,  e  quo  hoc  exscripsi  fragmen¬ 
tum,  exposita  est.  In  capite  libri  primo,  y«  xJy>  yi  yü 

i.  e.  Historia  Seldjukidarum  dynastiae  a  Tureis  o- 
riundaej  qui  imperio  potiebantur  Isi  amico  j  inscripto  ejusque  paragrapho 
52do  (codicis  a  fol.  23)  invenitur,  eamque,  lucem  huic  loco  sparsuram, 
heic  insertam  videre,  lectorem  credo  non  pigebit. 

JuuS  ^  äJäo  Jä  A  yb  Oà  göjiJI  ^ 

j»3jJ5  y£U  tpJLdp  yJî  ,3  Lfcdl  h  !_j«v^XâXî  ui*^o  j*LcwJ{ 

ä*^^'  «>h*J  0^  p£jl>l5  pUJt  ^  (ÿijIoM  p^l  ,Jy*a 

j  f 

Xjôÿ  uoLo  fl.  y  ^^Ajm  gyJ-s  jLwj  (j'Jtwü  XXw 

tiT-^  [1.0^3]  Dy*l  0JÎ  e>1*J  J  *y*ß?  (VpèÎAl  p^Jt 
5pXu  ß  IgJLc  glsjJl  A  LgA^da»,  Xämu  L^yjLs? 

hl>j  gUadîlîj  Jîy^lj  It+Èj  0\  Om  j_yA\  ïüy«lJL  (Joju  AJ>\^Xc.  O^LH 

L^>  LjLP  0^"  v_£>*^  îyè'ftij  |!W3  ç^jl^dî  0a*J  (Jæ  p^03  j>«d5 

J>^5?  ju  y>3  *A-&  La-1*'*'»  Jag.**?  *jA6  jyîj  ß  g-w! ji  *ju>I  (Jæ 

yj-JLwdt  ^L*e  v^JUX2-tj  C  (_5A^*Î  ‘*Sm4  u5o3^  xis" Ubil  ^5  x*3j 

^  teypsb  qjJJS  *l>3  gj,*3  er*  ^As*,'j  iX  er*  ^A^djul  J.Î  [pLc*^ 

[1.  lXxJ^J  0i»o  ^y  i  äj t/0  0^5  ^y.  jS^Laxäj!  .  pLwJ! 

qUäwj  0^L»«j5_5  |^a*>  *e*Lo  id^OJ!  ^Uapj  fl.  y£jlj1]  y^jLit 

er*  Ir^lj  er*  l^ijlo  ^  (jyj  0j 

0e  0^  OÎ_j5"iit  piA*i  gôÿîL  jUaH-  [1.  vjs^*^?]  jböj  p-jA^ 

fl,  tXpUI  p^fcfl  0K5  0^i  p4*^*  ^  IpX^Lxwlj  o!a*Xw^5 

j'LwjJî  pv\iLo  X*i^LLu\  u^5>-Uo  fl.  lXJU^o^J  Owifpj  LÿjJI  v^>Lo  ijÿiJjSj 

Ui \+ÄS  lipJjXJ  0»  p-Pjiî  ^  0^  W.  331^^  LiL*a^9  !pj  ÿOy  Q-ÿLMJsMiî 

p-*-c^  opH  p-^  «AywLwtj  qJ  0Uiü«  pyiî  0»  y>U_5  p^A^ 

fl.  äji:]  Aÿ  ^  j[jm  ß  LgXSa-LXw!  3  1^X14  Q^vdl  BjJW  ^1  JUS  U; 
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jjjJi  8lXL  OJio  (*^'ua_5  ci-**^*^  K*Jjî 

«£Lo  jükXf  q1^  ÎiÂS’j  vi^-*ÂX«li  l$Lc  J,ï  Î^L*  _^}  ÿJjOJ!  r-U->  U^=>Lo  j^^Uaà 

äaäj^\LwJ!  ^yn  l^rüLs»''  LL  y0^'.  LäL>  çyi  jji  ijUtJj  j»L'vJI  go  jÂH 

jS  lp j«w  i^l  çyà  *Lj^  j»LwJI  ^yt  ^i.^LçX*«l  tXÅft 

^  y&A  j»gÀx.t  |*^u*juî  0Ä  j»LwJI'  tii^LL  p^fctXXw^j  go  jÀJ t 

Quomodo  Franci  Antiochiam  aliasque  littoris  Syriaci 

urbes  occupant 

His  annis  res  Francorum  accrescere  inceperat«  Postquam,  Sicilia 
occupata,  expeditionem  in  Syriam  et  Hierosolymae  expugnationem  con¬ 
stituerant,  iter  per  terram  eo  suscipere  voluerunt«  Qua  de  caussa  regi 
Graecorum  Constantinopoli  nuntios  miserunt,  qui  ab  eo  peterent,  ut  viam 
in  Syriam  iis  redderet  faciliorem.  Tale  responsum  retulerunt ,  ut,  si  regi 
Antiochiam  traderent  Franci,  id  facere  promitteret.  Conditione  accepta,  si¬ 
num  Constantinopolitannm  anno  DCCCXC  transierunt,  Kilidj  Arslàn  ben 
Suleiman  ben  Kutlu misch,  Iconii  et  regionum  graecarum  princeps,  eos  de¬ 
pulsurus,  exiit.  Fugatus  tamen  est,  Terra  Leonis  Armeni  trajecta,  Antio¬ 
chiam  venerunt  Franci,  eamque  per  novem  menses  ohsiderunt.  Baghi 
Sejân,  qui  tum  imperium  tenuit  urbis,  in  ea  defendenda  summam  vim 
exseruit.  Hostes  autem  clam  quendam  e  praesidio  obierunt,  qui  eos  in 
muros  adseendere  faceret;  et  postquam  eum  muneribus  et  beneficiis  cor¬ 
ruptum  incitaverant,  muris  adpropinquarunt ,  ubi  ille  iis  muri  fissuras 
indicabat,  per  quas  intrantes  lituos  sonare  coeperunt.  Quo  facto  Baghi 
Sejän  se  in  fugam  conjecit.  Sed  ille  quatuor  parasangas  ab  urbe  pro¬ 
fectus,  poenitentia  captus  reversus  est,  et  in  itinere  prae  lassitudine  de¬ 
liquium  passus,  ab  Armeno  quodam  inventus  est,  qui  occisi  caput  An¬ 
tiochiam  tulit.  Quae  omnia  anno  CCCCXCI  (qui  die  8  Dec.  1097  coe¬ 
pit)  acciderunt.  Exercitus  interim  Muslimici  collecti ,  expeditionem  prae¬ 
parant,  qua  Antiochiam,  ubi  ex  omai  parte  concurrerunt,  Francis  eri¬ 
piant.  Kevâm  el  din  Kerbuka  in  Syriam  etiam  advenit,  et  copiae  ad 
eum  confluentes  in  Merdj  Danek  castra  ponunt.  Cum  eo  Dukak  ben  Tu- 
tuseh,  Tughdekin  Atabek,  Djenah  el  daula,  Emessae  princeps,  Arslân 
Tasch,  Sendjâri  princeps,  Sukmân  ben  Urtuk,  aliique  multi  duces  etiam 
iter  Antiochiam  ingressi,  urbem  corona  cinxerunt.  Ceteri  vero  princi¬ 
pes  Kerbukam  metuentes,  superbiam  quoque,  qua  se  in  eos  gerebat  haud 
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tolerandam  fastidiverunt.  Franci  obsidione  ideo  maxime  premebantur, 
quod  celerius  eos  Muslimi  aggressi  erant,  quam  ut  commeatum  sufficientem 
praeparassent.  Fame  igitur  pessime  .afflicti,  Kerbukam  de  deditione  ad¬ 
ierunt;  ille  tamen  abnuit.  Tum  reges  Francorum  Berduil,  Sandjil,  Cundu- 
fri,  Comes,  Robae  fEdessaeJ  princeps,  et  Buimund,  Antiochiae' post  princeps, 
nulla  spe  relicta,  acie  instructa,  excursionem  fecerunt.  Muslimi  ob  odium 
in  Kerbukam  statim  in  fugam  se  conjecerunt,  et  mox  clades  copiarum 
perfecta  est.  Ultimus  vero  qui  fugit  Sukmân  ben  Urtuk  fuit.  Millia  etiam 
militum  gjoriosa  morte  occubuerunt.  Hostes,  impedimentis  omnino  di¬ 
reptis  Musliniorum,  Ma’rram  Nu’mani  profecti  sunt  eamque  ceperunt,  ibi- 
que  foedissimam  ediderurft  stragem  et  spoliationem.  Deinde  Ghazam  ve¬ 
nientes,  urbem  quatuor  menses  frustra  obsederunt.  Pacem  tandem  Ibu 
Munkud  ab  iis  nactus  est  pro  urbe  sua  Scheizer.  Emessam  postea 
obsederunt;  sed  Djenali  el  daula  etiam  huic  pacem  restituit.  Jam  Accam 
circumvallarunt;  sed  frustra.  Hoc  fuit  initium  occupationis  Syriaci  lit- 
toris  a  Francis  factae;  cujus  caussa,  ut  ajunt,  Khalifis  Alidis  in  Aegypto 
debetur.  Hi  enim,  quum  Seldjukidas,  qui  jam  Syriam  Gazam  usque  occu¬ 
paverant  et  Aksisum  unum  .ex  Emiris  suis  ad  Kahiram  obsidendam  mise¬ 
rant,  valde  timerent,  Francis  nuntium  ablegarunt,  quo  eos  ad  Syriae 
expugnationem  excitarent.  Ita  demum  Seljukidas  a  se  averterent,  et 
vallum  quasi  inter  eos  et  Agyptum  Francos  collocarent,” 

Pag.  52.  /in.  3.  —  per  tres  dies.  Saepius  in  nostro  vocabulum  1j5L» 
absolute  pro  pld  compendii  caussa  positum  invenies.  Sic  h.  1. 
ti'lLi ,  text.  p.  11.  1.  16:  pag.  29,  1.7:  Ij'bLS  pag.  37.  1.15: 

IS5LS  tPjJülïj  et  pag.  125,  1.  3  :  JSN3  occurrunt.  Mihi  hanc  vocem  pri¬ 
mo  in  tuenti,  ea  milii  valde  molesta  videbatur,  donec  in  Ibn  el  Athiro 
cum  nostro  comparando  pag.  66.  cod.  Ups.  .ubi  in  eadem  nar¬ 

ratione  noster  li'lLi  (pag.  37)  habebat,  scriptum  viderem;  qua  re  mea 
de  vocis  significatione  dubia  statim  tollebantur.  Numerum  certum  pro 
incerto,  amore  quodam  numeri  ternarii,  apud  Arabes  mira  sanctitate 
gaudentis,  ductos  scriptores  ita  adhibuisse  sole  clarius  est.  Ejusmodi 
compendium  pag.  40  1.  14:  usum  dictum  etiam  ostendit  atque 

confirmat.  At  tales  loquendi  formulas,  ut  alias  jn  numeralium  structu¬ 
ra  anomalias,  apud  nostrum  haud  raras,  ex.  c.  abjectionem  casus 
in  decenariorum  pluralibus  ante  res  numeratas,  a  classicae  linguae  aeta¬ 
te  abhorrentes,  ad  posterius  ejus  aevum  relegendas  credo. 
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- lin.  i5 .  Suveih.  Vitium  est;  legendum  Suvendj  et  in  tex¬ 
tu  scribendum.  Ita  enim  constanter  nomen  apud  Abu-1  Faradjium 

[text.  arab.  p.  369]  scribitur  et  in  Ibn  el  Athiro  (cod.  Ups.  p.  4.  sectio¬ 
nis  tertiae,  quam  semper  heic  intelligo)  eodem  modo  legitur. 

Pag.  53.  I.  8.  Furnus.  Haec  vox  interpretum  curas  valde  agita¬ 
vit.  Barhebraeus  in  Chron.  Syriaco  ed.  Bruns,  et  Kirsch,  text.  p.  282.  fere 
eadem  de  hac  praeda  narrat,  sic  se  exprimens:  Rapuerunt  etiam  furnum 
argenteum  lampadibus  inservientem  quadraginta  Utrarum  Syriacarum. 
H.  1.  jj&ls?  |Uo]d?  nostri  ïtcasil  q*  respondent.  |  wi.q  Yero  e 

voce  fluxisse  mihi  veri  simillimum  est  et  explicationis  caussa  1 bolÅ 
appositum  potius  quam  ut  aliquid  novum  per  se  significet.  Ceterum  sic 
de  Sacy  (citante  WilkeniOj,  Gesch.  d.  Kreuzziige  I.  p.  296.)  de  hoc  vase 
sese  exprimit:  ” une  grande  lampe  ou  plutôt  un  grand  vase  qui  con¬ 
tient  plusieurs  lampes  et  dont  on  orne  les  mosque' es.”  Cfr  etiarn  W ilken 
commentatio  de  bell.  crue,  ex  Abulfeda  historia  pag.  32.  et  de  Sacy >  Exp.  de 
la  relig.  des  Druses  p.  CCCLXV.  Ita  melius  Lychnuchus  vox  verteil, da  est. 

- lin.  2/.  Muhammed  el  Melik.  In  nostri  fragmento  statim 

edendo  u£JLU  Oas^  et  in  cod.  Rousseauiano  Oos?.  Medjd  el  Mulk  ita¬ 

que  praeferendum  puto,  et  loco  mox  citando  cum  hoc  comparato,  versio 
forsan  rectior  sic  fiet:  quum  res  imperii  Sehljukidaritm ,  et  caedes  Medjd 
el  Mulki  Belasanensis  qui  —  • —  imperium  discordiaeque  • —  nuntia¬ 
rentur.  —  De  expugnatione  Hierosolymae  jam  in  capite  de  Seldjukidis, 
nuper  citato,  egit  noster  (cod.  a.  fol.  24).  Comparationis  caussa  hunc 
etiam  paragraplium  (est  54tus  sectionis)  adjicio. 

qUÄw  v^-o  ^ 

Uli  Oo  jOCLo  ywJo 

qUäa«  j 1$ j'-'V  pf  d**'*5'^  v— o>Ua  ^ 

*Jte  v-oaj^  gijjw  qjIj  [1. 

poUSj  qUxv!  ^  «jUa>  Q.  Ujj  qU^Li  sjjCU  y)  »Uii 

Lö>jJl  Odo  qUümi  (wJÄlbtj  Uf*^i  0^5  [1.  jjÿliLfj  qUju.  d^as'Ül 

p%  v^o  ^  d^  dl  [!• 
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(jmAäU  il  ljl>  Ke  qC  go/M  Ute  fjA^o  il  £>j£  (^jIj^-I 

&  Iji'itj  0yt*AUj  (»jOÜJk  *“*•“'  Q*  Q^Ot**  jS>l  JUwJI  X-V>li  CT»  *^-**^*15  U^J  {^XJjl 
il  îjLJ  Ljjubüwl  l_je>  tS'^tä  j»X*Jt  «JLc  Ju^lo  ujIj^v.  ,*^te  |*^2ä&Ij  |*d£l 

oL^jllj  f-UJjtil  er*  QyX?ji  .5I  teil  0-?Jt^*M  '^^ULIj  J^xsj  q^Iäwä 

^v3  O^te  iu^te  eXs*-!}  ÄJj  X/tosil  0»  ^LjiAâï  yuujl^  IsLo  I^Ju>I^  OuxJI^ 

vi^Jj  jaÈj  ^yxlwJlj  ^Lbj  (JVj*JjI  &X5j  KaüäJI  Q-»  t^jjuj  ^làxaJI  0*  bLiJCü»  uV^-^5  iüUj 

jUnXwJI  it  qI  ^XXsil  (J^XaxX/av#  oIlXxj  il  gj ^*aîl  ^aaS?.  "i  ~~ 

i-ftäc  ü*  ^1  A^Fj^  [VwIäII  ^jIj  j^UJI  _Jo.  _jjI^  ili^ljJI  J*^8  jjI 
0V.»Xw^ll  ^1  il  I^LmÔ  liS'Uwjt  0Vm<JL  _j-flj  iAäay 

1X4^  *£ï>l  oy^" /?  iLwiJI  ü5üJI  iXs^  ixw  ol^5“  AI 

qI/  Uj  pUJIj  ^;U>I  ^Ijjl  o-*-^  cr5^  c  er»  g^fAll  q&!>  f 

e  lolx£=b  A  5ÿ^l  jU>5  i»^5*  lA®  äJjvXll  0,  xJ>  ,»^J 

Hierosolyma  a  Francis  capta. 

Hierosolymam  tenuit  Tad]  el  daula  Tutusch ,  qui  eam  Sukmâno  hen 
Urtuk,  Emiro  Turcomano  in  feudum  assignahat.  Tutusch  ipse  antea 
A’lidis  Aegyptiacis  eam  eripuerat.  Quum  Tureae  clade  ad  Antiochiam  ac¬ 
cepta  fracti  essent ,  Aegyptios  cupido  invasit  urbis  recuperandae.  Afdhâl 
igitur  ben  Bedr  Djemaliticus,  qui  regni  vezirus  fuit,  profectus,  Sukma- 
num,  fratremque  ejus  1’lghazium,  Emiros,  una  cum  nepote  Jakuti  et  pa¬ 
trueli  Suvendj,  ibi  obsedit.  Aegypti,  machinis  heliicis  erectis  muros  pri¬ 
mo  fregerunt,  et  quadragesima  demum  obsidionis  die  mense  Scha’bani  anni 
CCCCLXXXIX  (qui  die  30  Dec.  A.  C.  1095  coepit)  deditione  facta,  urbem 
occuparunt.  Sukmâno,  Tlghazio  comitibusque  eorum  bene  usus  Afdhâl, 
eos  liberos  exire  permisit.  Quorum  Sukmân  in  urbe  Edessae  substitit; 
Ilghazi  autem  I’râkam  petiit.  Hierosolymae  Iftikharum  el  daula,  Emirum 
Aegyptiacum  praefecit  et  Kahiram  rediit.  Franci  castris  Acca  motis, 
Hierosolymam  profecti,  eam  quadraginta  dies  corona  cinxerunt.  Ab 
urbis  parte  septentrionali  eam  summa  vi  aggressi,  in  fine  mensis  Schar- 
bani  anno  CCCCXCH  (qui  die  27  Nov.  A.  C.  1098  coepit)  ceperunt, 
et  in  incolas  crudeliter  grassati  sunt.  In  templo  Davidis  (cui  pax  !)  pars 
se  tres  dies  defenderunt,  donec  securitate  petita  et  data  noctu  Askalonem 
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se  reciperent.  In  Mesdjido  plus  septuaginta  millia  eorum,  qui  cultui 
Dei  addicti,  e  viris  doctis,  monachis.  Deoque  devotis,  ibi  degerant,  tru* 
cidabantur.  pius  quadraginta  candelabras  argenteas,  quarum  cuique  ter 
mille  et  sexcentarum  drachmarum  pondus  ,erat,  .centum  et  quinqua¬ 
ginta  candelabras  aeneas  et  lychnuchum  argenteum,  quadraginta  Ritl 
syriacos  pendentem,  et  multas  alias  res  haud  numerandas  summi  pretii 
lieie  praedam  ceperunt.  Opem  implorantium  clamor  Baghadum  yenit, 
Khalifamque  Muktadir  ita  commovit  ut  Abu  Muhammed  Damghanensi, 
Abu  beer  Schaschensi,  Abu-1  Kasim  Zendjanensi ,  Abu-1  Yefa  ben  U’keil 
et  Abu  Sa’id  Hulvanensi  et  Abu-1  Husein  ben  Elsummak,  imperaret,  ut 
Burkiarukum  Sultanum  adirent,  opem  ,ejus  pro  Muslimis  imploraturi. 
Itinere  suscepto  Hulvanum  jam  advenerant  quum  nuntius  iis  deferretur 
caedis  Medjd  el  Mulk  Belsanensis  et  pugnae  atque  discordiae  inter  fra¬ 
tres  Burkiarukum  et  Muhammedem;  quare  amplius  procedere  consultum  non 
ratj  reverterunt.  pranci  interea  suae  potestati  urbes  regionesque  sub¬ 
jecerunt.  Has  vero  res  quum,  sicut  series  dynastiarum  postulat,  in  li¬ 
bro  nostro  exponere  volumus,  heic  res  Francorum  gestas  regnaque  in 
Syria  mittimus.” 

Pag.  54 •  I*  *5.  Kemeschtekin  Tilu  cum  Abu-1  feda  (III.  p.  324) 
scripsi. 

Pag.  55.  I.  3.  Yox  yaaxJi  sana  esse  nequit.  Nullo  vocabuli  emen¬ 
dandi  periculo  facto,  sententiam  sicut  potui,  expressi.  Quod  si  textum 
emendavero,  forsan  periodus  hoc  modo  explicatior  evadet:  tjcJüj Ii 

jwjdl  (^5 Ait  ijiaw  tKJAJ  i.  e.  Muslimi  in  hac  re  conniverunt  eicjue  se  sub¬ 

jecerunt  j  temporis  cedentes  angustiae  quae  rem  faciebat  necessariam. — 
Pro  ö^WIj  lectionem  cod.  b  in  yersione  praetuli. 

Pag.  56.  I.  2.  Keidastil.  In  voce,  quamquam  vitiose  scripta,  no¬ 
men  Comitis  Franci  latere,  unamque  ejus  partem  i\p==>  in  i.  e. 

Cunt j  5.  Comes  facillime  restitui  posse,  unicuique  appariet.  Sed  nihil 
apud  auctores  milii  notos  de  hac  re  inveniens,  vocabulum  integrum 
reliqui. 

Pag.  5 7.  Narratio  nostri  de  caussa  mortis  Gothofredi,  cum  iis 

quae  scriptores  rerum  a  cruce  signatis  gestarum  adhuc  cogniti  tradunt, 
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nulla  modo  convenit.  Cfr  JVilken >  Gesch.  d.  Kreuzzüge  II  p.  57  et 
sq.  —  Post  vocabula  vox  aliqua,  nomen  proprium  designans 

certo  excidit;  quam  ob  rem  eam  ii*  version?  omisi.- 

Pag.  58.  lin.  i3.  Brevitas  Ibn1  Khalduni,  in  hoc  capite  perobscu¬ 
ra,  sola  comparatione’  cum  Abu-1  leda  (XII  p.  338)  tollitur.  Nomen 
Djenah  el  Daulae  e  textu  excidisse  suspicor.  Alioquin  omnia  omnino 
perversa  lient,  si  legeris,  Batenitam  Raimundum  comitem  occidisse,  quem 
statim  revivere  videbis.  Forsitan  sic  textui  medeamur  ; 

£  xAc.  u-oji»  Hoc  modo  omnia  erunt  expedita. 

Pag.  5g.  lin.  sa.  —  duce  Ria.  Pro  Ria  rectius  scribendum  est 
Ref  el  din  i.  e.  incrementum  religionis ,  nisi,  quum  hoc  nomen  admo¬ 
dum  insolitum  mihi  videatur,  vitium  voci  inesse  potius  credideris  et 
Mensis-  Rebi  i  nomen  (^o)!)  substituendum. 

Pag.  60.  lin.  4  infra.  Peziri.  Quod  h.  1.  et  alias  per 

Vezirum  verti,  id  ea  persuasione  ductus  feci,  ut  Ibn  Khaldmium  jam 
sua  aetate  hoc  vocabulo  eo  sensu  uti  posse  crederem,  qui  tempore  po¬ 
steriore  magis  magisque  praevaluit.  Ceterum  non  nego,  dominum  omni¬ 
bus  locis  aeque  bene  convenire,  quum  Afdhâl  verus  esset  Aegypti  do¬ 
minus,  Khalifa  nomen  tantum  obtinente. 

Pag.  61.  Abu-I  feda,  Abu-I  faradj  aliique  scriptores  Djekermisch 
scribunt.  Lectionem  codicum  Bodleianorum,  quae  ubique  constans  est, 
tamen  religione  quadam  motus  retinui»  —  Lin.  si.  Impedimenta  — 
Lectionem  textus  p^âï,  quae  nihili  est,  in  jvgJL&f  commutandam  cen¬ 
sui.  —  Paullo  inferius  textum  denuo  male  sanum  inveni ,  et  sicut  sen¬ 
sus  postulare  mihi  videbatur,  ,j post  aJe>li,  haud  haesitabundus  ad¬ 
didi.  —  Quae  heic  continentur  res,  a  nostro  in  capitis  nuper  laudati  pa¬ 
ragraphe  72do  (cod.  a  foi.  30»  v.)  iterans  tractatae  sunt.  En  tibi  locus  1 

U^/^5  0Uiu- 

jyjyfcllj  (jwLôt  LäJ  Jo 

{ja*. J  LçÂc  bLäXL)  q»  h>îjjü  oji; 

L/jj‘  U^Lc  U  1^9  ^  J.LçÀo'jî  UJlc 
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LfcJï  jS*  jJlXÏj  VjJJÔ  2U  (j*ôÇj  _Xw*5î  j»1>Jw  xbt> 

o'-^T5  Vj/®*“  v^Ua  0Uâwj  -*®  8,p?j®“  V-®*^  U"-0/®“  ÿ*}  üK> 

qUäw  jLwj  btxXs-îj  (^+bwdl  yûÂÎ  U\iül»  fcxid  qJÎ  0^4  &dlfoj 

îy&Jïj  ujjjtîîj  u5” ydl  (j^  v_i"5î  Kj^L»  (3  0Ui>Jt  o^ï  Kxmm  ^ 

l }Ü&  r&4®  Jf  ^  0j*Ut5  ^  i>vfb^l5  gJJS  J^j  gô^V 

qU&W  Çjl^î  (J*  6UT/  8jjwî  *l2>jJî  >_x£*lo  UA*â!Î  vXp*Îj  \j+Xà}  pjfrb 

Oo  Jo>LwJi  v_x>-bo  gjjjiJf  Cf*  i-A> L«û  iXm-O  qI/j  gl^ll  jt1  £ 

iLüü  ^C^=>  ÂtfjêJÎ  l^Jutc  ldi  sS jjfclî  iXXx  (*^J^j_j  {y%  q.m.I.w.11  kù’lxi  s-\j»,  I  *  »fri 

c  • 

iJjXoj  lXx*-U  «oJljj  ^  i . ‘l'^—i  ^.1x^9  ^^*^JjOxî_5  OJ^(  f-P-i-^  !*/  ^  (*-Hhî 

UO*äjLi  ^L*£a*  j»UaXi*Ij  ujL^Î  ij«aü  qxxUwJJ  jsJaH  Uj  |».frwiil  UiXj 

oy_j  &Jlc  w5Ül>  qUâ«*i  (*-ç>  Cf*  y*xi»jX>  «Oc>lS  Xwid  tôe>5  Jx-  8jk*X*j' 

jIm-j  q_jxsx»  ëjvc  iüüjJa  ^  gCoj  d®“^  QtV*^***^^  <J>V^  Cf*  j;1-^®*  d>^  (*^^*  îuL^Î 
KJLJ  b (j*^*x>-  Ip ^lî* jJ!  J,1  jLw  Igj  v.rXâXa«^  LgxL*  *05  DÇ>  il  U^/S- 
&  QX*Jlwi^  îj-ywî  qxxm/j  XjI-sj  ^Ujp  xfJ!  äxx*d3  (jx*jÜ5  OISj  Jwxa^lî  OÎe^ 

Expeditio  Sukmâni  et  Djekermisi  contra  Francos. 

Commemoravimus  antea,  quomodo  Franci  potiorem  Syriae  partem 
occuparunt,  dum  incolae  discordia  intestina  ab  iis  debellandis  distine¬ 
bantur.  Hoc  tempore  Harrânum  erat  Kerâdjae,  uni  e  servis  Melikscbahi, 
qui  in  imperio  se  crudeliter  gerebat.  Quum  iter  jam  susciperet,  Isfalia- 
nensem,  qui  unus  e  comitibus  ejus  erat,  urbi  praefecit.  Hic  interea  no¬ 
vas  res  contra  dominum  molitus,  omnes  Kerâdjae  asseclas  ejecit,  uno 
tantum  excepto  servo  turcico,  Djauli  cognominato,  cui  summum  in  exer¬ 
citum  imperium  commisit.  Djauli  autem ,  quamquam  familiaritate  Is- 
fahanensis  interiore  uteretur,  eum  tamen  decepit  et  e  medio  sustulit 
urbemque  in  suam  redegit  potestatem.  Franci  contra  urbem  profecti, 
eam  obsidione  cinxerunt.  Inter  Djekernrisum,  dominum  Djizirae  ben 
U’mar  et  Sukmânum,  principem  Kifae  bella  continue  ideo  huc  usque 
fuerant ,  quod  Sukmân  necem  nepotis  ab  illo  factam  ulcisci  voluit.  Ini¬ 
micitiis  sepositis,  se  invicem  ad  auxilium  Muslimis  ferendum  excitarunt, 
et  copiis  ad  fluvium  Kliabur  conjunctis,  ibi  sacramento  interposito  foe¬ 
dus  icerunt.  Sukmân  cum  septem  millibus  Turcomanorum,  et  Djeker- 
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mis  cum  ter  mille  Tureis,  Arabibus  et  Gurdis  profecti,  Francis  ad  flu¬ 
men  Balikh  occurrerunt.  Fuga  simulata  Muslimi  circiter  duas  parasan¬ 
gas  abierunt;  deinde  conversi,  infideles  ceciderunt,  impedimentaque  eo¬ 
rum  diripuerunt.  Balduinus  Comes,  Edessae  princeps,  in  hoc  certami¬ 
ne  captus  est.  Turcomanus  quidam  e  sociis  Sukmâni  in  fluvio  Balikh 
eum  ceperat.  Interea  Boemundus  Antiochiae  princeps,  et  Tancredus 
Syriae  littoralis  dominus,  uterque  Franci,  insidias  pone  montem  stru¬ 
xerant,  ut  a  tergo  Muslimos  fervente  pugna  adorirentur.  Qui  quum 
viderent  cladem  suorum,  reliquam  hujus  diei  partem  hoc  loco  subsli- 
terunt;  deinde  fugientes  eos  Muslimi  persecuti  ceciderunt,  multosque 
duxerunt  captivos.  Et  Boemundus  et  Tancredus,  non  sine  sanguinis 
ipsorum  effusione,  evaserunt.  Postquam  victoria  a  Muslimis  erat  repor¬ 
tata,  comites  Djekermisi  moerore  sunt  excitati,  quod  Sukmân  sibi  Comi¬ 
tem  captivum  sumsisset ,  dominumque  instigarunt,  ut  eum  sibi  arripe¬ 
ret.  Djekermis  igitur  persuasus  Comitem  e  castris  Sukmuni  cepit,  id 
quod  et  huic  molestum,  neque  minus  comitibus  visum  est,  qui  pugnam 
contra  juris  violatores  postularunt.  Vetuit  tamen  Sukmân,  ne  dissensio 
inter  Muslimos  oriretur,  et  inde  profectus,  multa  castella  in  via  ex¬ 
pugnavit.  Castra  Harrânum  movit  Djekermis,  qui,  postquam  urbem  per 
deditionem  acceperat  eique  prefecerat  vicarium,  Edessam  profectus  est,  et 
eam  per  quindecim  dies  obsedit.  Obsidione  intermissa  deinde  Mausulam 
rediit,  ubi  Comitem  pro  quinque  et  triginta  millibus  aureorum  et  cen¬ 
tum  et  sexaginta  captivis  carcere  liberavit.” 

Pag.  62.  lin%  14.  Artahum  (codices  r-L)  habent)  cum  Abu-1  feda 
(III  pag.  354)  scripsi. 

Pag.  64.  Un*  6.  Huic  narrationi  aliam  eadem  continentem  adjicio, 
e  capite  1— Jî  ^  JiXî  i.  e.  Historia  dynastiae  po¬ 

sterorum  Tutuschi  ben  Alp  Arslan _,  inscripto,  ejusque  paragrapho  8vo 
(cod.  a  fol.  95  v.)  desumtam,  cui  haec  est  inscriptio  ^ 

i.  e.  bellum  inter  'Fughdekinurn  et  Francos  gestum. 

OÎjLxJL  gjj  Q-»  yOÄs-yO  yc  CT* 

oL^'L. 

c r>  ( jmAä! )  AA  ÿ-Jî  jLav»,  jjoAåL» 

Jj’lsj  Kc  olcj  *JLc  [1.  xaxäHJ 


> 
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(3*^5  ^^~!-^*  Ui5vL(  (jj^*  ^ ^  &**&&?. 

0*.:M  qjÎ  XJj  gô^ÂÎt  N*X»  t\i_5  |»LwJî  q_j^>-  O^  *^î*;  Q*^*“  41  J-*“  J*  ULc  î^sUb  ■ 
(JOjj  jOCLo  iwï^j  (jvi\X*Jb  yoLs?  j^LïjJa  ^c  ^sli  J-^^Uas 

ft  göjiJi  cr*  *4^1 

i.  e.  ”Comes  Francus  ,  cluas  parasangas  a  Damasko  sedem  habens,  incur¬ 
sionibus  assiduis  urbem  banc  continue  vexavit.  Tughdekin  igitur  co¬ 
pias  coactas  contra  eum  eduxit.  Balduinus  Hierosolymae  et  Accae  rex 
Francus  auxilio  comitis  advenit;  quum  vero  hic  opem  ejus  supervaca¬ 
neam  esse  ostenderet,  ille  Aceam  rediit,  et  Comitem  ita  destitutum 
Tughdekin  aggressus  in  fugam  conjecit  et  intra  castellum  suum  coegit, 
quod  postea  obsidione  pressit,  dum  vi  id  caperet,  incolas  trucidaret  et 
praesidium  auferret  in  captivitatem.  Quibus  factis  Damaskum  victor 
et  spoliis  onustus  revertit.  Post  castellum  Rakbatae  in  Syria  [s.  Dama- 
ski  ditione]  situm,  quod  antea  Franci  occupaverant,  petiit,  ubi  tunc 
erat  nepos  ex  sorore  Raimundi  illius,  qui  Tripoli  obsidendae  occupatus 
erat;  castellum  obsedit,  donec  ejus  potiretur  et,  incolis,  qui  Franci 
erant,  occisis,  id  plane  demolitus  est.” 

- *  lin .  18.  —  milites.  Quoquomodo  vocem  *JJ>j  torseris,  nihil 

ex  ea  sanum  elicies.  Codices  haec  etiam  admittere  legenda  possunt 

quae  tamen  vitiis  haud  carent,  nec  meliorem  prae¬ 
bent  versionem.  Asseclas  Khalefi  heic  esse  intelligendos,  si  lectionem  tex¬ 
tus  receperis,  sensui  proximum  fore  credidi. 

Pag.  63.  In  eodem  Ibn  Kbaldûni  capite,  e  quo  nuper  exscripsi¬ 
mus  locum,  alia  invenitur  sectio  (yod.  a  fol.  94)  quae  ordine  Xma  est 
et  iCydlii  gô^ÂS!  pXçCw!  etiam  inscripta,  quae  res  hic  traditas,  brevita¬ 
te  orationis  obscuriores,  quodammodo  illustrat.  Ultima  ejus  verba,  quae 
ad  tempus  posterius  et  res  deinde  afferendas  attinent,  tamen  suo  loco 
retinui,  utpote  quae  in  textu  mox  recurrant. 

41  ^Lö  (jftxi'  üJjlXÎÎ  Js  sXLoj,  ^ 

41  Excitu  jïXi  qj!  cr*  i^lsl  v-^Lo  ji  plsh,  j&a 

J^aavJÎ  XjjJjdi  iCelb  jIp-j  L^-SCL«^  ^1  l^Jl  iftAjto 

Jjs  0^_5  L^utols  SJ  (jfj-  göj*il  li^U  Uii  <-(j04.o  j,  U£b 
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^  0^5  _jlR  0*  jjbal  j^Lb  (3^  èJ  &025Î jJl 

3^3  *dl  qUÜ  If.  ^^/iîlsJî  *J  \*JiLs2  B^^t  Q-»  2oJt  U»,  '-axXq  £jj[j 

Q^;n*  ij  qJÎ  3>1  0^^/qLCmo  jv^L's  0**  i^Å>  (3  jr}hâJ!  CT"^  £*  [^* 

^U  ^jColüSî  JOLo  jj'  iwiliî  (jüj^j  j^jilj  t^Jtfts  blg^Ul  Q_^*jJij_5 
i_^.£.^Lo  qj5  j^lxïj  JL*-^*  A  u^ajjR  0^  t\A^-  cr* 

^lUaiî  *L>5  v_a.s*Lo  lXüâ^  qJ  qjwJL  <3^  >M  y>^l  a-oî  ***  y^ji  *>%?  i3 

yv-SAXÅb  i_XÀ£  u^cbLfl  qJ  AAt  (j^ju  q'^  iwviLi  uXptwl^  s^^ias  ^/alftH  3^  <— ^>  0-» 
iLyolîL  ev3'  ^  <— > j^s  (jA iA*L  2ulbs  s^yis  |*^i«  0 jjöis-  (jö*J  åL}U^>  f?^3_5 

S  *v  .» 

j^UaJtj  ^ü'Jiît  ^j1ä!s_j  L^j-îCLjj  t j4-^  lî^yols?  Li-ô  ObV^Î  j»uXcj  Igj^J-®  (JkT: 
i_^JL>-  (J.)  0ÄJuj  £ilXj  0j!  *L3  £)Lai|  0?  3^.5  Li^/ô  lXjj  j*j'  K-Lvj  y5Ü3_j 

giytSl  0^  üa^LLuî  u^»*“Lo  y£L«  ^of  f^^suaiî  L^A  ylA  «Ul3  ü5ULp  l\ju 

ü3ü3  JJLfl  j  A  A'*3}  (vS^Lovlij  ö^Ä  Lg&4  3*ij>b  jhas»  iA*j  L-jjtj'^t  0*oc> 

3^*1  udbj  0^1j  hjCLo»,  0OJ  U>  0mÜj^  gNXÂ^i  3-^  3~=>>)i 

Jyc  0^  »jJlc  Ipyisÿ  iüjyô  i3*  tdüô  l^jJo&Li  gôj*JI  0*»  KSlX^IÎ  iwJLw^l  q^aüÜ 

A  lXäÅ/O  0jî  Jsäj  (JwC^  jLop  \-îJï  0yb'  ^Ucîj  wl>  ^  0^y55j 

<ÿ  iùU»v^*b>5  ÎCUw  t^Jô_j  öLT  (3>X^  Ô*^!  jjjjyw 

”Klialaf  Len  Mulâa’b  Kelabita  Emessae  regnaverat,  unde  Tadj  el  dau¬ 
la  Tutusch  eum  ejecerat.  Aegyptum  tum  petiit  et  ibi  commoratus  est. 
Interea  dominus  Apameae,  quem  Rudhvân  suo  nomine  ibi  instituerat, 
ad  principem  Aegypti  Alidam  misit,  ut  fidem  suam  ei  testaretur.  Ibn 
Mulàa’b  tum  inde  mittitur,  Apameam  occupaturus.  Quo  facto  fidem 
Alidis  datam  violavit,  et  sicut  Emessae  jam  antea  fecerat,  vias  infestan¬ 
do  pacem  turbavit  regionis.  Postquam  Franci  Sarminum  expugnaverant, 
ad  eum  judex  hujus  urbis  summus,  qui  sectae  Rafeditarum  erat  addictus, 
se  contulit.  Litteras  hic  ab  Abu  Taherum  el  Saigh,  unum  e  princi¬ 
pibus  nobilissimis  et  comitem  simul  Rudhvâni  misit,  ut  eos  permoveret 
ad  Ibn  Mulâa’b  obruendum.  Quum  hujus  rei  fama  per  filios  ad  Ibn  Mu¬ 
lâa’b  esset  delata,  Sacramento  interposito  judex  suspicionem  sustulit,  fi¬ 
demque  illius  in  se  confirmavit.  Una  cum  Ibn  el  Saigh  eum  excogita¬ 
vit  dolum ,  ut  ad  Ibn  Mulâa’b  milites  ex  hujus  exercitu  confugerent ,  et 
equis  armisque  traditis  pugnae  obeundae  essent  parati.  Quod  quum  fa- 
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cerent,  eos  in  suburbiis  Apameae  collocavit.  Deinde  eum  adgressus  est 
judex  noctu  cum  iis  ex  incolis  Sarmini,  qui  ab  ejus  partibus  stabant,  et  m  - 
litibus,  quos  e  suburbiis  per  funes  sustulerat.  Ibn  Mulâa’bum  in  domo  sua 
trucidarunt  et  filium  alterum  ;  sed  alter  fuga  sese  eripuit  et  ad  Abu-1  Has- 
sanum  ben  Munkud ,  Scheizeri  principem ,  salvus  evasit.  El  Saigh  jam  Ha- 
lebo  ad  judicem  advenit,  qui,  moras  in  promissis  solvendis  semper  ei 
nectens,  Apameam  sibi  propriam  vindicavit.  Quidam  filiorum  ibn  Mu- 
lâa’bi  apud  Tughdekinum  commorabatur,  quem  praesidio  castelli  cujus« 
dam  hic  praefecit.  Sed  quum  injuriae  ejus  tolerari  non  possent,  et 
Tughdekin  vindictam  sumere  vellet ;  ad  Francos  ille  profugit,  eosque  ad 
Apameam  expugnandam  incitavit,  simul  iis  urbis  loca  debilia  common¬ 
strans  et  penuriam  commeatus,  quae  ibi  regnabat,  exponens.  Franci  per 
mensem  eam  obsederunt;  et  tandem  vi  capta  urbe,  judicem  et  EI  Saighum 
interfecerunt.  Haec  omnia  gesta  sunt  anno  CCCCXCIX.  Antea  nos 
commemoravimus,  EI  Saighum  per  Ibn  Badium  et  Tutuschum  Halebi  post 
caedem  Rudhvâni,  fuisse  occisum.  Utrum  verius  sit,  Deus  solus  co¬ 
gnoscit.  Postea  princeps  Antiochiae  Francus  castellum  Sareptae  post  lon¬ 
gam  obsidionem  vi  cepit,  et  incolas  interfecit  omnes.  Ita  etiam  in  Zer- 
danam  egit.  Incolae  Menbedji  et  Balesi  urbes  suas  desertas  reliquerunt. 
His  successibus  infidelium  perterriti,  inducias  petieruut  incolae  castello¬ 
rum  Islamismo  subjectorum,  quas  etiam  iis  concesserunt  Franci  pro  tri¬ 
buto  unicuique  rato,  quod  ita  fixerunt,  ut  penderet  Rudhvàn  pro  Halebo 
ejusque  ditione  triginta  millia  aureorum,  Tyrus  septem  millia,  Ibn  Mur,- 
kud  Scheizeri  quatuor  millia,  Hamata  vero  duo  millia.  Quae  omnia  an¬ 
no  DV  (qui  die  9  Julii  A.  G.  1111  coepif)  acciderunt.” 

Pag.  66.  lin.  3.  —  expendissent.  Pro  substitui 

quae  vox  in  libro,  litteris  africains  negligentius  scripto,  non  multum 
ab  altera  discrepat. 

- lin.  io.  —  praesidiiqile  caussas  removerat  donis.  Loquendi 

formula  JJLc  iterum  pag.  45  lin.  16  exstat:  »lX-o-  JIe  quam 
ita  explicandam  credo ,  ut  imperator  exercitus  mercenarii  haud  raro  co¬ 
geretur,  animos  militum  murmurantium  donis  aut  auctis  stipendiis  miti¬ 
gare,  et  querelas  eorum  tollere ,■  quo  eos  in  bello  futuro  sibi  haberet  se¬ 
quaciores. 
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Pag.  6y.  lin.  i8  —  in  libertatem,  remisit.  Haec  iis  conciliari  ne¬ 
queunt,  quae  antea  pag.  62  narravit,  ubi  Djekermisum  ipsum  dicit,  Bal- 
duinum  e  vinculis  liberasse.  Quum  ejusmodi  repugnantiae  apud  no¬ 
strum  haud  rarae  in  hoc  fragmento  obveniant,  id  hallucinationi  aucto¬ 
ris  jure  adscribendum  est.  Ex  historia  hujus  rei,  aliunde  satis  cogni¬ 
ta,  abunde  patet,  nostrum  Balduinum  et  Joscelinum  mirum  in  modum 
se  inter  confudisse.  Paullo  post  Joscelinum  primo  avunculi  filium 
deinde  fratrem  Balduiui  appellat. 

Pag.  6q.  Un.  12.  Proelia  inter  Francos  et  Tughdekinum.  In  eo¬ 
dem  capite,  quod  modo  laudavimus,  eodemque  codicis  a  folio,  hanc  hi¬ 
storiam  noster  uberius  retulit,  quam  communis  juris  hic  faciemus. 
Sectio  illa,  quae  capitis  est  12ma  sic  inscribitur  r.  e. 

Expeditio  Tughdekini  et  clades. 

qj!  LçJî  '‘k'.fd3  c>l  üjU'  ’‘»j  qJwCo  i Xkh  jLw  JÈ 

Ij-hails  cr»  ^Xsiî 

0**b*dlj 

QjS^Xiù)  Q-Ö  gJjoJ!  JoUil  Ji  fOluXii  «lXo  [add.  xLCßsJ 

0^  ÂJLwJî  q»  qLäX«  £  ÎOjÆ  0*a>  jLwj  0jJ- w  0jjJotJj| 

rfô^âJî  VfAol>.y  Jode  0>Ä*i  u-OS-Lo  jUc  0j  J?!  liSÜII 

t 0»  »J-Cf  Q?  >_-o>Lo  0->^ oVàB  J,1 

a&JLêV.  _oLC«ajJ  àd-o=  ,0*  qJÏ  J.jjO  XOi>Le5  0*a^=-  ^^4  0-»  drî^l  Juj5 

0^5  vS  f-txciJt  £lcg,  ] 

^>5  q^^XâL)  j*oLô?,  Qj»  ^Üv>jp**J5 

X-J5  qa^iXâIs  îOÎ^g  x-Jî 

C  0jyLw  0^  Ij-çwl  iu  ^5^5-  Jol^d  0CajSj  -f'vhsj 

0-»  X-Cas^  œoi 

I^J  0;» JJî  \_jiAC2J  îoJi  ^  D1  dou  0jçfjOtij  LÿiA-oÜS  iCyîÜàj  o[ÿ5^1i 

'â  1$J  0jJdî  Aiô^âjS  syLc  U.X.U3  L^va.<2 

O  ? 

—  '’Deinde  (post  oocupatam  Busram  anno  D)  Tughdekin  an¬ 

no  DII  Tiberiadem  est  profectus,  ubi  nepos  ex  sorore  Balduiui.  regis 
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Hierosolymitani  ei  obvenit  et  certamine  commisso,  primo  impetu  Musli- 
mos  fugavit.  Sed  Tughdekin,  ex  equo  desiliens,  Muslimos  convocavit  et 
fugam  eorum  cohibuit.  Siguis  jam  conversis,  Franci  in  fugam  sunt  con¬ 
jecti  neposque  regis  Hierosolymae  captus.  Cui  quum  Islamismum  am¬ 
plectendum  offerret  Tughdekin,  is  recusavit;  qua  re  irritatus  manu  pro¬ 
pria  eum  occidit.  Captivos  Baghdad  um  misit.  Tum  foedus  inter  Tugh- 
dekinum  et  Balduinum  in  quatuor  annos  ictum  est.  Postea  ille  mense 
Scha’abani  ejusdem  anni  ad  arcem  ATkae  castra  movit,  quae  in  manibus 
erat  servi  cujusdam  Fakhr  el  Mulki  Abi  Ali  ben  A’mmâr  supremi  ju¬ 
dicis  ejusdemque  Tripolitani  principis.  Sed  hic  domino  rebellis  evasit. 
Franci  eum  obsederunt,  qua  re  commeatus  ei  intercipiebatur.  Ad  Tugh- 
dekinum  Damaski  dominum  tunc  misit ,  ut  ei  arcis  possesionem  concede¬ 
ret.  Israëlem  e  comitibus  suis  ille  igitur  delegavit,  qui  arce  capta,  ejus 
dominum,  Ibn  Arnmari  servum,  dolose  ei  irruens,  necavit,  ut  solus  ejus 
locum  sibi  vindicaret.  Tughdekin  adventum  hiemis  exspectavit  et  tum 
ad  arcem  ivit,  ut  res  ejus  ipse  inspiceret.  Serdani  (Huilielmus  de  Cer- 
dagne)  vero,  qui  Tripolim  obsedit,®  fama  expeditionis  Tughdekini  ad 
castellum  Elakmae  audita ,  eum  aggredi  constituit.  Postquam  ad  pugnam 
ventum  est,  Tughdekinum  fugavit  et  ejus  diripuit  impedimenta.  Tugh¬ 
dekin  Emessam  venit;  Guilielmus  autem  castra  ad  A’rkam  posuit.  In¬ 
colae  vero  rogarunt,  ut  sibi  liceret,  urbem  ei  tradere;  et  deditione  fa¬ 
cta  urbis,  Israëlem  captum  tamdiu  retinuit,  quam  se  per  captivos,  qui 
septem  abhinc  annos  Damaski  tenebantur,  redemerat.  Tughdekin  sal¬ 
vus  Damaskum  intravit.  Postea  [Guilielmus]  possessionem  Piakbatae,  in 
regione  Damaski  sitae,  desiderans,  eo  profectus  urbem  cepit  captamque 
et  viris  et  commeatu  optime  instruxit.  Quum  vero  Tughdekin  fama  ac¬ 
cepisset,  praesidium  loci  debile  esse,  eum  corona  cinxit  et  vi  occupavit, 
Francosque,  qui  ibi  inerant,  abduxit  captivos.” 

Pag.  71.  lin.  8.  Munkud.  Variat  hujus  nominis  scriptio  in  diver¬ 
sis  codicibus  et  libris;  Alii  oäx*  alii  Aüu  habent.  Cfr  Abu-l  j ‘edam 
Ibn  Khallicanum  ed.  de  S lanii  p.  T,  ed.  bVüstenfeldii  N:o  494. 

Pag.  72.  Un.  10.  Afdhâl  filius  Emiri  el  Djujusch.  Alias  semper 
omisit  noster  vocem  ^j.  Hanc  vero  scriptionem  nominis  solam  esse  ve¬ 
ram,  etiam  ex  Ibn  Ehallicano  ed.  de  Slanii  pag.  HP  elucet. 
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- lin.  /4.  — -  se  ad  rebellionem  paravit .  Vocis  tertia  for¬ 
ma  in  Lexicis  deest  et  nexus  in  quo  hic  occurrit  insolitus  admodum  ap¬ 
paret.  Errorem  igitur  librarii  ei  inesse  suspicor.  Forsan 
legendum,  et  summo  studio  rebellioni  se  dedit  vertendum  sit. 

Pag.  y  3.  lin.  i3.  —  tempus  sationis.  Vox,  quam  pro  in  tex¬ 

tum  recepimus,  si  versionem  etiam  illam,  nimis  longe  petitam,  admise¬ 
ris  ,  rem  tamen  absurdam  faciet.  Vera  lectio  sine  dubio  est  et  ver¬ 

ba  sunt  vertenda,  ad  segetem  demessam .  Cfr  h.  1.  Barhebraei  Chron. 
Syr.  pag.  293. 

-  lin.  4  infra  —  inulti  abierunt.  Ita  \_sihl3 ,  quod  pro  çJUajj 

legi,  verti.  Mihi  vero  locum  diligentius  inspicienti,  auctor  videtur, 
sanctitatem  diei  ipsius  Veneris  turbis  illis  fuisse  turbatam ,  bis  verbis 
indicare,  igitur  praetulerim  et:  concio  ita  dimissa  est jam 

verterim. 

Pag.  7 5.  lin.  16.  Duo  in  eadem  linea  vocabula  multum  negotii  hic 
mihi  praebuerunt:  et  quae,  ut  in  codicibus  scripta  exstant, 

i 

nullum  plane  sensum  exhibent.  Illud  hoc  a  verbo 

legendum  puto.  In  hoc  vertendo,  verbi  significationi  propius  erit,  si 
donec  essent  occisi  verteris. 

_ _ — .  /in.  22.  Vox  fi  quae  nomen  in  textu  sequitur, 

quum  sensum  ejus  assequi  non  possem,  in  versione  a  me  omissa  est. 
Forsan  nomen  Fzz  el  Mulki  proprium  significet. 

Pag.  y 6.  lin.  3  infra.  —  et  res  —  redactae.  Vocabulum  y>î,  si¬ 
ne  dubio  librariorum  errore  exortum,  in  »^1  mutavi.  Loquendi  enim 
formula  üÄ*d,  etiam  apud  nostrum,  usitatissima  est. 

Pag.  72.  lin.  5.  —  dominus  exercitus  ejus.  Apud  Abu-1  fedam 
(III  p.  399)  (jjdl  Joscelinus  appellatur;  quam  appellationem  JVil- 

ken  (1.  1.  p.  52)  tueri  et  strennum fortemque  vertere  vult.  E  lectio¬ 
ne  codicis  b j  quam  alteri  codicis  a  praetuli,  nihil  aliud,  quam  quod 
in  versione  enuntiavi,  elicere  potui.  Dictio  sane  insolita,  qua  dux  exer¬ 
citus  nominatur. 
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Pag.  y  8.  Ihn  KhaUican  (ed.  de  Slanii  pag.  !!v)  et  no¬ 

ster  etiam  iisdem  vocalibus  motam  vocem  scripsit  pag.  29.  Bursuk  et 
Burs akius  ubique  igitur  corrigendum  est. 

- -  tin.  i6.  Kevasil.  Vox  corrupta  Xv4>  i.  e.  Basilius 

latro  restituenda  est,  sicut  et  ex  Barhebraei  Chronico  Syriaco  (p.  282) 
et  Historia  Dynastiarum  (p.  373)  videre  licet. 

*  yf  y  ^  - 

Pag.  yg.  lin.  5  infra.  —  adversarentur.  fejUsM  pro  textus, 

quod  certo  falsum  est,  legi  et  verte. 

Paa.  8o.  lin.  6,  Vadi  Buza'am.  Et  situs  loci  et  res  ceterae  nar- 

O 

rationis  in  id  conspirant,  ut  hic  Buxa' a  scribam,  quam  eandem  ac  Vadi 
Buza’am  esse  püto.  De  illa,  quae  caput  erat  Butnani,  vallis  inter 
Membedjum  et  Halebum,  vide  ap,  Freytagium  j  selecta  ex  Hist.  Halebi^ 

p.  112.. 

-  lin.  21.  — •  se  receperunt.  quae  forma  a  lexicographis 

non  memoratur,  eandem  fere  significationem  ac  habere,  credidi. 

Post  pro  cr*>  sensu  postulante,  ii  legendum  putavi. 

Pag.  8i.  lin.  6.  Tennis.  Haec  de  morte  Balduini  narratio,  a  te¬ 
stimonio  ceterorum  auctorum  recedens,  Abu-l  faradjio  (Hist.  Dynast,  p. 
377)  soli  convenit,  cujus  lectio  varians  ^ Jo  vera  est  et  facile  lectioni 
nostrae  conciliatur.  Jam  antea  lector  vidit,  nostrum  Abu-l  faradjio 
saepius  consentire.  Quae  res  facile  explicabitur,  si  animadverteris  Ibn 
Khaldunum,  aetate  Abu-l  faradjio  valde  inferiorem,  libro  hujus  in  suo 
componendo  uti  potuisse. 

Pag.  82.  lin.  18.  Jis  in  jugulum  involans.  Infelicius  vocis  re¬ 
ceptae  explicandae  periculum  !  Quod  si  f  A>lxs  legeris ,  i.  e.  eos  opperiens 
quamvis  diu  ibi  morarentur,  omnes  difficultates  evanescent. 

Pag .  83.  lin.  10.  Quae  in  hoc  capite  exposita  sunt,  lucem  aliquam 
e  duobus  aliis  nostri  locis  recipient,  quorum  alter  (cod.  a  fol.  95  v.)  in 
sectione  saepius  citata  ejusque  capite  XY°  exstat  j  alter  autem  in  sectio¬ 
ne:  ,50  jjf  i.  e.  historia  Dynastiae  Urtukidarum  inscripta 

legitur  (cod.  a  fol.  125  v.)  ejusque  caput  Xum  est. 
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gôjii!  pW  QjjJ^Xàb 

LgXLf  j*Iîj  S^^Ac  <S^  X-ÀM  *^5  (jAnAäSt  u^«ï>Lû  0^jtAij  gsjjÀlî  i^L«  0tf 

,5  j.jvaj'  L/  J^Ls-  «äJLLIj  v-fe  0K  (^jJI  ^IPjJI  1-^>U3  (J***55  iOjU 

x*il>î  qE  3I5  qE  ^jLw  <As  qI(j  äjolgJS  v3  ^^OJLu  v£*juj 

«Xäj  q^I£**e  ,3  ^^o^*a*JI  C>[j£j  £*x>î»,  Lg^i  Xjj^-b  c>ï  J^*!2  [leg.  *-?h>Î£] 

Q-»  LUa>  gôjiJï  AaäS^  C^JpwXO  ^1  Ole  Jé  ^yf/i^jxb  iî  j*^a5*Lo 

(^jjj  (UîA  ^-yfSôJtla  i^Ajui  olcjô^  Ll\«>âÏ  0  (vj^Ldt)  j*^jJÎ  qiLCmiLs  *JUêÎ 

^AtXxb  *}A  *25  pL>5  IsiSÜLp  JvO».  ^5  o!c;ôî  îj5j£=S\S 

f?^«i£5  *ïJ>lo  ^-mXw«JÎ  ^.j'Ux^li  ^tXj*U  3  l**-b  ^Li  ^,^*2 

sAfiÿi  auX-^-üUwJ  yls  (jj}l*25  J.5  i^jtS lXà2  jLô  ^A/O  ^5  J25  ^Jli^ 

oLg^\IÎ  [* wV— t^JAT  ^jpAoO  (i,l  vXAi»JJ  jjjiijLo  A î  j ölX^iåjIj 

(^\j  2j0  ^ÿjutoyi  3  s^Jû  lo  ^1*25  q*J3  (*-^Vr?  q^j  gj jÂH 

i.  e.  ”Tughdekin  a  Francis  fugatus. 

Balduinus,  Rex  Francorum  et  Hierosolymae  dominus  anno  DXII 
mortuus  erat,  et  ei  [Balduinus]  Comes,  Edessae  dominus,  successerat, 
quem,  a  Djekermiso  captum,  Djauli  libertati  restituerat,  ut  jam  antea 
exposuimus.  Hic  de  induciis  ad  Tuglidekinum  misit.  Sed  ille  Dama- 
sko,  Francos  debellaturus,  exierat,  et  quum  Balduinus  conditiones  non 
acciperet,  Tiberiadem  procedens,  eam  devastavit.  Deinde  ducibus  Ae¬ 
gyptiorum  Askalone  se  conjunxit,  quibus  dominus  eorum  imperaverat,  ut 
consilio  Tughdekini  se  subjicerent.  Tum  Damaskum  revertit.  Franci 
ad  castellum  de  ejus  ditione  deinde  profecti  sunt,  cujus  incolae  deditio¬ 
ne  facta  urbem  iis  tradiderunt,  quam  ita  occuparunt.  Adhraâtum  dein¬ 
de  profectos  Francos  ut  depelleret,  filium  Burium  Tughdekin  delegavit. 
Adhra’ât  relicta,  in  montem  ibi  situm  Franci  se  con voluerunt,  ubi  eos 
obsedit  Buri.  Pater  interea  advenit,  ut  filium  ad  eos  deseruendos  com¬ 
moveret,  sed  Buri,  spe  captus  eos  mox  capiendi,  recusavit.  Franci 
autem  de  vita  desperantes,  impetum  in  Muslimos  fecerunt  gravissimum, 
et  eos  fugatos  magna  affecerunt  clade.  Qui  supererant  Damaskum  redie¬ 
runt.  Tughdekin  autem  ad  Ilghazium  Halebi,  ut  ejus  auxilium  peteret, 
profectus  est  et  liic,  auxilio  ei  promisso,  Maredinum  se  contulit  copias 
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coacturus,  dura  Tughdekin  eandem  ob  caussam  Damaskum  petiit.  Quum 
hi  aliquamdiu  a  pugna  se  retinerent,  Franci  prius  Halebum  venerunt. 
Inter  eos  et  Ilghazium  plures  res  gestae  sunt,  quas  suo  loco  in  historia 
Urtukidarum  enarranda,  commemorabimus.” 


b^kj  Lg-ül  IjyLwj  wj  l*b 

9 

JU;  "b  JUäj  jji  L^j^oL>-_5  l^Lci  q,  KctjJ 

b^bu  jji  ù>kXab  b  ,J<Jî  ^fwlâà 

Cm 

âJLw  j»LwàJî  jLwj  LâJ!  ^jJj.âaac  0*  b^*  KcjIiiuJîj  0»  (J^IàLî  **>3 

Kxavj^j  (j^jLs  xS^ki'  ,3  0»  Log>  Jjb  u^»Lo  ^L*k> 

0»  JL^L  jX1./  fX^o  01^  qJjÄä  b->  b  bjb  b^;.  0^1 

0*ytè  ^  UjLiiî  uSUj'  0*  f-fcte  b^-b  e^tikk  v-^Lko  &&12  ^1  X^> 

Ji"  0,  ^ âj^wJI  (jyo^ÂjC  bb*  XäjIåvv«  ej\«*kwk!  b^5  Xk*ik  b51-^3^  bi-— 3 b 

Odî  àüLo^lij  b^  f?k>ls  Ol**^  f*,S.-'L*,t^;  CT*  ib4k!î  ^1  odâj  j*kà 

0»  Xcl*>  ^  (m  ^*11  er*  g{kî  ks^j  ^s^kLu!  b^b  ^Lup 

gXoli  ua!>  b^  bîcj  Wjlî^î  0-^=-  g-^i_5  e5}l*kk  UJI  bb^j  gô jâîî 

b!  XÏl\a3  (jAAjUii  b^j  q^aLw  bii  ej^^b^0  b^  oÎjâIÎ 


OjJ Uv<  ijaoJO)  q1/j  i\*awO  iyyk'ij  ùjuUS?  qLLiLwJ!  jUJj  0*  La>Ii  qJOjU;  (j^làkiî 

J^IaJ^  KJ_J|A]S  OOtXw  LXXij^lwk^  \i  S  J-A^WO AA^  (^^LâLjÎ 

^l*LI  lXàc  j.Lâiî  Jse  Upjw  u^kjb^3  i3 

siAJ_j  0^;*>  QLkikwJî  0^3  s*  kS^  ^OvXt'i 

JUxIj  ggJLiLäå  üâa«  libij  v_aäc  g'3jk^^  o^  e5^ijtkj|  £~>-j*,  îCcLbit 

»j^j'UäawS  0*  bk->3  “jjdlj  gôjiJî  bj-^  g^kvaJ»  i_^s>l>o  ej^iAxJbj  j-2  jX  Jê  ^  jàX^ 

j£=>\  ^  b*ku  h  Qlb  0^-  0*  b?7>  (5^ 

Ö?  ®v>î^t  ^yü  (jl  qyeJ!  »kÄ  «AjAÏj  ^qb'k  0^ îyw 


î.  e.  ”Ilgbâzii  pugna  contra  Francos. 

Quum  Ilghâzi  Halebum  occupasset  et  inde  esset  profectus,  Francos 
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iniit  cupido  hujus  urbis  expugnandae,  et  contra  eam  expeditionem  sus¬ 
ceperunt.  Buza’  aliisque  oppidis  de  ejus  ditione  captis,  urbem  ipsam 
obsederunt.  Incolae,  quibus  nulla  erat  potestas  neque  vi  nec  pecunia 
hostes  repellendi,  possessiones,  quae  extra  urbem  erant,  iis  primum  di¬ 
viserunt,  et  deinde  Baghdâdum,  opem  ejus  imploraturi,  miserunt,  qua 
tamen  frustrabantur.  Ilghazi  tum  exercitum,  e  militibus  spontaneisque 
constantem,  qui  fere  viginti  millia  hominum  efficiebat,  contraxit  et  an¬ 
no  DXIII  in  Syriam  castra  movit.  Una  cum  eo  U  sâma  ben  Mubarek 
ben  Schubeil  Kelabita  et  Tughân  Arslân  ben  Alptekin  ben  Delmadj,  Ar- 
zeni  dominus,  profecti  sunt.  Franci  interea  cum  tribus  millibus  pedi¬ 
tum  prope  Sareptae  castellum  castra  posuerunt  ad  Tel  Afrîn  eodem  loco, 
quo  Muslim  ben  Kureisch  caesus  est,  et  ibi  ex  omnibus  partibus,  si  tria 
aquaria  exceperis,  montibus  erant  muniti.  Contra  eos  jam  exiit  Ilgbazi, 
et  per  illa  tria  aquaria  hostes  aggressus  est.  Hi  tum  populandi  caussa 
exierant,  et  equis  conscensis  impetum  vehementissimum  fecerunt.  Sed 
quum  exercitum  Muslimorum  numero  superiorem  offenderent,  terga  ver¬ 
terunt,  et  fugientes  adeo  undique  caesi  sunt,  ut  pauci  admodum  evade¬ 
rent.  Inter  captivos  septuaginta  principes  erant,  quos  Halebenses  ter 
centies  mille  aureis  redimebant.  Ipse  Rogerus,  Antiochiae  dominus,  in 
proelio  cecidit.  Qui  e  pugna  salvi  effugerant,  turmae  Francorum  collectae 
se  conjungebant,  et  proelium  redintegrabant.  Sed  etiam  eos  Ilgbazi  fu¬ 
gat  et  castella  Sareptae  et  Zerdanae  capit.  Halebum  tum  rediit,  ut  res 
urbis  in  ordinem  redigeret.  Quibus  factis  et  postquam  Suleimanum  fi¬ 
lium  Halebo  praefecerat,  Euphrate  trajecto,  Maredinum  tetendit,  ubi 
Dubeis  ben  Sadeka  ad  Ilghazium  venit.  Hic  partium  fuerat  Mes’udi  et  e 
pugna,  quae  inter  eum  fratremqne  Mahmudum  evenerat,  salvus  ad  Il¬ 
ghazium,  hospitium  ejus  et  protectionem  imploraturus,  se  receperat.  Sed 
ante  ejus  adventum  Mustarsched  per  Sedid  el  daulam  ibn  el  Anbarium 
Ilghazio  litteras  dederat,  quibus  ab  eo  quaereret,  ut  Dubeisum  a  se  remo¬ 
veret.  Quum  igitur  hic  comite  Abu  A’ii  ibn  A’mmâr,  Tripoleos  olim 
domino,  ad  Ilghazium,  ut  apud  eum  sedem  figeret,  advenisset,  eum 
recipere  ideo  negavit,  quod  nondum  pactum  se  inter  et  Mahmudum  Sul- 
tanum  esset  solutum.  Filio  obside  fidei  suae  relicto,  itaque  Dubeis  abiit. 
—  Postea  Ilghazi  anno  DXIV  contra  Francos  egressus,  intra  Halebi  di¬ 
tionem  eos  devicit.  Una  cum  Tughdekino,  Damaski  domino,  eos  Maar- 
rae  tum  obsedit.  Desperationem  vero  obsessorum  timens  eos  Ilghazi  re- 


440 


liquit,  donec  e  castello  procederent.  Sed  in  bello  longius  commorari  ei 
baud  licuit.  Nam  maxima  exercitus  pars  e  Turcomanis  constabat,  qui, 
pro  viatico  in  pera  farinam  carnemque  ovinam  siccatam  apportantes,  ad¬ 
venerant.  Reditum  igitur  eorum,  dum  commeatus  sufficiebat,  accelera¬ 
re  coactus  est.” 

- lin.  5  infra.  Satana.  Hoc  nomen  saepius  usurpatur  ab  Ara¬ 
bum  scriptoribus  aci  ducem  infidelem  designandum;  forsitan,  non  sine 
irrisione  quadam,  ob  vocis  cum  SultaTio  similitudinem.  —  Nomen  Gui- 
lielmi  alias  apud  Arabes  audit.  Sed  eadem  scribendi  ratio  etiam 
apud  Abu-1  feclam  (TII  p.  4l2)  invenitur.  Observandum  tamen  est, 
plures  auctores  occidentales  eum  Galer  annum  vocare,  ipsumque  Abu-l 
faradjium  (Uhron.  Syr.  p.  302  et  303)  et  scri¬ 

bere. 

Pag.  84-  lin.  g.  —  versutia  et  dolo  usi  xbs-ÎA*  pro  h.l.  recepi. 

Pag.  86.  lin.  s3.  Ibn  Khaldun  eadem,  quae  in  hoc  capite  usque 
ad  pag.  87.  lin.  11  narrantur,  in  libri  sectione  qj  <_ôj  ^ 

v_JS  i.  e.  historia  djnastiae  posterorum  Tutuschi  hen  Alp  Arslån 
inscripta  ejusque  capite  XVI°  £cod.  a  fol.  95  v.)  repetiit. 


(jr*-** 

A’  hjLwj  yLA  qJ  j-XvÆ  'SJm  gôjÂÎÎ  y) 


KJ  ^  i  «  ^  i  -  -  -  w  j  (*y  j  tL-  * 

Ai  jIjiAj  Ai  gOjjtfiiLi  (jAAxiN  ü5ou1  aou., 

p  A  3e  [1.  ^  *4?  i  goyüt  äJLjs 

[»jpls  »-«3  JLxâfi  iA£&l? 

LJi  A  qU/^JÎ  XJL>,  A'  *Jlç> 

gôyjJî  hj'UXwb,  gôyüi  XJL>j  *xjJ| 

(jVvOi^Uî  ^Löl  ^  XJL:>-  (jf-ivO  Ai  (J^l£  ^  gïll  -y. 

&  i_aJjä3  O'*  ^5  q'^5  j?jXwJW 

”Obsidio  Damaski  per  Francos. 

Anno  DXX  reges  et  comites  Francorum,  copiis  coactis,  Dama- 
skum  profecti  sunt  et  castra  in  Merdj  Safer  posuerunt.  Urbis  dominus 
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Tughdekin  Atabek  Turcomanorum,  qui  Dijar  Beer  inhabitabant,  auxi¬ 
lium  imploravit,  et,  urbe  relicta  (?),  castra  e  regione  Francorum  posue¬ 
rat,  postquam  Damasko  filium  Tadj  el  Muluk  Burium  praefecerat.  Proe¬ 
lio  tandem  in  fine  anni  commisso,  exercitus  acriter  concurrunt.  Tughde- 
kinum  ex  equo  delapsum  quum  Muslimi  caesum  putarent ,  in  fugam  hi  se 
convertunt,  et  ipse,  equo  conscenso,  eos  sequi  coactus  est.  .  Equitatus 
Francorum  fugientes  persequebantur.  Pedites  vero  Turcomanorum,  qui 
in  loco  pugnae  remanserant,  quum  pedites  Francorum  ad  eos  pervenis¬ 
sent,  in  unum  collecti,  desperantium  modo  in  castra  Francorum  impe¬ 
tum  faciunt,  ea  diripiunt  et  pedites  eorum  caedunt.  Tum  victores  et 
praeda  onusti  Damaskum  redeunt.  Equites  Francorum,  a  persecutione 
reduces,  castra  direpta  invenerunt,,  peditesque  suos  occisos.  Quod  sane 
factum  fuit  mirandum.” 


Pag.  88.  Jam  inde  ab  anno  DXXYII  Ibn  el  Athirum  cum  nostro 
comparare  mihi  licuit.  In  qua  comparatione  instituenda,  quo  diligentius 
illum  inspicio,  eo  vero  similius  mihi  fit,  hunc  maximam  hujus  narratio¬ 
nis  partem,  rebus  tantum  in  compendium  redactis,  ex  illo  exscripsisse, 
eodem  fere  modo  ac  Abu-1  feda  egerit  in  Annalibus  suis  componendis. 
Ipsa  verborum  concordantia,  quae  mihi  multum  in  textus  crisi  adjuva¬ 
bat,  hanc  probant  sententiam.  Ut  exemplo  rei  veritatem  exhibeam, 
primam  huc  pertinentem  sectionem  (pag.  4  Tomi  2dl  exemplaris  Ups.) 
statim  huc  adjiciam,  unde  lectores  docti  judicium  et  argumenta  hauriant: 

(J-»  £*>  j»LwJî  ySi  [ûfv]  K-UJS  8iÅ$>  o 

i  y 

»jJljlij  xJi  j.fÄ-Co  SjlXj  (JVJ  q-»  A  (jU-dp3 

^  ***  [Aaw  q-**,  »jX wf  j,  d-Cäi!  U4T4 

j do ^ 

^  jd-1  dl  i  J-**  cr*  d*jlå 

^JLi»  j 8lX-æ  gö jäSI  (jUdj-b  d'  X°_5  Uls  L^jjiåÄ^T. 

eXA j  Xb  0-j qUUäJ!  J.X 

Kfjgii  A*  cJj-wU,  jgjS 

c  U>o>l*j  j?XL  Auvj  J.Î  j^gj’  ^LsdJi  ^s.  X4* 
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Pag.  8 g.  lin.  2.  —  cecidit.  Maltis  jam  locis  vidit  lector,  vocem 
eodem  ac  hic  modo  esse  versam-  Constat  quidem,  Lexicographos 
nullam  aliam  formae  10 <*e  hujus  vocabuli  significationem  transitivam 
agnoscere,  quam  secutus  fuit.  Ea  autem  apud  nostrum  non  nisi  raris¬ 
sime  contextui  quadrat ,  quum  potius  de  fugientium  et  captorum  caede 
loqui  videtur  auctor,  ubicumque  hac  utatur  voce.  Primae  et  secundae 
verbi  formae  occidendi  inest  vis.  Quare  jure  quodam  eandem  decimae 
attribuere  mihi  videor. 

- -  lin.  g.  Schekif  Tirun.  Ita  cum  Ihn  el  Athiro  (q>.  5)  scripsi. 

A  Schekif  Arnun  in  agro  Damaskeno  sita  probe  distinguenda  est.  Yide 
Abu-1  fedae  Tabulam  Syr.  ed.  Koehler,  p.  98.  In  codicibus  Bodleianis 
forsan  sequentis  Oj^  similitudine  captus  ,  librarius  falso  posuit. — 
Pro  Ibn  el  Athir  habet.  Lectionem  hinc  etiam  recepi. 

- -  lin.  2  infra.  Helalidae.  Benu  Helul ,  quae  una  erat  tri¬ 
buum,  quibus  nomen  est  uyelî  s.  Arabes  qui  puram  linguam  A- 

rabicam  non  loquuntur ,  1.  extra  Arabiam  habitant ,  e  gente  Tajilica 
oriundi  quondam  vicini  Aegypto  saepius  in  hanc  terram  excurrebant  et  ibi 
valde  grassabantur.  Qua  re  Vezirus  Aegypti  iis  indicavit  Afrikam  occi¬ 
dentalem,  ubi  Keiruvani,  regnante  Mu’ezz  ben  Badis,  anno  CCCCXL,  res 
turbatas  bonam  iis  darent  occasionem  regionis  occupandae.  Una  cum 
Suleimidis  igitur  in  Afrikam  anno  GCCGXLII  castra  moverunt  et 
Mu’ezzo  anno  sequente  devicto,  jam  CCCCXLVI  per  totam  Afrikam  fue¬ 
runt  dispersi.  Inter  varios  hujus  tribus  ramos  erat  Piejah  (^.i de  qua 
pag.  93  mentio  est.  —  Has  tribus  in  initio  cod.  Ibn  Khalduni,  qui  in. 
Museo  Britannico  servatur,  copiosissime  tractat  auctor,  a  fol.  5  usque  ad 
fol.  40. 

- lin.  ultima.  —  condiderant.  Quum  [>£y>  nullum  omnino  daret 

sensus,  haud  dubitavi,  quin  esset  scribendum,  quod  si  litteris 

Africanis  exaratum  tibi  finxeris,  illi  valde  simile  fieri,  facilliime  videbis. 

Pag.  go.  lin.  7.  Tancredi  filius  ben  Kheira.  In  voce  Jio  nomen 
Tancredi  Rogeri  patris  haud  difficulter  agnoscas.  Quid  vero  sibi  velit 
non  intelligo  neque  historia  ansam  ejus  explicandi  mihi  dedit. 

- lin.  18.  Eldjevas.  Nescio  an  idem  sit  nomen  ac  El  II av- 
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väsch  (u%ü)  quod  Abu-1  feda  (III  p.  278)  A’lio  bea  Na’ma  tribuit. 
Tum  alteruter  auctorum  erroris  est  accusandus. 

-  lin.  3  infra.  —  insulam  Djerbam.  Haec  insula,  quae  lxodie 

fferbi  nomen  servat  antiquum,  in  meridionali  sinus  Cabesensis  s*  Lepti- 
dis  parvae  parte,  jacet.  Cfr  Ritter _,  die  Erdkunde,  Afrika  2tö  Ausg.  p. 
921  et  sq. 

-  lin.  2  infra.  Dominationis  Sunhadjiticae.  —  Ita  hic  semper 

appellatur  imperium  Murabitorum ,  quod  tribus  maximam  partem  Sun- 
hadjae  composuerunt. 


Pag.  gi.  lin.  6.  In  Ibn  el  Athiro  (pag.  30)  eadem  uberius  expo¬ 
nuntur  in  capite  gôjÂil  o*  J?1>\  inscripto,  quod 

ad  annum  DXXXI  pertinet.  Hinc  lectionem  restitui.  Ultima  au¬ 
tem  narrationis  pars  pag.  49.  sub  »We  fS,  eadem  ac  hic  brevi¬ 

tate  narrata,  exstat. 

- lin.  4  infra.  Hasan.  —  Ex  Ibn  Khalduni  libro,  qui  de  Ber¬ 
beris  agit,  hanc  Badisidarum  genealogiam  lectori  communico  (Cod.  Mus- 
Brit,  fol.  69  et  sqq.).  Observandum  est,  tribui  Sunhadjae  hanc  fami¬ 
liam  originem  debere. 

Menâd 


Zeiri  a.  360. 


Kebâb  Hejusch  Zavi  Abu-i  JNehâr  Bulakkin  Mdkesen  Djelal  Azem 


Davud  Khalifa 
El  k  îeir 


a.  373. 


Hemdd  El  mansur  Jetufet 
a.  385.  (oijby) 

Radis  Ejub 
^  a.  406. 

El  Muezz  a.  454.. 
Temim  ’J'  a.  501. 
Jahia  ’J'  a.  509- 
Ali  f  a.  515. 

El  Hasan  f  a.  536. 
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Pag.  gs.  lin.  6.  —  et  muros  subverterunt.  Quae  in  textu  legun¬ 
tur  verba:  [y&ti  haud  intelligenda  sunt.  Ibn  el  Athir  (jpag.  56) 

de  hac  obsidione  inter  alia  haec  habet  u^uJ^bCJi  Yera 

igitur  lectio  hoc  loco  esse  ïy&j  credo  eamque  in  versione  sum  secutus. 

— ■ — •  lin.  io.  Djidjil.  Urbs  quondam  et  portus,  hodie  ruinas 
tantum  adspicienti  praebet.  Ad  regnum  Algeriense  pertinuit.  Cfr. 
Hartmanni  j  Edrisii  Africa  p.  245  et  sq.  • — •  De  Bedjaja  hodie  Bougie 
cfr.  Geographie  d’  Abu-1  féda.,  ed.  de  Slanii  et  Reinaudii  p.  IPV.  et  Hart¬ 
mann  1.  c.  p.  221. 

— * —  lin.  i3.  pallia.  Hic  unus  fuit  regulorum,  qui  nomine  Benu 
Hemâd  noti  regnum,  Kala’a  Qûds  vid.  Hartmann  p.  210)  in  monte  Ke- 
bâbae  (wlA)  a.  CCCXCYIII  condita,  condiderunt.  Eorum  genealogia 
e  codice  Mus.  Brit.  cit.  f.  77  haec  est. 

Zeiri  ben  Menâd 

Bulakkin 

1.  Hem  ad  a.  419. 

_ _ I _ 

,  2.  El  kaid  ^  449.  E’inâs  Qj*lde)  Muhammed 

3.  Muhsin  (a^-s?)  5.  Elnasir  4.  Bulakkin 

a  Bulakkin  caesus  I  f  a.  454. 

a.  437.  6.  Elmansûr  a.  498. 

( _ l__ _ 

7.  Badis  ^  a.  498.  8.  El  a’ziz  i  515? 

9.  pallia  ^  546. 

— —  lin.  22.  Lemtunensem.  A  tribu  Lemtuna,  quae  maxima  et 
potentissima  erat  gentis  Sunhadjiticae ,  e  qua  etiam  Murabitorum  reges 
originem  duxerunt.  Cfr.  Acta  Soc.  Scient.  Ups.  Yol.  XI  De  primordiis 
domin.  Murabitorum. 

Pag.  g3.  De  expugnatione  Mehdiae  in  historia  Berberorum  jam 
egit  Noster  (cod.  Mus.  Brit.  fol.  72).  Sequentia,  caussam  expeditionis 

Rogeri  dilucidatura ^  inde  exscribo:  Jûc  Y  -, - 

O'  q-»  KLa  It  I— Ijitt  ^dajîjiLi  îOjkçj 
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Lgis>i  Jjcäj  LgJU  KJ Xd&o  i3jliw!  Juli'  Q>*jy« 

üjJc^ît  Jj  idJbLwl  siv«å=>jå  CT**^"  w5ü>3  qÎ  jl>j  t>5wj  jji  » X^w 

ur^r?-  0^-5  vCJ*  ,L5^r^-5  c^  o^5  °**  k4^5 

5 

j*UJt  (3  (-JtXjij  .ujLwJI.  (3  £,/i5  -Qb*dJ!  jJI*j  .^Xjj  CT*  r*^1  Qd j^2-1  iAs> 

3*ei  .iddP  ,.Ui  .»Luio  i^>'i  xdc  J^Xwb,  »JtXUoli  XA'lLlNIj 

.Us  .djia*^  (J.C  xljOLw^  -b AÅe  ,*J  (jp^Jiå  i3  *Ldl  L £>j-> 

t/»  jrV^3  .^J_5  V^"j^  XjUJJo  ,3  v_Â>js  ,ü5üÀi  iOju  jüiXgiS  ^La>  c^£.  j.jXc! 

,îjL>aÂ5j  8^>û^S  ä^us-  gJCCili  Â*X*d  .tXÏ  qawÜ-  qI/j,  y^jli  v_äJ!  j*Æ>i  Xoï^jJî 

,A  (jwLi-l)!  öj_j^>5  !^XL<j  ic^o'bî  !^j  j3«>LwJî  \%^ÿ^  [äjlX^iI  ^5 

Jjjiîî  lXxj  XAäo  yycs-^  fjjdïîj  j»^JLc  qÎ  JJ  j *4X0  JLxâîî 

Xd£o  3  ^L*i  &SjIi*vL>  ydaddl  lXjIs  qj-*^v«  ^  tX*^s?  ii£JJ  jjL  J-O53  ,*uu2 

äjb?.  u^s*Uo  qJ  lS^^-  jiî^d  A*ôj  ß  ÂJ.Ajii  JJ  .Jj*^  .»lileî  ,J*z-  pjXidj 

iojââiî  q^lXS^  ^yi  ui ^Ii«3  blXjIs  ^  _-*J!  3  a^Lv^c  aoAojj  .XjLXjIÏ  ^Las^. 
auXxls  JjJa^J  cVè-Xwjîj  «sJjXivJ  &X/«  i»X*Xa«^j  ÿJ  8i_Xj  d~Oj^  xAito  ’»_>wa»Lo 

XÀXs  JJ  ù>!cj  jlâ-j  jcJæ  (jüsXJÎj  XjuX^IIj  KÜ  f^'ls  JJ  L^1T:w 

J^uLs?  qJ  Ls^r^  l-^lï  fJ^-  o'  ^  ^  ôôs^- 

XwÆ  .aÎ  >Ls-  Uî  É2üL  j*^Ci>L>5  I ^S jA  ajUaH»  3  aJ^LijwLi  UUaj  ôfi"  XXw 

<_^>Ua  i^î  xül**JI  ,i_^â-Lo  ^oLâ!!  ù>1^  ^  ^’•/°  ic?>2  ^  ey^ 

âjOwJ!  j,î  _.JotJÎ  i3^>^5  (J«LxJ1  SJt*j1_5  XjiA^JI  qC  uX^.  *li  l_rJ?j' 

^Jis>  u  ïi  «-U  js_j  ^  j&  Uf=3  _-*aüJ!  L^JOLtj 

viOUj  j*ÆÀ^L»  ^5  C/*^  jjL>lXÎ{ 

ü5ÜiA^3  J3  L Xi>^  Uajj  L^u  Xa^wJÎ  ^.î  lXp»^  :L^C4  aJ^Ixwî 

l5~^  j^_5  L^K  ,3^>LJI  o^lj  Jæ  xJüao  <_^.>L3  ^'wâ-j  ^-Xwî^ 

uXxc:  ytS3\  XîCL«  j?iAÄÅXw!  0^  sj^L^J 

i.  e.  ”Pater  ejus  (i.  e.  A’li  pater  lïasanf)  pavore  captus  Bogero  litteras 
misit,  ut  eum  Murabitis,  Meghrebi  regibus,  terreret.  Nam  litterarum 
cpmmercio  bis  junctus,  A’li  sciebat ,  Muhammeclem  ben  Majmûn  ,  qui  dux 
erat  classis  Murabitorum ,  expeditionem  contra  Siciliam  parare.  Hic 

24 


146 


etiam  eo  profectus,  oppidum  ibi  expugnavit  anno  DXVI,  quod  diripuit 
et  incolas  ejus  occidit.  Rogerus  non  dubitavit,  quin  haec  Hasano  inci¬ 
tante  essent  facta,  et  classem  suam ,  ducibus  A’bd  el  Rahman  ben  A’bd  el 
A’ziz  et  Djerdjio  ben  Mikhail  Antiocheno,  Mehdiam  misit.  Hic  Djerdji, 
qui  Christianus  erat,  ex  Oriente  migraverat.  Linguam  edoctus,  profun— 
dam  Arithmetices  doctrinam  etiam  possidebat.  In  Syria,  Antiochiae  et 
alibi  educatus  fuerat  (7).  Temim  Badisida  eum  sibi  devinxerat  et  Djerdji 
eo  plane  potiebatur.  Quare  etiam  Jahia  Temîmi  filius  iram  adeo  contra 
eum  susceperat,  ut  illo  mortuo,  quum  arte  doloque  usus  Djerdji  cum 
Rogero  convenisset,  hinc  aufugeret.  Postquam  ad  Rogerum  se  contule¬ 
rat,  honore  et  dignitate  receptum  eum  classi  hic  praefecerat.  Quum  jam 
rex  obsidionem  Melidiae  secum  constituisset,  eum  cum  trecentis  navi¬ 
bus,  ubi  magnus  Christianorum  inerat  numerus,  et  inter  eos  mille  equi¬ 
tes,  eo  misit.  Sed  Hasanum,  bello  contra  eos  faciendo  haud  imparatum 
invenerunt.  Insula  Kusara  expugnata,  Mehdiam  petierunt.  In  terram  de¬ 
scensi  castra  posuerunt,  et  Kasr  el  Dimâs  ( Hartmann  p.  286),  et  Dje- 
ziret  el  Aklias  expugnarunt.  Saepe  hostes  concurrerunt,  donec  Muslimi 
Francos  devincerent,  qui,  postquam  caedes  in  eos  saevierat,  in  Sici¬ 
liam  domum  reverterunt.  Hujus  rei  ut  vindictam  sumeret,  Muham¬ 
med  ben  Mainnin,  dux  Murabitorum,  cum  classe  sua  profectus,  regio¬ 
nes  Siciliae  vicinas  populatus  est.  Constituit  igitur  Rogerus,  iterum  Meh¬ 
diam  aggredi.  Sed  classis  Jahiae  ben  El  A’ziz,  domini  Bedjajae,  inte¬ 
rea  ad  Mehdiam  obsidendam  advenerat,  dum  copiae  duce  Mutarrif  ben 
Ali  ben  Hamdûn  Fekiho  terra  appropinquabant.'  Qua  re  coactus  Hasan , 
pace  cum  domino  Siciliae  restituta,  et  foedere  inter  eos  icto,  ut  classem 
quisque  suam  mutuo  auxilio  sibi  darent,  classem  Rogeri  sibi  auxilium 
jam  advocavit;  quo  audito  Mutarrif  in  suam  revertit  regionem,  et  Ha¬ 
san  possessor  mansit  Melidiae.  Mox  vero  foedus  rupit  Rogerus,  et  bel¬ 
lum  cum  eo  redintegravit.  Neque  prius  ab  eo  continue  debellando  de¬ 
siit,  donec  anno  DXLIII  Mehdiam  occupasset  dux  classis  Djerdji  ben 
Mikhail.  Quae  res  sic  evenit.  Djerdji  cum  classe  e  trecentis  navibus 
constante  huc  advenit,  et  eos  ita  decepit,  ut  Hasano  auxilio  se  tantum 
venisse  praetenderet.  Exercitus  Hasani  ut  Mehrezo  ben  Zijâd  Fâdâ’jen- 
si,  domino  Muallakae,  contra  Alium  ben  Khurasan,  Tunesi  dominum 
adjuvaret,  profectus  erat.  Ope  igitur  destitutus  Hasan  Mehdiam  dese¬ 
rere  cogebatur,  eumque  inde  abeuntem  incolae  sequebantur.  Hostis  ur- 
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bem  relictam  intrans,  eam  sine  ullo  certamine  occupat.  Djerdji  arcem 
integram  invenit;  nam  Hasan  ea  tantum  inde  removenda  curaverat, 
quae  portatu  facilia  essent,  et  thesauros  regales  relinquerat.  Hominibus 
fidem  securitatis  jam  dedit  Djerdji,  eosque  sub  sua  auctoritate  habitare 
permisit.  Fugientibus  eundem  quem  antea  habuerant  statum  restituit. 
Hiassem  tum  Sefakesum  misit;  qua  occupata  Susam  profectus,  ea  quoque 
potitus  est.  Castris  deinde  Tripolim  motis  et  ea  occupata,  deinceps  do¬ 
minus  Siciliae  omne  littus  expugnavit,  et  tributo  incolis  indicto,  iis  im¬ 
peravit,  donec  A’bdel  raumen,  Doctor  Muvahhedinorum  et  eorum  antistes 
Mehdi,  eos  imperio  infidelium  eriperet,  sicut  postea  narrabimus.” 

-  lin.  12.  Reschid.  Etiam  hujus  Genealogiam  (cod.  Mus.  Brit» 

fol.  75.)  ex  Ibn  Khaldûno  lectori  communicare  e  re  esse  putavi, 

Benu  Ali  (Helâl?) 

Duhman 

.! 

Djama’ 

I 

1.  Camil 


Meken  (q£ «)  3.  Reschid 


2.  Rufa  5.  Mudâfa  4.  Muhammed 
(leg.  Miia’mme /)  ; 

Isa 


-  lin.  14.  Djurdjani.  Vitium  voci  inest.  Nam  Abu-1  feda  (III 

p.  134)  hune  Vezirum  ”Hassan  ben  A'li  Jazurensem  a  Jazur  Patria', 
pago  in  Ramlense  praefectura”  nominat;  Ibn  Khaldun  autem  in  cod, 
Mus.  Brit.  (fol.  6.)  Lit  habet,  quod  tamen  facile  librarii  errore  pro 
positum  sit.  In  opere  Sojutiij  quod  joa 
s^Liit.,  inscribitur,  in  serie  Veziroruin  Aegypti  nomen  ejus  sic  legitur: 
^tps-yP-  Jcrî  ^  cA)Jt  (Cod.  Ups.  p.  400.)  quocum  facit  cod. 

Bodleianus  a. 


Pag.  g4 •  Un.  4'  —  non  solum  non  respondit.  In  textu  jJi  ante 
nu*?.  excidisse,  ex  ipso  contextu  apparet,  et  Ibn  el  Athiro  confirmatur, 
qui  pag.  74  disertis  verbis  habet  fjA 
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Pag.  g6.  lin.  3.  Djezair  Béni  Mezghanan  hodie  Algier .  Cfiv 

Hartmann  p.  214  et  sqq. 

- lin.  22.  Aklibijam.  Etiam  in  Ibn  el  Athiro  haec  vox  punctis 

caret  diacriticis.  Sed  nullo  dubio  ita  est  legenda  ,  teste  etiam  Edrisio 
(vid.  Hartmann  pag.  277). 


— —  lin.  ultima .  Si  annorum  sequamur  seriem,  narratio  de  Da¬ 
maski  obsidione  anno  DXLIII  a  Francis  suscepta,  hîc  excipere  debet. 
Eam  e  capite  Ibn  Khalduni  citato  (cod.  a  fol.  98  v.)  et  sectione  ejus 
25a  desumtam,  exhibeo.  Eadem  Ibn  ei  Athir  p.  80  narrat. 


0-»  gigüt  JuJLOj  j»L*JI  A^l?""  l^bo  gOjÅll 

A  jbwj  j»LwJL  s-iyQ  o jjü  (j-»  U  1 q-» 


1  tXols  ^ A  O*  g3 gll  jv«l  Cf*  qUWI  Al*  (jyUjk,  Xå*m 

^  y  „i. 

j»LwJî  A°J  Uli  siAc  SjALwÆ.  *jAj  v_ Jüdî  A  ^Uiu  ^ 

idiüAJ  Lm3  Al  j-y*«Alj  ®j^lî  »^1  sj  qjAjî  gôglî  sULc  ^-*^>-1 

X 

[.LiiJI  ^  Lgku/is  A  jll  qJu\1Î  (jyw  j»ls1j  yyujfj  o^U  jC^-w 


5jjUx*Jîj^  ëuXUJt  i_V*J  y'-fbwAl  Q-»  tyJUî  A^mAI  0-»  Aj'îiî  ^-O j  gOgli  À 

U!=  A/*^l  (^_j"^lXäxU  îlwj-ï  0JOÜ1  ïwiisJ!  ti£Ji5  lAgUCwfj 

Ü3  ^  i^ou  lXs  <*J  JLia  jujwj.  Jubwal  A  A-ya^j  ^row  äSLw^ 

g^Wji  v— Jjâlï  iAàc  lX^UCwÎ  ,_jC>  iU-A-  iôî  Al  ^5  A*3! 


qI/j  ( g2i>"M  qÎlXa^Li  qUII  tAba  jj-î j  gOjiJ!  (j^1*  *'*/0  Ov^wJCwlj  ^gcUai  0-* 

qJ.iAjÎ  ^Ji^w  2üj|  Aü  iCLw  AA*  ^  A^J^l  iUc 


q-xXJÎ  Ai"  Al  jll  03.b^H  vü<ot*i  >_AL>  ôy+^  jj*  A^>At  053^ 

ÂJo.1-^  Al  qjJJI  8jj»i  sjwj  f-Ls?  slX^UXuo  A^i)A1  u^r>Lo  ^cjLc 

A-wjij  oAbAll  ew  (*AiA  ^Uwibli  &JUs'  Al  b/3^3  ^oj^Xî  A't  Al 
i_vs»U3  iA*^.  iAj^AI  ijAb«  Al  i^AJl  (**h*Si  j?i\X££  qUI^I  gi^ÂH  Al 
^.âaj  «ils  qW^I  ^ii^bs  ^bUx*"!  cr*  [»bbiî  g°A  Al  A*^li  A-0.?"*3! 

(jn  vjij£>j  ^-jL+J’Sî  ü5Cb«  Al  [»UïJî  A  s*° 

o!cj  ^wLoL.  ijtii  qjiaII  ^Uat^  oAJl  0e  A-*/3  üisbr  q!  A^xAI  iw«j>Lo> 
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^jJî  ^  Syi  J  (3  <Ohb  ^5  jjU^I  k^LU 

■&  ^L*J"ÿt  ü5vLo  jUa>  (J-»  lw*J  q-oUjÎj  g}  KjUw  *~de  u*ÜâJUJ5j  (Jh.^  &^*3  jjJwo  jiî 

”Expeditio  Francorum  ad  Damaskum  obsidendam. 

Postquam  Franci  littore  Syriae  et  urbes:  occupaverant,  populi  un¬ 
dique  eorum  gentis  hue  confluebant,  ut  contra  Muslimos  iis  auxilio 
essent,  propterea  quod  eos  inter'  hostes  suos  dispersos'  videbant,-  Anno 
DXLUI  rex  Allemanorum  (qui  populus  sunt  Francicus}  e  terra  sua 
cum  magno  exercitu  ad  terras:  Islamicas  profectus  est  et  tantam  fidu¬ 
ciam  in  numero  copiarum  et  apparatus  divitiarumque  copia  posuit,  ut 
de  victoria  et  certa  terrae  expugnatione  haud  dubitaret*  Éi  quum  in 
Syriam  venisset,  Franci,  qui  ibi; erant,  se  conjunxerunt  ejus  imperio  pa¬ 
rere  parati.  His  ille  imperavit,  ut  secüm  iter  Damaskum  susciperent. 
Anno  igitur  DXLIII  eo  castris  motis,  urbem  obsederunt*  Ibi  tunc  tem¬ 
poris  Mu’in  el  diin!  Inez  [Ib/i  el  At  hir  dicit  p.  80. 

(j^*i  JwLJÎ  A  [.î^L  Uî_5  (_ci  cr*'  *1  u*\dy  ^  ^  ^ 

qj  qj.oJ!  i.  e.  dominus  urbis  erat  Mndjir  el  din  Ibek 
ben  Muhammed  ben  Buri  bert  T ughdekin  j  cui  tamen  nulla  omnino  erat 
regendi  potestas;  sed  omne  imperium  urbis  apud  Mu  in  el  din  filium 
servi  atavi  sui  erat. ]  omnia  fecit  ad  regionem  servandam  atque  hostes 
depellendos.  Sexta  die  tandem  mensis  Rebi’  prioris  hujus  anni  Franci 
aciem  instruxerunt,  et  pugna  commissa,  postquam  summam  exseruerant 
virtutem  et  constantiam  Muslim! ,  eos  magna  clade  affecerunt*  Qua  die 
martyrium  passus  est  Hudjat  el  din  Jusuf  A’ndelavensis  Meghrebensis  Fe- 
kihus,  qui  et  sapiens  et  a  rebus  mundanis  abstinens  erat.  Qui,  quum 
eodem  die  Mu’in  el  din  eum  propter  imbecillitatem  corporis  et  aetatem  ad 
redeundum  consuluisset,  respondit  ”jam  venditus  sutn  etame  emtumest, 
neque  tu  nec  ego  pactum  rumpemus.”  Indicavit  his  verbis  versum  Cora¬ 
ni  de  bello  sacro  (Sur.  9,  112}.  Itaque  in  pugna  audacter  prodiit,  do¬ 
nec  ad  Nirehum  Ihn  el  Athir  1.  cj  dimidiam  parasangam  a  I)a- 

niasko  caderet  et  cum  eo  magnus  hominum  numerus.  Qua  re  animum 
Franci  sustulerunt  et  rex  Allemanorum  in  circo-  viridi  consedit.  In¬ 
terim  Mu’in  el  din  Ine£  ad  Seif  el  dinu  m  Ghazi,  dominum  Mausulae  (qui 
post  mortem  patris  anno  DXLI  heic  in  imperio  succeserat,  dum  fratri 
Nur  el  din»  Mahmudi  Halebum  sorte  obvenerat,}  miserat,  ut  ejus  im¬ 
ploraret  auxilium.  Venit  igitur  ipse  et  frater  Nur  el  din  usque  ad  Emes- 
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sae  urbem.  Hinc  ad  Francos  eos  minaturus  misit.  Hi  quum  eodem 
tempore  contra  Seif  el  dinum  pugnare  et  obsidionem  continuare  coge¬ 
rentur,  ita  vilibus  divisis  necesse  erat  debilitarentur.  Mu’in  el  din  mi¬ 
nis  etiam  eos  terruit  praedicans,  se  urbem  regi  orientis ^  indicabat  domi¬ 
num  Mausulae,  esse  traditurum  et  simul  Francis  Syriae  legatos  ablega¬ 
vit  ,  qui  eos  monerent,  ne  regem  Allemanorum  Damaskum  expugnare  pa¬ 
terentur;  sin  faceret,  iis  in  Syria  nullus  locus  cum  eo  maneret.  His  di¬ 
ctis  promissum  addidit  castelli  Paneadis  iis  reddendi.  Ji  igitur  ad  re¬ 
gem  Allemanorum  conlluentes,  ei  tantum  domini  Mausulae,  si  Dama¬ 
skum  caperet,  terrorem  incusserunt,  ut  confesfim  ab  urbe  castra  move¬ 
ret.  Quibus  factis  Mu’in  el  din  arcem  Paneadis  Francis  tradidit  et  rex 
Allemanorum  in  suam  terram  revertit,  quae  ad  Oceanum  magnum  in 
remotissima  orbis  terrarum  septentrionali  et  occidentali  parte  jacet.  An¬ 
no  deinde  DXLIV,  anno  post  obsidionem  regis  Allemanorum,  Mu’in  el 
din  Inez,  qui  imperium  Ibeki  rexerat  ejusque  summam  tenuerat,  mor¬ 
tuus  est.” 

Pag.  gj.  lin.  4-  Nomen  ducis,  neque  ex  Ibn  el  Athiro  (jiag.  116) 
,qui  alias  puncta  diacritica  rarissime  omittit,  apparet.  Ibi  enim 
scribitur  et  paullo  post 

— — — ■  lin.  y.  —  abire  permisit.  Vox  rectius,  ut  in  Ibn  el  Athiro 
exstat  scribendum  est  et  significat  in  aliqua  re  connive  re  j  rei 

indulgere. 

• — - — •  lin.  14.  Barensem.  Ex  historia  scimus,  Majonem  Barii  esse 
natum,  et  hac  cognitione  fulti,  legendum  credidimus:  Ibn  el 

Athir  habet. 

» 

Pag.  g§.  lin.  8.  Gharbanium.  Potius  credo  Ferjanium  esse  le¬ 
gendum.  Ibn  K-lialdmi  (Xod.  Mus.  Brit.  f.  75.)  de  hoc  ipso  viro  lo¬ 
quitur,  sed  nomen  jLiyilî  scribit.  Ibn  el  Athir  (pag.  125)  prae¬ 
bet.  Ex  utroque  vero  sola  lectio  vera  facile  fingi  potest. 

-  lin.  5  infra.  Arabes  — -  ferentes.  Post  addendum  est 

.  Ibn  el  Atliir  enim  (pag.  125)  rem  sic  narrat.  —  — 
ëj-çJï  i  er*  y,  ^  IgU1!  pileis  AI  Quid  ^ 

sibi  velit,  me  fugit. 


Pag.  gg.  Un.  14.  Ihn  Abi  Z er’  in  libro  vulgo  Kartâs  appellato 
(cod.  Ups.  fol.  46  v.)  ad  annum  DLIII  sic  A’bd  el  Mumeni  expeditio¬ 
nem  narrat. 

lÿjXJU  qJ<3oÎ  (_jAd  y.  XjA^JÎ  OS' jS>  'L&? 

^7?  (^c  0j  q!  J-ï's  *J.A£-*il  u>ol^  ÂjJü^jî  o-^2 

^AâJ!  sAs.  ùÿ'h  s3ÎA^4_j  2ud  <j-»  &j>Q  (j*og>Li  jscJS  ^  ^  yt.^- 

j’  ?  S  Ot  .  ^jv  J>  j  *  ^  \a!>X 

a>5  ^jjA>j-«J!  dd  Ac  LAs  LjAb^A.^  jQ-  J,!  Jjï  ÂJÎ 

WM  j»lslà  dd  xl5%i  oi?-*-d  LVJ;  **^3  **11  ^jikÅdl  Jsfi  ^yi  cr^~  *** 

^*é^p3  ^£*11  d"',^3^  *^.'-^£*11  3j^  (4-w'1/?  l'^j***’*1*!!  dd  ctlj^dl  A^c  A4JS  ôl*1  ,X1 

*  ♦ 

(_7*yj j-d!  *îli’  Oôô  i*Aw  ,3  '^d'-^3  j»3 jdî  ^Aj!  y.  L^fijjt  ^5^“  LgJ Lü  ^  g_j-"3  IjJj  1 j^1* 
yiS\y>  $/&=*  cr*  ÂJ.A^Ji  Jj-Ê-  dd  (j-Aî^Jî  jjyd  qJÎ  d&j 

^  _J^  ^Lvj.  - -  —  —  B^jA À^JÎ  ôt**  ^»Ic  CT*  d—d^'Ü  Bj^vjtJî  ^ 

lf>jAî  oU  j^  (?)  io'üj  JoLi^  Vj-*!!  d°4'23  qJ.A>tJÎ  cr>  A»j  S  yy^.^ 

JöLstfi^  o^LJI  gOÀj  àLJijj it  ù>^bj  l_jUS  u^i  J,  ^Lwj  i*«Jx:  aJJi  x^\ii  ^jÂjî  dd 
j»Ll  iobli'  LsyoLs?  u«jjj  k^a  dd  J-07  Lac  y*  JAü5  q-iLaî  q-.  (_'r^3 

Â^y-w  gs^jj  Lg^>Â5  Q^j_<Jîiî  d,î  jlAs-î^  q^As»7»JI  (y.  L'Aj?“  L^dx:  Lgjlc 

^jjjL^uJî  Lj-dc  '—-A-AXij^  ï 7^3  ^ jJ  j»7 O-»  L^J  q-*  (J^  dj^2  KjAfc*^^  d>^  d“^j^3  (jwjlÂwj 
JkÂ  Ç_j.j  L^!lAs  ^^*^-3  |;k^  ^3  dL^siî  L§^C  jâjj  ^-^^3  J,  oÎAcjJt^ 

-â-  (^jLaÂJl  (7»  S L®b>  Lçjj  JA53  tS^*  0riL^-::t3-^^  idri^2 

ï.  e.  ”Hoc  anno  expeditio  suscepta  est  contra  Mehdiam,  quae  capta  im¬ 
perio  Francorum,  qui  ea  erant  potiti,  eripiebatur.  Eodem  anno  tota 
Afrika  expugnata  est.  Mehdia,  ante  Francorum  occupationem,  Hasano 
ben  A’li  ben  Jabia  ben  Temim  ben  Muezz  ben  Badis  paruit,  quam  a 
patre  suo  et  proavis  hereditate  acceperat.  Dominus  vero  Siciliae  anno 
DXL  eo  hostem  Francum  duxit,  eamque  obsidione  gravissima  pressit, 
dum  vi  urbe  potiretur.  Hasanus  ben  A’li  supra  dictus  El  Djezairum 

confugiens  ibi  habitatum  consedit.  Quum  vero  A’bd  el  Mumen  cum 

exercitu  ad  hanc  urbem  venisset,  hunc  Hasanum  ben  A’li  ibi  invenit, 
quem,  postquam  fidei  sacramentum  A’bd  el  Mumenoj  dicturus  exierat, 
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ille  sibi  filia  in  matrimonium  data  devinxit,  et  Merrakeschum  secum 
duxit,  ubi  ad  annum  DLIII  apud  eum  commorabatur.  A’bd  el  Mumen 
itaque  tum  orientem,  Mehdiae  aggrediendae  caussa,  petiit,  et  postquam 
urbi  advenerat,  statim  bellum  contra  eam  incepit  terra  marique  conti¬ 
nuam,  donec  eam  anno  DLV  manibus  eriperet  Francorum.  Ita  Ber- 
liusi  res  narrat.  Ibn  Djenjin  autem  sic  dicit.  A’bd  el  Mumen,  Emir  el 
Mumenin,  prima  decade  mensis  Schevâl  .anno  DJLIII  expeditionem  Meh- 
diam  suscepit.  ,Cum  innumero  populo  et  exercitu  ingenti  Muvahhedi- 
liorum,  tribuum  Arabicarum  et  Zenatensiuin,  et  - —  sagittariorum  in 
Orientem  profectus  est.  Deus  per  eum  banc  regionem  expugnavit.  Terras 
Zabi  et  Afrikae  transiens,  urbes  et  castella  cepit, 'incolis,  qui  fidem  implo¬ 
rabant,  pepercit,  rebelles  occidit,  donec  Tunesum  veniret.  Eam  tres  dies 
obsedit;  deinde  exercitu  Muvahhedinorum  ibi  relicto,  castra  Keirevanum 
movit.  Hac  urbe  una  cum  Susa  et  Sefakeso  capta,  Melidiam  contendit, 
Francosque  ibi  degentes  terra  marique  aggrediens,  machinas  et  tor¬ 
menta  bellica  et  in  mari  et  in  terra  contra  eam  exstruxit.  NeqUe  m- 
terdiu  nec  noctu  pugngm  intermisit,  proelio  Muvahhedinorum  tribubus 
per  vices  suscipiendo  imposito,  donec  urbem  expugnaret  et  Christianos 
multos  ibi  occideret.”  Hic  observes  velim,  Ibn  Abi  Zer’  pro  eadem 
exprimere,  ac  nostrum  per  göjiJi. 

-  lin.  6  infra.  Ahmed  ben  Khurasan.  In  historia  Berbero- 

rum  £cod.  Mus.  Brit.  f.  75.)  Ibn  Khaldûn,  hanc  Beni  Khurâsân  dyna- 
stiam  non  omisit.  Ejus  genealogiam  ibi  sio  sistit. 

Khurasan 
A’bd  e!  AzJz 

1.  A’bd  èl  Hakk  f  488. 

_ I _ 

Ismail  2.  A’bd  fil  Aziz  F  500? 

I 

Abu  Beer 

3.  Ahmed  A’bd  uliah 

I 

A’li 

Pag.  loo.  lin.  iy.  —  montium  Nufusae.  Apud  Ibn  el  Athirum  pag. 
149.  exstat,  quam  lectionem  utrique  codicum  praetuli. 
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- lin.  21.  dominus  Kafsae.  Etiam  hujus  familiae,  cujus 

conditor  A’bd  allah  anno  CCCCXLV  regnum  Kafsae  condidit ,  genealo¬ 
giam  ex  Ibn  Khaldûno  (cod.  Mus.  Brit.  fol.  74.)  huc  adjicio. 

EI  Zeid 
Muhammed 
1.  Äbd  Allah  %  465. 

2.  El  Mu’tezzj  Abu  A’inru 

y  -  /:  . _ X _ y;«»  ■; 

Temim  El  Izz  (  ydî  ) 

!  *  1 .  ' 

3.  Jalua  A’ii 

- -  lin.  2  infra.  —  facie  pulvere  conspersa.  Ibn  el  Athir  (p. 

150)  hic  habet  \jop>\  Jæ 

Pag-,  /o/.  /m.  2  infra.  —  restitutus.  In  textu  sine  dubio  scriben¬ 
dum  est  Juct,  sicut  Ibn  el  Athir  habet. 

Pag.  ios.  lin.  ig.  El  babun.  Locum  Ibn  Khallican  (ed.  de  Slanii 
p.  Hi)  defmit: 

Pag.  io3.  lin.  4 •  Oratio,  quae  hic  exstat,  Amalrici  valde  confusa 
apud  nostrum  est.  Conferas  igitur  hanc  Ibn  el  Athiri  ejus  expositionem 

(pag.  104)  pLwJlj  X«  [.LwJIj  AI*  ^,1 

(Jis  cr*  *^*1*1$  L^sCL-J  iüjxOJUwj  lPO_j>  XcL^uS  jOLU 

jias  l^<Lrj,  IPlXa-lsj  s-dc  ^5^ f  lî-ï'As  qL*Vj3 

jjj  (Jæ  UJ  XxtJa  "Sj  L^iAxaäj  ’S  Lo!  ^5)1 

l^JUu  ’S  Lp-^Ls^  sO^Ij  Xa(cj  s^fLwjcj  lpp>Lo  qIs  UpCUjj  iPlicXjci  qU 

Lijii  «W  jLg  qjJ_5  0_Ju>Jî  Jjj  J,!  iLo  L-îjJi  jvA+^Sr.j  ui.O  UjJjtiijj  LâajÎ 

c  (jiSjl  (^*  gOjjü!  «SXp  qjOwÎ 

Pag-.  ;o7*  Arc.  2  infra.  Djurdic.  y&Pp»  cum  Ibn  Khallicano 
(pag.  H.)  scripsi. 
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Pag.  106.  lin.  5  infra.  —  deinceps  misit,  jüü  in  textu  h.  1.  le¬ 
gendum  est  pro 

Pag.  ioy.  lin.  10.  Cornes  de  Flandria.  lbn  el  Athir 
vXdsi  legit. 


MEMOIRE 


SUR  LES  INTEGRALES 


/»"*(/ — p  Cos  tx)  y  (.r)  dx  /»”*  p  Sia  tx  f(x)  dx 

i — 2  p  Cos  tx  -t-  p2  J  i — 2»  Cost 


Sip  Cos  tx-^p2 


PAR 


C.  J.  MALMSTEN. 


Etant  données  les  deux  fonctions 

1 — p  Cos  tx  p  Sin  tx 

- i - 0|;  - - - ? 

1 2  p  Cos  tx  P 2  1 2  P  Cos  tx  -{-  p  3 

dans  le  cas  de  p  <  i,  abstraction  faite  du  signe,  leurs  déve¬ 
loppent  ens  en  séries 

I  w  ^  \  f  -  i  i  <rn 

l  =  CO 

/  -f-  p  Cos  tx  -j-  p 2  Cos  2tx  -\-p3  Cos  3tx  etc.  ~  i  -\-  2  p{  Cos  itx  , 

» = i 

*  =  09 

p  Sin  tx  -f- p2  Siri  atx  ~f -p3  Sin  3tx etc.  ~  2  p 1  Sia  itx 

*’  =  z 

*  ç  '  •  -  *•-.  **  -  •• .  J  4.,-  %«? 

sont  convergens,  et  on  peut  toujours  s’en  servir  au  lieu  des 

•  r  r  .  "  •  V  ‘.J.  t: 

fonctions  génératrices.  Mais  dans  le  cas  de  p  —  ±  i,  ces  sui- 
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tes  ne  deviennent  ni  convergentes,  ni  divergentes;  alors,  si  on 
les  emploie  au  lieu  des  fonctions  génératrices  pour  trouver 
les  valeurs  des  intégrales  définies,  elles  peuvent  donner  de  vrais 
résultats,  mais  aussi  de  fautifs;  et  en  général,  les  résultats 
qu’elles  donnent  étant  toujours  incertains,  ils  ont  besoin  d’etre 
autrement  vérifiés. 


Pour  en  donner  un  exemple,  multiplions 


i  — p  Cos  tx  ,  95  .  dx 

/  -f-  2  pl  Cos  t tx  par 


et 


1 - 2  p  COS  tX  -f"  P 

p  Sin  tx 


h2  -f  .t2 


-eo 


z=z  2  pi  Sin  itx  par 


X  dx 


1 2  P  Cos  tx  -p  p2  i—i  r  r  h2  X 2 1 

en  intégrant  entre  x—o  et  5  nous  aurons 


r— 


Cos  tx 


dx 


ti  **=®  .  r 

=  -r  +  ^  rJ_ 


50  Cos  itx  dx 


i — a  p  Cos  tx  4“  p2  h2  4"  X2  2h  i—z  o  h2  x 


n  tv 


»  =  «o 


71 


~  — J - .2  p*  e_,fk  rs - , 

2h  1  sh  i—t  sh  (/ — p  e~th) 


r 


p  Sin  tx 


xdx 


i— 93  .  /'c0  x  Sin  itx  dx 


o  1 - 2  p  Cos  tx  4-  p2  h2  4-Xa 


*=«  p 

=  ~  p  J 


t=xr  O 


7V 


v=C0 


EZ  -  .  2  p1  C~lth  EE 


p  n  e-& 

i  p-ith  — — ■  -  * 


S  i= 


2{i — pe~th)  ’ 


d’où,  en  faisant  p  =  i,  on  aura 


/ 


»  dx 


Tt 


o  h2  x2  h  (/ — e~th) 
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/ 


eo  X  Cot  —  dx 

Z 


n 


e-th, 


o  h2  -{-  X2  i — e~th 

La  seconde  de  ces  formules  donne,  comme  on  Toit,  le  vrai 
résultat,  mais  la  première  est  tout  à  fait  fautive. 

Ainsi  en  général,  ç(x)  et  f(  x)  étant  il  eux  fonctions 
de  Xy  on  ne  peut  dans  les  formules 


/m  (/ — p  Cos  tx )  qp(x)  dx  /»”*  1=45  .  /V» 

.  \-lpC0 sL  +  P>  '=f0  /S  C“  «**(*)* 

/m  p  Sin  tx  f(x)  dx  40  .  v 

„  åy&J+P  =*r  f  *“«*/«* 


•(1) 


indifféremment  poser  /)  =  ±  i.  L’objet  de  ce  mémoire  sera  de 
faire  cesser  toute  incertitude  à  cet  égard,  et  de  déterminer 
généralement,  quelle  doit  être  la  nature  de  <P(x)  et  f(x)> 
pour  que  les  formules  (l)  subsistent  encore,  lorsqu’on  y  sup¬ 
pose  p  s  ±  i. 


§.  1.  Soit  y  une  quantité  quelconque;  par  les  règles 
ordinaires  de  la  division  on  sait  que 


/  tln+i  *  =  » 

—  =  /  +  y  +  y2-fy3-f....4-ÿ"-f-— ==  /  +  ^  «/*'  +  —  > 


n  étant  un  nombre  entier  quelconque,  fini  ou  infini.  Si  l’on 
met  ici  à  la  place  de  y,  (p,  t  et  a’  étant  des  quantités 
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réelles  quelconques,  e  désignant  la  base  des  logarithmes  Né¬ 
périens),  on  aura 


z  —  n 


i  —  n 


i — pe' 


txY—t 


rr:  /  4"  2  pi  Cos  itx  4*  V' ■ — 1  •  2  pi  Sin  itx 


i—i 


t  =  X 


f  Cos  ( n  +  Q  tx  -P  V—1 .  Sin(»  -f  /)  t x\ 

•  \  X — petxV~*  y 

d’où ,  eu  changeant  le  signe  de  tx ,  on  aura  immédiatement 
une  autre  équation  de  la  même  forme,  savoir 


i  =  n 


i — pe~txV-~* 


—  zz ii  2  pi  Cos  itx  —  V — i .  2  p'  Sin  itx 


i=/ 


Z  —  I 


+ 


n+  (  Cos  (n  4“ f)  t*  —  v — 1  s*n  (n + *)  tx\ 

(  1 — pc-txV~l  ) 


Ajoutant  ensuite  ces  deux  équations,  ou  les  retranchant  l’une 
de  l’autre,  on  en  conclura 


a-*»  w i.j'v  *  J*  -  •  -*.  t  ci  /  .»i,  ;  f  4  ;  r  ill 

i  —  p  Cos  tx  ,  i=n  ,  (Cos(n4“0^ — pCosntx'i'] 

— - i - ; - ==/ 4-  2  P' Cos  itx  4- p"+>{ - v  -  1  --L - !— - \\ 

1 2pCostx  p2  1  ,  — /  \  / 2  p  CoS  tx  4“  p2  J  I 

*=n  .  .  fSin(n4~0t* — pSinntx'k 

-zzz  ^  p1  Sin  itx -\-pn+r  < - V  1  ’ - - - — } 

1  i—j  (  1 - 2  P  Cos  tx  4"  p7'  J 


p  Sin  tx 


(2) 


-2  pCos  tx-\-p 


Ces  deux  formules  sont  vraies  pour  toutes  les  valeurs  de  p, 
positives  ou  négatives,  plus  grandes  ou  plus  petites  que  l’uni¬ 
té.  Si  p  est  plus  petit  que  l’unité,  et  n  infiniment  grand, 
pn+I  devenant  une  quantité  infiniment  petite,  on  retrouve 

-  \  -  *  ■  9  -  -  .  >  J  ‘  i  I.CfcJ  Jli.  lé  J  ri\ 

les  formules  connues  et  ordinaires. 
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§.2.  Multiplions  les  formules  (2  ),  l’une  par  ç>(x)dx9  Pau- 
tre  par  f(x)  dx,  et  intégrons  ensuite  entre  x  1=3  o,  x  z=z  m,  m 
étant  une  quantité  réelle  quelconque,  on  aura 


/»»(/ — p  Cos  tx)  q>(x)  dx  /»"*  ,  v  ,  l=K>  /*"»  \ 


1  =  / 


/* 


[Cos  (n  -J -i)tx — p  Cos  nte]  cp(x)  dx 


1 — 2  p  Cos  tx-\-p" 


/m  v  Sin  tx  f(x)  dx  *=e0  /»"• 

- p — — 2  p»*/  Sia  itxf(x)dx 

1 — 2  p  Cos  tx  -p  p2  i—j  1  v  ' 

*  ?  ‘  .  ,  «  _j  '  4  f  ^  ' 

_j_  „4-  m  [Sm  (n  -{-  /)  fac — p  Sin  wfo:]  f  [x)  dx 


I  .  (5) 


) 


1 - 2  p  COS  tx  -p  p2 

n  ayant  une  valeur  infinie  dans  le  terme  hors  du  signe  s.  La 
question  proposée  est  donc  réduite  a  déterminer,  quelle  doit 
être  la  nature  de  Ç(x)  et  f(x ),  pour  que,  p  étant  m  ±  /,  les 
expressions 

♦ 

/m\Cos( n~'r/)tx~p C 0 s  ntx]  cp(x )dx  /»m[Sin  («-{-/)  tx-p  Sin  ntaj  f(x)  dx 

1 — 2  p  Cos  tx-\-p2  1 — 2  p  Cos  tx  p2 

se  réduisent  a  zéro;  cela  étant,  on  voit  évidemment,  que  les 
formules 

Cos  tx)  q>(x)  dx  i—CO  /»m 

- - - -  —  i  q>  (x)dx  -{-  s  p1  f  Cos  itx  ç  (x)dx 

o  1—. 2pC0Stx-tp2  dQ 

/m  p  Sin  tx  f(x)dx  l— 45  z»”1 

.  £;g»L -+T’=  */jT  «■***«)  * 


subsistent  encore ,  lorsqu’on  y  suppose  p  =  +  i . 
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§.  5.  Désignons  par  P  et  Q  ce  que  deviennent 

r*  mjXos(»4“*)t*-p  Cos  nte]  cp(x)dx  /»m[Sin  (»4-0  tx-p  Sin  ntx]  f(x)dx 

%  1 — 2  p  Cos  tx  4 -p2  o  1 2  P  Cos  tx  4-  p2 

si  l’on  y  fait  et  par  R  et  S  ce  qu’ils  deviennent 

pour  />  —  —  1;  nous  aurons 


P  — 


<>  = 


1/  = 


S  = 


,  /»”*  _  ,  ,  „  .  ,  /*m  Sin  ntx  Sin  tx  cp(x)  dx 

-J  Cos  ntx  <p(x)dx  \  - - - 

-  tT  Sin  nix  mix  +  I 

o  •'o  1  —  CiOS  *x 

)  •  ’  ■  (4) 

1  .  .  *  •  ,  /*”*  Sin  ufo:  Sin  tx  cp(x)dx 

J  Cos  ntx  <p(x)dx  s - T+c^ste - 

1  /”V  /  fl  \a  ,  !  r,n  VosntxS'mtx  f(x)dx 

'I  *"«*fW*+Ü.  — t+c^ —  ' 


Occupa 
faisons  dans 


ons*nous  d’abord  des  deux  premières  P  et  Q, 


/m  ✓,»» 

Cos  ntx  (f(x)dx  et  I  Sin  ntx  f[x)dx 


a  =r  —  ;  alors  on  aura 

nt 


/m  *%mnt  ^  y 

Cos  ntx  q>(x)dx  ~  /  — .  Cos  y  .  qp( — )  di/  . 

o  o  ni  nt 

rt*  y%mnt  i  j/ 

/  Sin  nf*  /»dx  =  jT  — .  Sin  2/  •  /I  )  %  • 
ce  qui,  à  cause  du  facteur  —,  oii  n  est  infiniment  grand,  se 

Ttt> 
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réduit  sensiblement  à  nul,  pourvu  que  e*  f(~^)  ne 

deviennent  infinies  pour  aucune  valeur  de  y  entre  y  z=z  o 
et  y  —  mnt.  On  en  conclura  que,  <P[x)  et  f[x )  ne  de¬ 
venant  pas  infinies  pour  les  valeurs  de  ar,  comprises  entre 
les  limites  de  l’intégration,  on  a  sensiblement 


00 


Cos  ntx  q 3  ( X )  dx  rs  O 
o 

/TO 

Sin  ntx  dx  ~  O. 

O 

Quant  aux  secondes  termes  de  P  et  Q,  faisons  m  —  ? 

a  étant  un  nombre  entier,  b  >0  mais  <  2 71,  Si  Ton  suppose, 
pour  abréger  les  expressions, 

Sin  ntx  Sin  tx 


A  — 


li¬ 


on  aura 


1  — Cos  tx  ’ 


Cos  ntx  Sin  tx 
1  —  Cos  tx  ’ 


zan+b 


/Sin  ntx  Sin  tx  qp(x)  dx  Pt  .  .  .  , 

- “  /  A  cp(x)  dx , 

o  1— Cos  tx  J  n;  ’ 


a«7T+& 


/Cos  nia:  Sin  tx  f(x)dx  /»  t  _  .  , 

- - - — - =  /  1?  /Yx)  dx, 

0  1  —  Cos  fx  % 

et  de  plus,  en  désignant  par  e  une  quantité  infiniment  petite, 

26  a 
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2071  +  6 


J'  *A  cp(x)  dx 

o 

471  +  « 

—  J*  A  cp{x)  dx  -f  f  * -d  cp(x)  dx  +  J'  lA  <p(x)  dx  ...  .  4"  J  *A  cp{x)'dx 


271  +  « 


2071  +  « 


2  71 - « 


4n — « 


2(in — * 


271 - ! 


471- 


2an — t 


2071+6 


+  r  A  qp(x)  dx  4"  J  *A  g>(x)  dx  .  .  .  .  -j”  J'  *A  qp(x)  dx  4“  J*  <?(#)  \ 


271+ « 


2(0-1)71+« 


2071+e 


2071  +  6 


J "*  1 B  f(x)  dx 

^  O 

4tt+* 

J1  B  f(x)  dx  4-  f  'b  f(x)  dx  +  f  lB  f{x)  dx  ....  4 -  J  * B  f(x)  dx 


271  +  « 


2071  +  « 


271 - f 


471 - f 


2071 — « 


271 - * 


471 - « 


2071 — S 


2071+6 


+  f  ‘Bf(x)dx  +  f  ‘ll  fix)  dx .  +  y  f{x,  dx  +  J  *Bf(x)y 

ê 
t 

c’est  à  dire 


271  +  f 


2(0-7)71  +  « 


2071  +  « 


f 


Sin  ntx  Sin  tx  <p(x )  dx 


o 

2/C7I  +  « 


i  —  Cos  tx 


ikn- 


2071+6 


J'  *  A  <p(x)  dx  4“  *  A  cp[x)  dx 2  J'  *A  q{x)  dx  +r  *A  qp(x)  dx 

o  fc=i  zfa — i  6=i  2(6-1)71+* 


2071  +  « 


/ 


Cos  ntx  Sin  tx  f{x)  dx 


o 

2671+« 


1  —  Cos  tx 


2671 — « 


2071  +  6 


"  f  '  B  f  i'x)  dx+  /  f  tBf(x)dx+h  2  f  *B  f(x)  dx  J  lBf(x)dx. 

O  6=1  2/1-TI «  /c  =  1  2(6-1)71  +  «  2071  +  « 
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p  \  ff  y  >.  «-  -  «  . - , 

§•  4.  Examinons  en  premier  lieu 

—  € 

f*A(f{x)dx  et  J'tBf(x)dx , 

o  O 

et  faisons  pour  cela  x  ~  —  ;  on  aura  donc 


n£ 


„î,  Sin  y  Sin - 

^  — I - -  .?(*)  rfy  T 

1  —  Cos  --  nt 


f* A  cp(x)  dx  r=  /*  -1. 

O  v  îlt 


ns  60s  y  Sin  — 

f'B  f(x)  dx  —  f  ; - -  ~  ■  A’,)  dt, . 

n 


1  —  Cos  - 


Or,  pour  toutes  les  valeurs  de  y,  comprises  entre  les  limites 
données,  l’arc  —  n’étant  pas  supérieur  au  e,  on  pourra  sans 
erreur  sensible  dans  toute  l’étendue  de  l’intégration  mettre 

M  11  J/2  '  Il 

—  au  lieu  de  Sin  —  ,  et  1 - -  au  lieu  de  Cos-:  déplus, 

n  n  an2  n  1 

rien  n’empêche  de  supposer  n  infiniment  grand  d’un  ordre  su¬ 
périeur,  e  étant  infiniment  petit  du  premier  ordre;  par  consé- 
quent  on  aura 

rt  .  j.  ?  ,  aJ  ,  ’• '  V  f  «  ^ 

=  X  ,  -  f(o)  ,  f<L)  =  f( o) , 


MS 


et 


c 

C'a  ,„(*)  dx  =  fas±i_<!i  _  i 

‘0  t  %■>  y  t 


Y  <p(o) > 


/7_  ,  2  A0)  /*w  Cos  ?/ rfy  -,  -, 

Bf(x)dx  =  ^  =  £A°) 

0  1  o  y 


(7) 


C  étant  une  quantité  infinie,  mais  le  produit  C.f(o) 
nouissant  pour  f(o)  —  o  *). 


s’éva- 


Considérons  ensuite 

ikn  +  s 

k~a  r~i~ 

Z  J  A  <jp(x)  dx  et 

k  =  1  ikn — s 

t 


vkn 


et  faisons  *  =r  ^  +  -  ;  en  posant  ^  à  la  place  de  Sin^, 

t  fit  fl  fl 


ikn+s 

k  =  a  n~—t— 

*  J  Bf(x)dx 

k  —  1  ikn — £ 
t 

y  - 


et 


yz  >  y 

— -  à  la  place  de  Cos  -  ,  on  aura 

an2  1  n 


k  “  P  t  .  .  k—a  rns  2  Sin?/  /'jhn  y\ 

Z  J  Acp(x)dx  —  2  J  - - gpl 

*  =  1  2kn-f  k  =  *  y  \  t  ntj 


ikn- f  £ 


ikn-\-s 

k  —  a  /“  T 


‘v fi*) <ix  =  kr/n,i.^îi.f(±+ï\dlJ_ 

=  i  ikn—s  k=zl-ns  *  V  \  ^  '  fit)  J 


En  supposant  n  infiniment  grand  d’un  ordre  supérieur,  ?  étant 
infiniment  petit  du  premier  ordre,  on  aura 


ns 


,ikn 


ikn . 


,ikn 


,ikn. 


=  »  -  *7  •+  ÿ  =  *7>  *  A  T  +  7,)  =  A=> 


*)  Étant  f[o)  =  o  ,  le  produit  C.f(o )  se  présente  sous  la  forme 
indéterminée 

C.  /*(0)  =0.0 0  ; 

mais  on  démontre  aisément,  que  sa  vraie  valeur  est  zéro.  En  effet,  dans 
ce  cas  on  pourra  supposer 


fO  =  (£>“•{* +<£>}  ’ 


(A  étant  une  constante,  ?//(— )  une  autre  fonction  de  )  ,  et  a  >  o) 


r- 


ou  à  cause  de  n  —  oc  , 


k' 
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et  par  conséquent 

2Ä71  +  S 


2kn+e  \ 

'V/  'A9{X)dX  =  k7iJ±\,f  *Z2*=-'V,f±) 

fc=, fc=i*  v  t  y  k=i  V  1  J\ 


a  kn+e 


=  a  p — r~  k  =  a  / 2kn\  f  Cos  U  dl! 


Examinons  ensuite 

2kn — b 


ikn — t 


k  2  [  lA  <p(x)  dx  et  S  f  *B  f  (x)  dx  ; 

fc=i  2Cfc-i)7r+*  fe=l  aflc-iTw+e 


2(A-l)7I  +  ï 


en 


y  posant  *  =  +  £  ’  11  huilera 


2fc.t — ï 


=./.--7-  *=•  Sin»Sinf  (*(k-x)n  ,  y\^ 

s  f  '/*)4s  ij  »7 - — r-+^Jd» 

—  1  i_»  fc — 1  ne  1  v>OS 


2&7I — € 


k  =  a  p —  k  =  a  p 

2  J  ‘Bf{x)dx  =  S  J 

k—  i  2(k-Ort+s  k—  1  «f 


k=a  r2n7ï-ne1  CosySinJ  {2(k-i)n 


nt 


i  — Cos  — 


+  lh 

t  ^  nt) 


en  faisant  h'  z=.  k  -J-  i/>(o).  Cela  étant,  on  aura  tout  comme  ci-dessus 

6  f 

r%  Bfix)dx  =  -^l  f*  ya~'  Cos  y  dy  =  —  •  Cos  |  «  n  T  (a) , 
«/.  t  fofV“  «A,  t  (nt)“ 


(Voyez  Exerc.  de  Cale.  Int.  par  Legendre  Tome  I  pag.  368) 

pour  n  , 


ce  qui  s’évanouit 

26  b 


1 
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Or j  dans  les  intégrales,  que  renferment  les  seconds  membres, 
la  fonction  sous  le  signe  J*  est  le  produit  de  deux  facteurs 

1  c.  [2(k-i)n  y\ 


Sin  —  /ekfi  \  >. 

-, - et  Co>y.  festin  +  y) , 

nt  1 — Cos—  \  t  ”V 

n 

dont  le  premier,  dans  toute  l’étendue  de  l’intégration,  ne  sur- 

.  .  i  Sia  s 

passe  jamats  —  . - - — 5  par  consequent,  n étant  infiniment 

grand  d’un  ordre  supérieur  et  les  fonctions  ^  _p  ILJ  et 

^  ni)  ne  ^evcnan^  Pas  “finies  entre  les  limites  don¬ 
nées,  les  intégrales  s’évanouissent  sensiblement,  et  l’on  aura 


~  f  Aq>(x)dx  — 0  ,  2  J'  iBf(x)dx  zzz  0.  .  (9) 

k  =  1  2(iî-l)jï  +  ï  k=  1  2(fc-0^  +  S 


ih t — s 


2  7c  n — s 


D’une  manière  analogue,  on  trouvera  facilement 


2  art+b 


2.071 +b 


f  lA  q>(x)  dx  =  0  ,  f  lB  f(x)  dx  =z  0 . (10) 


2<CT  +  £ 


3«7T-f  « 


Ainsi,  en  supposant  que  les  fonctions  Ç(x)  et  f( x) 
ne  deviennent  infinies  pour  aucune  valeur  de  x  entre  les  limi¬ 
tes  de  l’intégration,  on  conclura  de  ce  qui  précède,  que 


/ 
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k— a  sZkn.  \ 


n  f  *  =  « 

P  —  —  {  9(o)  4"  2  ^  9>(— —  ^  1  » 

2*  i  fc=i  t  ') 

Q  =  i  c.f{o) , 


(H) 


2  Htc  "I*  6 

a  étant  déterminé  par  l’équation  m  ~  - -  ,  C  étant  une 

ti 

quantité  infinie,  mais  le  produit  C.f(o)z=:0  pour  f(o )  -=  o. 


§.  5.  A  présent,  en  allant  examiner  R  et  S,  nous  rap¬ 
pelons  en  premier  lieu ,  qu’en  vertu  de  (5) ,  les  premiers  termes 

—  J**  Cos  ntx  (f{x)  dx  ,  —  J*  Sin  ntx  fix)  dx 

2  O  2  o 

se  réduisent  à  zéro  5  par  là,  il  ne  reste  que  faire  connaître 


/ 


m  Sin  ntx  Sin  tx  cp(x)  dx  Cosnt*  Sinfjr  f(x)  dx 


1  Cos  tx 


I  60s  tx 


Pour  cela,  faisons  — — 5  a  étant  un  nombre 

t 

entier,  b' >  0  mais  <  2ttj  en  supposant,  pour  abréger  les  ex¬ 
pressions  , 


Sin  ntx  Sin  tx 
1  4*  Cos  tx  ’ 


iv= 


Cos  ntx  Sin  tx 
1  4"  60s  tx  ’ 


on  aura 


C2û'+l>5*+t' 


/Sin  ntx  Sin  tx  q>{x)  dx  /» - 1 - 

1 4-  Coslx  =  Ja  M<f{x)dx, 


i 
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f  a.  •  v 

m  ^  n  i  (2a'+i)7i4 -6' 

/Cos  nfx  Sin  fx /Yx)  dr  /• - ; - 

,  +  CosU  -=/ 

De  plus,  en  désignant  par  <?  une  quantité  infiniment  petite,  on 
aiua  eneore 

*w  Sin  ntx  Sin  tx  q>(x )  dx 


f 


i  -f-  Cos  tx 


n-i  '  (2  *+i)7i-«  t  (2/c  +  i)7i+« 

=:  f  *Mq>(x)dx  +  2*  f  *M(p(x)dx+  2  f  *M9(x)dx I 

0  k  =  i  (2*-i)7«+«  fc  =  o  (2*+ 1)71-*  I 


(2*4-1)71  +  « 


(2tt'  +  1)71  +  6' 


+/  *J/  qp(x)  dx  , 


(2<l'+l)77  +  f 


/ 


mCos  ntx  Sin  tx  /*(x)  dx 


(12) 


i  -f  Cos  tx 


77-S  ,  (2*+ 1)71-«  k  ,  tV+UTI  +  E 

=  f  'N  fix)  dx  -f  i°  f  *Nf(x)dx  +  I“  f  *JX  f(x)  dx 

Jo  ft=l  (2*-l)7I+«  *  =  °  (2*+l)7r-« 


(2*+l)7I  +  « 


(2*+  1)71-« 


(2<»'+l)7I+6' 

+  /  'Wf(x)dx. 

(2a,+  l)77  +  s 


§.  6.  Or,  pour  trouTer  les  Taleurs  des  intégrales  dans 
les  seconds  membres,  nous  procéderons  tout  comme  ci-des¬ 
sus.  En  effet,  faisons  dans 

7T-«  n-s 

f  *M  ijp(x)  dx  et  f  * N  f{x)  dx 

O  O 

n  y  r 

X  ~  -  4 —  ;  d  en  resultera 

t  7tf 
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n-s 


_ns  Sin  w  Sin  - 
f‘Mv(x)dx  =  (—,)"  f  ± - — 7-»(ï  +  s>  d'J’ 


-na 


i  —  Cos  - 


a-6 


/%  ■  i .  —  h»  Cos  ?/  Sin  — 

JrrNf(x)dx  =  (— .)  y* 


O 


-mi 


1  — Cos^ 

n 


Mais,  dans  toute  l’étendue  de  l’intégration,  la  plus  grande  va¬ 
leur  de 

Sin  y  Sin  —  Cos  y  Sin  — 

_l_  .  ^  _ n_  et  1  J  n 

nt ’  i— CosT  =" i-Cos* 


étant 


1  Sin  ne  Sin  e  l  Cos  ne  Sin  s 

et  — . 


nt  i  —  Cos 


nt  i  —  Cos , 


(ce  qui  s’évanouira  sensiblement,  n  étant  infiniment  grand 
d’un  ordre  supérieur),  on  en  conclura 


71-8 


71-8 


P  * M  <p(x)  dx  zzz  o  ,  J'  *N  f(x)  dx  —  o  ,  .  .  .  (13) 

*0  O 

pourvu  que  les  fonctions  <P(x)  et  f(x)  ne  deviennent  in¬ 
finies  pour  aucune  valeur  de  a:,  comprise  entre  les  limites  de 
l’intégration. 

A  peu  prés  de  même  on  trouvera  facilement 


(2k +  1)71-8 


*=«'  r — : —  *=«'  r  ; 

2  J  M  q>(x)  dx  =;  o  ,  2  J  Nf(x)dxzzzo 

k—l  (2fc-l)7I+8  k—l  (2fc_l)7I  +  8 


t  (2fc+l)7T-8 


27 
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(2a'[-  i)7r+&' 

f  M  cp(x)  dxzz  o  , 

(2b'+1)?I  +  £ 


(2a'+  ij7i+bf 

f  *N  f(x)  dx 

Cza'+i^n+i 


(14) 


Considérons  enfin 


,  (2fc+l)7T  +  t  ,  C2fe+1)3T  +  * 

k=a  r  t  .  h—a  r - r — 

2  J  M  <f(x)  dx  et  2  J  Nf(x)  dxr 

k  —  °  C2k+i~)n-£  k=o  (2A-4-i)ä-s 


et  faisons  x  =  —  • 

t  *  nt 


on  aura 


*=«  r — r 

2  J  M  qp(jc)  dx 

k  =  o  Q2k+i~)n~s 


i-ik+i^n+t 


(_  ,)*+*  V  A .  +  %, , 

k  —  °  -ns  n t  i  —  Cos  —  i  ^  nt) 


(2/f+l)7I  +  J? 


k  —  rt 
V 


f  1  is  fix)  dx 

k  —  o  C2k-\-\")n-s 


= ,>■+*  ‘T’  A  :  ^sA°l .  + lu . 

«  =  !_Cosi  V  * 


|J 

Or,  dans  toute  l’étendue  de  l’intégration,  Fare  -  n’étant  pas 


supérieur  au  f,  on  pourra  sans  erreur  sensible  mettre  -  au 


_  ^  ^ ^  ^  j  ti  r  __ 

lieu  de  Sin  -  ,  et  i —  - —  au  lieu  de  Cos  par  conséquent, 

n  2  n2  “ 


V 

n 


—  m 


en  supposant  n  infiniment  grand  d’un  ordre  supérieur,  on  aura 

^•4)  =  40#) 


et 

k  — 
* 


(2A+1')7T4-« 


2  J  ‘Mf'x)  dx  =  (_ V  ï  ^(2*+tK|  f  S!l'ÿrf.'/ 

=0  C2fc+i)»-s  /c  =  o  t  y  i  /  _  jo  y 

t 

_  /  Nn+I  2n  *  =  “'  /(ô/î-J-  x)tt\ 

-(_1)  — )> 


*  =  «  /- - - - 

2  J  JS  f(x)  dx 

Ii=ZO  fît-)-  l)?ï-s 


(2À+1)!7  +  « 


i(is) 


©D 


=  (~  i)M+I  *ia'  -  f^k+l)^J  Cos  ÿ  — 


O. 


y 


/ 


Ainsi,  les  fonctions  <p(.r)  et  f (a*)  ne  devenant  pas  infi¬ 
nies  entre  les  limites  de  l’intégration ,  en  vertu  de  ce  qui  pré¬ 
cède,  nous  aurons 


R 


n  n  *-»'  ({î k-\-l)n\ 

=(—'  Td.  ’V- ~ J’ 


(16) 


S  =  o 


«'  étant  déterminé  par  la  condition  m 


c 


—  mst  — . 

§.  7.  Jusqu’ici  nous  avons  supposé  b  et  b'  >  o.  Si  au 
contraire  b  —  b'—oy  c’est  à  dire,  sl  dans  J>  et 

0.  s  (2a'-piV  _ 

?  e  m —  ~  dans  Jt  et  S,,  les  équations  (il)  et 

(16)  n’ont  plus  lieu.  En  effet,,  dans  cette  supposition  les 
derniers  ternies  des,  formules  (6)  se-  changent  en: 

2an  2  an 

J  v(x)  dx  et  f  B  f(x)  dx  „ 

n  n-rr  _L  *  ^ 


mit  -[■  s 
t 


2C7T  +  * 
« 


qm  ne  se  réduisent  plus  à  zéro,,  mais  dont  on;  aura  facilement 
les  valeurs,  savoir 

2(171  2  an  +  t 

J  *A  dx  =  —  f  *A  <p(x)  dx 

2MI  +  8 


2  an 

t 


1MI 


2an+s 


f  B  f \x)  dx  —  —  T  l'^j  dx 

o  n  7T  f  i 


(17) 


2  an  +  t 

t 


2  an 
t 


= -  t  fp  ■  r 

4  y  #v  i  f 


C  étant  infini,  mais  le  produit  C . /’(-—)  s’évanouissant  pour 

j,  ,2fl7T  # 

f  \~~f)  =  °*  Delà  y  suü?  que  dans  ce  cas  on  aura,  au  lieu 
de  (il), 


—  173  — 

r 


"=-;{*>+ -(”)!■ 


(18) 


Pareillement,  pour  b'zzor  les  derniers  termes  des  for¬ 
mules  (12)  deTÎennent 


(2a'+i)7* 

j'  *M  <p(. r)  dx  zz  —  Ç  tJ)I  q>(x)  dx  zz: 

(2a'+l)7T+s 


(2a'+i)7ï+* 


(2rt'+l)?I 


\n  2  /(2rt'-fi»  P*  Si nydij  n  n  ((2V+ i)tï) 

— )Jo  -7- =(— )-7*(— 7— y 


(2a'+  i)ti 

f  'Nf[x)  dx  =  —f  *JV  f(x)  dx  = 

(2a'+i)7T.+  e 


y 

(2a'+i)7r+s 


(2a,+  i)7i- 


,  xn  2  ((2rt'+l)re)  f°  CoSljdy  n  r 

■  t  h  t  j  J0  — —  =(-»  cf[— ~y 

et  par  conséquent  on  aura,  au  lieu  de  ( J 6), 

C  étant  infini,  mais  C . f{—  ~j~ '^)  s’évanouissant  pour 

f{— 7— J=°- 


(19) 


(20) 
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§.  8.  En  vertu  des  équations  (11),  (16),  -(18 )  et  (20), 
on  conclura: 

P=o, 

si  ç>(x)  s’évanouit  pour  x  zzz  ,  k  étant  nul  ou  un  nombre 

X 

entier  5 

Q  =  o, 

si  f(x)  s’évanouit  pour  x~o,  quand  m  —  ,  mais  pour 

,  SÅTT 

a  —  0  et  x  —  m,  quand  m  rz  —  5 

/1  —  o , 

•  ,  .  ..  (2Ä-4-  l)jT 

si  <£(a’)  s  évanouit  pour  a:  z= - ,  et 

V 

S  —  o. 


si  /‘(a)  s’évanouit  pour  a*  =  m,  quand  m  —  -- 5 
quand  m  =  — ,  sans  restriction. 


mais 


En  combinant  cela  avec  ce  qui  a  été  dit  pag.  (  7  ) ,  nous 
pouvons  énoncer  les  propositions  suivantes: 

Theoreme  1.  Soit  Ç>(x)  une  fonction  de  x,  qui  ne  devient 
pas  infinie  entre  les  limites  de  V intégration ,  la  formule 

/m  U — p  Cos  tx)  rp(x)  dx  t*m  ,  *=«  .  /»*»  _ 

—  Co,  =/  *(*) * )>'/  Cos  ,(*,(*)  Av 
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subsiste  encore  !:o  lorsqu'on  y  suppose  p  —  i ,  pourvu  que 


2kn 


ç(x)  s’évanouisse  pour  x  — ,  2:0  lorsqu’on  y  suppose 

.  .  „ ,  ,  .  (2Ä-4-1 )n 

pz=z — 1,  poutwu  que  <P[xJ  s  évanouisse  pour  x  ~ - 

h  étant  nul  ou  un  nombre  entier. 


Tliéoreme  2,  Soit  f(x)  une  fonction  de  a,  qui  ne  devient 
pas  infinie  entre  les  limites  de  Vintégration ,  la  formule 


/m  p  Sin  tx  f(x)  dx  i—a  pm 

— - -  t=  S  pi  I  Sin  itx  f{x)dx 

1 - 2  p  Cos  tx  -f-  p2  ■  J-  1  1 


1=1 


subsiste  encore  t:o  lorsqu’on  ij  suppose  p  —  i ,  s*  f(x )  s’éva- 

.  skn-\-b 

notât  pour  x  —  o,  quand  m  —  — - —  ,  mais  pour  x  ~  o  et 


t 


2  kn 


x  —  m  ,  quand  m  —  ■ — -  ;  2:o  lorsque  on  y  suppose  p  —  —  i , 

£ 


si  f(x)  s’évanouit  pour  x  —  m,  quand  m  — 


(2Å— iV 


§.  9.  Il  y  a  un  grand  nombre  de  conséquences  impor¬ 
tantes,  qui  résultent  des  formules  (14)?  (16),  (18)  et  (20); 
mais  actuellement  nous  nous  bornerons  aux  deux  théorèmes, 
que  nous  venons  de  proposer,  et  dont  nous  tirerons  parti  dans 
le  Mémoire,  qui  suit  ci -après.  D’ailleurs,  en  vertu  des  memes 
formules,  on  parviendra  facilement  h  quelques  théorèmes  géné- 
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raux,  qui  non  seulement  redonnent  plusieurs  formules,  déjà 
trouvées  par  Euler,  Poisson  et  Cauchy,  mais  en  fournissent 
encore  d’autres  nouvelles,  soit  pour  la  sommation  des  séries, 
soit  pour  leur  transformation  en  intégrales  définies  ou  en  au* 
très  séries;  ce  que  nous  développerons  dans  un  autre  Mé¬ 
moire. 


> 


I 


MÉMOIRE 


SUR 

DES  intégrales  définies 

ENTRE  X  =  0  ET  X  =  X 

PAR  C.  J.  MALMSTEN. 


Dans  un  Mémoire,  relatif  aux  intégrales  définies,  M:r  Ad.  Svan¬ 
berg  a  proposé  des  formules  générales  pour  une  classe  d’inté¬ 
grales,  dont  o  et  oc  sont  les  limites*).  Les  deux  premières 
de  ces  formules,  qui  en  sont  aussi  les  plus  simples,  dérivent 
immédiatement  des  formules  connues 


»  Cos  mx  .  dx 


/»  uos 


+  *a 


TC  -mh 

7h'e 


f 


a®  X  Sin  mx  .  dx 


h2- f  X2 


TC  -mh 

-.e  ; 

2 


les  six  autres  en  découlent  à  l’aide  de  quelques  intégrales  spé- 


*)  Voyez  Nova  Acta  Reg.  Soc.  Scient.  Upsal.  Vol.  X.  pa g,  231, 
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dales,  dont  la  valeur  a  été  donnée  par  les  deux  premières. 
L’intérêt  de  ce  Mémoire  m’a  fait  tâcher  de  traiter  ces  intégra¬ 
les  d’une  manière  encore  plus  générale;  et  ce  sont  les  recherches 
sur  ce  point,  que  je  vais  ici  soumettre  aux  Analystes.  Les 
deux  théorèmes,  auxquels  je  suis  parvenu,  sont  très  géné¬ 
raux.  Nous  verrons  dans  la  suite,  que  toutes  les  formules 
de  M:r  Svanberg  n’en  sont  que  des  cas  spéciaux;  et  de  plus 
ces  théorèmes  feront  connaître  une  infinité  d’intégrales,  qui 
jusqu’ici,  autant  que  je  sais,  n’ont  pas  été  proposées. 

§.  1. 

Désignons  par  F  (a,  b..)  une  fonction  quelconque  de 
«,  b  . .,  et  faisons 

P  =  Fia+ae™*/-1 ,  .  .  )  +  F{a+ue-mxV~x ,  . .) 

_  F(a+u.emxV~,  b-t-ße™^1  .  .  )  —  F  ,  b^e~nx^~ . .) 

V.  1  . 

V —  1 

m,  h.,  ayant  des  valeurs  quelconques  positives;  à  cause  de 

emx\/~i  _j_  e-mxV~i  a  Cog  mx  9 
çinxy-i  __  -m*V” I 

- - - 33  2  Sin  mx  , 

K —  i 


nous  aurons,  par  le  théorème  de  Taylor, 
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djP  o* 2  d2jP 

JP  =3  a  Jr  (a,  6 . .)  +  a  a  Cos  mx  -4 - -  2  Cos  au  -4-  etc. 

da  1.2  d«2 

dp  2aS  d2F 

"T  ß  ~7T  3  CoS  nx  T  -  - — rr  2  CoS  (m-fîtlï  etc. 

du  1*2  dado 


,  ß 3  d3*’  „ 

4"  -  -T7T-  2  Cos  2MX  etc. 

1.2  db2 


4*  etc. 


dF 

Q  =  «  -—  2  Sm  mx  -+- 

art 


.  dF  0. 

-f- 15  —  2  Sm  nx  4* 
ao 


a2 

d2F 

1.2 

da 2 

2aß 

d2F 

1.2 

dadb 

ß3 

d2F 

1.2 

db 2 

Multipliant  P  par 

p  Sin  <x 

1 2  p  Cos  tx  4-  pa 


2  Sin  amx  etc. 

2  Sin  (m 4“»)^  4"  etc. 

2  Sin  anx  4"  etc. 

4-  etc. 


p  Sintx  4“P2Sin2tx4-p3Sm5tx4-  etc. 


1  =  08 

2  p'  Sin  itx  , 

i=o 


et  Q  par 

i  — p  Cost* 

j—2 p  Costx4-p2 


=s  1 4 -p  Cos  tx  4-  pa  Cos  2 tx  4-  P3  Cos  ôtx  4-  etc. 


*  =  « 

2  p'  Cos  itx  ; 

1  =  0 
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en  prenant  la  somme  de  ces  résultats,  on  aura 

(  i  — p  Cos  tx)  Q-\-p  Sin  tx  P 


1  —  2 p  COS  tx  -J-p3 


dF 


=  F[a ,b..)  Zz p{ Sin itx 


a 2  d2F 

a  -j-  JE  2  p*  Sin  [it  -f-  m)x  -{ - —  22p{  Sin  [it  -f-  2  m) x 


+  etc. 


dF  .  2 aß  d2F 

fi  ~1T  2  2  p'  Sin  [it  -4-  n)x  -I - ■  - — — ■  -2?2»lSin(it4-m4-n\r  4-  etc. 

db  1.2  dtulb 


fi2  d2F 

-j - S  2  plSin  [it  -{-  2tt)x  etc. 


i .  2  db  2 


-j-  etc. 


le  signe  2  indiquant  une  somme,  qui  s’étend  à  toutes  les  va¬ 
leurs  entières  et  positives  de  *,  depuis  i  —  o  jusqu’à  i  —  X  . 
Mais,  pour  *  =  o  p' Sin  itx  étant  même  =;o,  on  aura 

2  p 1  Sin  /for  ~  51  p‘+l  Sin  (i  -}-  î)  tx  , 

et  par  conséquent 

(i — p  Cos  tx)  Q  4-  p  Sin  tx  P 

- - - H r  T"  V  -2- - =  l^(aJ  b..)  S 2  p*+1  Sin  (i  -f- 1)  <* 

1 - 2  p  Cos  tx  -f  P 

dF  ...  a2  d2F  .0.  , 

-f-  a  -j-  2?  2  p1  Sin  [it  -f-  m)x  - —  2zpl  Sm  2m)x  etc. 

^  1.2  du 


da 


V> 


dF  2aß  d2F 

4-  ß — ,T2»*Sin(t<  -{- w)x  -j - - — —  ^,2plSin(tf-J“m'l“«)Jr~l_  e*c* 

db  i .  2  dadb 


ß2  d2 F  .  . 

4- - -  2  2»*  Sin(t<  -j-  2n)x  etc. 

i .  2  db 2 


etc 
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Multiplions  ensuite  les  deux  membres  de  cette  équation  par 
?  et  intégrons  depuis  xzzo  jusqu’à  x  z=z  oo  ;  à  l’aide  de 
la  formule  connue 


/ 


®  2x  Sin  ax 


n  e~ah 


a  h2-\-x 2 

on  awa,  2  étant  indépendant  de  cette  intégration, 

X  r«(—  pCoSts)Q  +  pSmtxP  xdx  _  F{a,b..)pe.,KZfie.m 


1  —  2  p  Cos  ta-  -}-  p 


dF  »  .  .,7  , 

a  e~mh2pl  e~lth  4* 
da 


dF  .  .  .  t 

4-  —  e-nA  ~  »l  e_lfÂ  -j- 
db 


3  ^-fx2 

* 

a2 


1 .2 

da 2 

2aß 

d2F 

1 . 2 

dadb 

ß2 

d2F 

1 . 2 

~db2 

e-2tnh  2 pi  e-ith  _J_  efc> 


Ç-(jn+n)h  %  pi  Q-itk  ejc< 


-ith 


4-  etc. 
4-  etc. 

zzz  S  pi  e~ith  [  F  {a  ,b..)  (p  e~th  —  1  )  4"  F  (a  4-  a  e~mh  ,  6  4"  £  e~nli . .  )  ] , 
ou  enfin,  à  cause  de 

1 

2  pi  e~ith  - 


f 


1  — p  e-1'* 

co(i  —  p  Cos  tx)  Q  4- P  Sin  tx  P  xdx 

1  —  2  p  Cos  tx  4~  p2  à2  4**  x2 

=  - - — -  {  F(a  ,  b-{-ße-nh..)  \  —  nF(a,b..). 

1  — p  e~th  l  J 


00 


% 
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Pour  que  cette  formule,  quelque  générale  qu’elle  soit,  ait  lieu, 

il  faut 

i:o  que  p,  abstraction  faite  du  signe,  soit  <  15 

2:o  qu’aucun  des  coefficiens  différentiels  de  F(a)  ne  de- 

*  V  '  \  * 

vienne  infini;  et  que  la  série,  que  font  ces  coefficiens,  ne  soit 

pas  divergente; 

5:o  que  le  développement  de  P  et  Q  selon  les  Sinus  ou 
Cosinus  des  arcs  multiples  ne  devienne  fautif  pour  aucune  va¬ 
leur  positive  de  x. 

L’attention  faite  à  ces  diverses  circonstances,  l’application 
de  notre  formule  générale  se  fera  sans  difficulté,  et  l’on  expli¬ 
quera  facilement  toutes  les  exceptions,  qui  pourront  s’y  pré¬ 
senter. 

Quant  à  la  première  condition,  on  voit  évidemment,  qu’elle 
est  nécessaire,  pour  que  les  séries 

p  Sin  tx  ,==e0  .  . 

- — - —  2  pl  Sm  itx 

1 <2  p  Cos  tx p2  i  —  o 

1 — p  Cos  tx  l=c® 

i -  - - r=  2’  p1  Cos  i tx 

1 - 2  p  Cos  tx-\-p2  t  — O 

soient  convergentes.  Cette  convergence  ayant  meme  cessé  lors¬ 
que  p  est  égal  à  l’unité,  on  ne  peut  dans  la  formule  (. A )  en  gé¬ 
néral  faire  p  ~  +  1.  Mais  il  résulte  de  ce  que  nous  avons  pro- 


r 
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posé  dans  un  autre  Mémoire,*)  que,  f(x )  et  <£(x)  étant  deux 
fonctions  de  x,  qui  deviennent  nul  pour  x=roc,  les  formules 

r  =  t  r  s™  a,«,)*, 

o  1 — 2  p  Costx-\-p2  *=, 

/«  (i — »  Cos  te)  tp(x)dx  /’»  *=<»  .  /»«s  . 

.  T^ci+7  =  •(  *•*'«)*' 

subsistent  encore,  quand  on  pose  p  =;  ±  i ,  pourvu  que  /’(.r) 
s’évanouisse  en  meme  temps  que  x,  et  que  <£(x)  s’évanouisse 

2/iïr  ,  kn  _ 

pour  X  ~  - —  »  quand  p  —  -f  i ,  et  pour  x  — — ,  quand  p  “  —  i 
■  t  t 

(ife  étant  nul,  ou  un  nombre  entier  quelconque).  En  appliquant 

PX 

cela  a  la  formule  (A),  on  a  f(x)  =  — — -  et  <P(x)  — 

li  “l™ 

Qx 

ou  p  nr  —  i ,  en  mettant  dans  P  et  Q  —  ,  —  .  .  ou  /4 , 

2  2 

au  lieu  de  m,  n  .  .  (p,  v  .  .  étant  des  nombres  entiers  quel¬ 
conques). 

A  peu  prés  de  la  meme  manière,  que  nous  avons  trouvé 
la  formule  ( A ),  nous  pourrons  encore  trouver  une  autre  non 
moins  générale.  En  effet,  multiplions  P  par 

i — w  Coste  *— ®  „ 

- r — y — i — I  =:  2  P1  Cos  ltje 

1 2p  Lostx  ~f-pi  i—o 


h 2  x2 

;  d’où  l’on  voit  facilement ,  qu’on  peut  y  poser  p=z  ■+  i 

lit  vt 
2  2 


*)  Voyez  les  deux  théorèmes  dans  le  Mémoire  précédent,  pag.  174. 
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et  Q  par 


p  Sin  tx  l=» 

- — - ; - -  =  2  p1  Sm  itx . 

i  —  2  p  Cos  tx  —J-  p2 


1  =  0 


et  retranchons  l’un  de  l’autre;  on  aura 


(i — p  Cos  tx)  P — pS'mtxQ 

— - - — - — ; — - -  =  F  (a ,  b . .)  2  2  pl  Cos  itx 

i—  zpCostx+p2  v  ’  '  H 

(IF  .  a2  d2  F 

4“  a  —  2  2  pl  Cos  (it  -{-  m)x  H - —  2  2  pl  Cos  (it  -f*  2 m)x  etc. 

(1(1  1  •  (1{L 

dF  2aß  d2F 

-j-  |S  -  2  2  p{  Cos  (it  -f  n)x  -| - -  - — —  2  2  Cos  (îï4-m“Hn)Jf  4"  etc. 

db  1.2  daub 


ß2  d2  F 

4 - —  ^  3  P1  f*08  (l*t  4“  aM)r  4"  etc- 

i . 2  db 2 


dx 


Multipliant  par  -2  ^ a 

à  l’aide  de  la  formule  connue 


4~  etc. 

et  intégrant  entre  x  =  o  et  x  zzz  cc  -, 


/»  2  Cos  ax  .  dx 
~liT+x2~ 


71  -uh 
~7~  ’  e  > 


on  aura 


/ 


eo  (  i  — p  Cos  tx)  P  —  p  Sin  tx  Q  dx 

i — 2  p  Cos  tx  -J-  p2  h2  -J-  x2 


ir 


h(i  —  p  e~th ) 


.  F (a  -{-  a  e~m}l  j  b  4*  ß  e~nh  ♦  •) 


skn 


Mais  P  ne  pouvant  d’aucune  manière  être  nul  pour  x  —  — -  ou 
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X  —  y  ,  on  ne  peut  dans  cette  formule  faire  p  =  ±  i  ;  nous 

la  transformerons  donc  en  une  autre,  qui  subsistera  encore 
pour  ces  deux  valeurs  de  p.  Pour  cela  retranchons  la  for¬ 
mule  trouvée  de 


/ 


es  2  F(a-{-a,b-{-ß..)(i — pCastx )  dx 


Tt 


1 - 2  p  COS  tX-{-p'4 


h2  -\-x2  h(  i  — pe~th) 


•  b~\~ß  •  •)> 


nous  aurons 


/ 


es  p  Sinfx  — P  Costa)  [a  F(a-\-a,  b-\-ß..) —  P]  dx 


i  —  2 p  Cos tx  -{-p2 


h2+x 2 


•  CB) 


TT 


h(  i  —  p  e~t]l ) 


[ ,  b-\-ß..)  —  F(a-{-u  e~mh,  b-\-ß  e~nh . .] , 


formule  entièrement  soumise  aux  mêmes  conditions  que  (A) , 
en  observant  seulement  que ,  pour  p  —  -}- 1 ,  il  faut  changer 
m,  w,.  en  /«£,  vt..,  et  pour  p  —  —  i  en  2pt,  2vt.. 


§.  2. 

Ainsi,  étant  données  les  deux  formules  (A)  et  (22),  des¬ 
quelles  on  pourra  déduire  une  infinité  d’intégrales  définies,  à 
présent,  avant  d’aller  en  faire  voir  l’application,  nous  nous 
arrêterons  un  peu,  pour  faire  connaître  quelques  théorèmes 

/X  Fix')  dx 

- - • 

1 2pC0Stx— f-p2 

Nous  verrons,  qu’en  vertu  de  ce  que  nous  allons  proposer, 

29 


d’autres  intégrales  encore  plus  générales  pourront  être  rame¬ 
nées  à  celles,  que  donnent  les  formules  (A)  et  (B). 

En  effet,  soit  f(x )  une  fonction  de  x  indépendante  de 
p,  et  x  un  nombre  entier  quelconque  positif;  faisons 

_D  ......  (a) 

o  1 — ■  2  p  CoS  tx  —J-  p3 
d;où,  en  posant  p  —  o , 

J*  (Sintx)a  ,f(x)  dx  ~  D  (a) . (b) 

O 

Cela  posé,  multiplions  (a)  par  i-{-ps  et  retranchons-en  (6);  nous 
aurons 

(Sin  tx)a  Cos  tx  .f(x)dx  (  i  -J- p2)  D  (p,  u)  —  D  (a) 


p*  [pin tx)  * 
‘'o  i — 2p 


•  CO 


Cos  tX-\-J)2  2  p 

!  '  v 

de  même,  multipliant  (a)  par  i — p 2  et  en  retranchant  (h),  on 
aura 

•  *  (Sin  t x)a  (Cos  t x  -  p) .  f  (x)  dx  (  i  -  p  2)  D  (p,  a)  —  D  («) 


/*  (»in  tx)  (<l<( 

1 - 2  p 


.  (d) 


Costo4"P2  2  p 

Si  l’on  fait  p  =  o  dans  (c)  ou  (d),  il  viendra 

J1  (S'mtxf  Cos  tx.  f(x)  dx  —  -D'(a),  .  .  .  .  (e) 

•  2 

D '(a ),  D"(a)  etc.  étant  ce  que  deviennent 

etc.  pour  p  ~  o»  La  formule  (d) ,  multipliée  par  2  et  puis 
retranchée  de  (e),  donnera 
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f  (Sin  tx)*’ .  f  (x)  dx  ft 

P  JQ  X —  2 p  Cos  tx p2  V  H  i— sp  Costx  +  p2 

2  D(a) —  2  (l -p2)  D(p,  a)-\-p  D\a) 

2  P 

d’oii  enfin,  en  vertu  de  (c),  en  changeant  «  en  « — 2?  il  ré¬ 
sultera 

,  (l-f />2)/>(«-2)  — (i-/ïa)2/>f;>,«-2)-î-pD  '(«-2) 

Dip,«)  = - 4p3 - - - •  •  Cf) 

et ,  posant  p  z=z  ©  , 


(Sin  tx)R  Cos  tx.f(x)  dx 


D(a) 


_  6  D(a  -  2)  2?  "(a  -  2) 


8 


•  •  •  •  • 


CSf) 


Par  la  formule  (/)  l’intégrale  /  *  Ax)  ***  esj 

u/  0  %  1 — op  Cos tx-\-p2 

a  .  /**(Sin  tx)a~2.f(xjdx 

connue  en  meme  temps  que  J  -  '*  %  M  celle-ci 

0  i  l  '  ■  2  yx  *^os  "j1  ■  ü 

a  f*x  (Smtx)n  f(x)  dx  ,  , 

en  meme  temps  que  f  - — — —  — — j  ;  continuant  ainsi 

q  1  2  yx  Vios  c«v  -J“  yx 

/’(at)  dx 


-2  p  COS  ÏAT  -fr-  p 

/*  / 

— 

0  1  2  p 


CoS  tx~\~p2  * 
Sin  tx.f(x)  dx 


,  si  a 


.  .  /*x  »ml 

si  a  est  un  nombre  pair,  ou  sur  F  - _  ,  , 

*  0  1 - 2  p  Cos  tx  p2 

* 

est  un  nombre  impair.  Par  conséquent,  ces  deux  intégrales 

r  .  /•*  (Sin  tx° .f(x)  dx 

étant  connues,  on  peut  aussi  trouver  I  - - - -  . 

1 — 2  p  CoS  tX  -J-  p2 

f-  *  / 

Considérons  en  second  lieu 
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x  (Cos  txf .  f(x)  dx 


s  ^ 

n  1  "" 


=  . to 


■2 p  Cos£*-|-p 
qui  pour  p  =;  o  se  changera  en 

f  (Cos  tx)ß.f(x)  dx  =  L(ß), .  -  CO 

o 

ß  étant  un  nombre  entier  positif,  et  f{x)  une  fonction  quel¬ 
conque  indépendante  de  p.  Multipliant  (/*)  par  i+p3  et  en 
retranchant  (*),  on  aura  tout  de  suite,  en  mettant  ß  —  i  au 
lieu  de  /3, 

L(P,e)  =  (2±rlL(r?t')-Ltt-'ï  ....  (7o 


2  p 


et  pour  p  =s  o 


L(fi)=z-L'(ß- i), 


(0 


L'(ß)  etc.  ayant  une  signification  analogue  à  celle  de  /)'(«). 
La  formule  (k)  fera  donc  connaître  l’intégrale  L  (p,  /3)  au  moyen 
de  L(p,  / 3-i),  celle-ci  par  L(p, /3-  2],  et  ainsi  de  suite  —  5  on 
_  0  /**  /Y*)  dx 

tombera  enhn  sur  /  - — - ; — — ,  la  quelle  étant  con- 

•/0  1 - 2p  Lostx-f-p2 

.  .  ,  ,  ,  ,  rx  (Cosfccy./*(x)  dx 

,  on  peut  aussi  parvenir  a  la  valeur  de  1  - - - - — - . 

7  r  L  o  1  — 2  P  Cos  tx  4-  p 2 

•  • 

En  combinant  les  formules  (f)  et  (Ä),  on  voit  aisément; 

*x(S\ntx)tt  (CostxŸ .f(x)  dx  . 

v  v  -  pourra  etre  consi- 


nue 


que  l’intégrale  /*(  )-( 

■*  0  o  1 — 2  P 


Cos  f#  -}"P: 
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Cx  fi*)  d* 

dérée  comme  connue  en  même  temps  que  J  1—2p  Costa +/7  ’ 

/»*  Sin  tx.f(x)  dx  c. 

si  *  est  pair,  et  en  même  temps  que  J  i _ 2p  Cos tx-^p* 1 

»  est  impair. 


Examinons  enfin 


X 


Sin ytx.f(x)  dx 
i — 2^  Cos  ta  -j -p 


~  =  M(pir)î 


r  c o»«te-A«) =  Afi'.-î)  -  (»O 

i  —  2 p  Costa  -{-  p2 


d’où ,  en  faisant  p  o ,  il  vient 


fXSmrtx.f{x)dx  =  itf(y),  Cos dtx.f(x)  dx  —  Pt{S),  •  •  (_»  » 

o  ‘° 

«y  et  ^  étant  des  nombres  entiers,  et  f(x)  indépendante  de  p. 
Multipliant  (m)  par  et  en  retranchant  les  correspondan¬ 

tes  (n),  on  aura 


*  2  Sin  y  tx  Costa  .f\x)  dx 
i — 2  p  Cos  ta  4"  pz 

2  Cos  S  tx  Cos  tx.f(x)  dx 
i — 2  p  Cos  ta  4"  p2 


(i  4-  p2)  M(p,  y)  —  M(jf) 

P 

(i  -fp2)  2V»,  3)  — N (3) 

.  -i  -  "■  i  i  »  »  —  « 

P 


Delà,  à  cause  de 


aSinyta  Costa  ss  Sin^-J"1)^*  4"  Sin(y — i)ta, 
2  Cos  3ta  Cos  ta  =  Cos  (5 -fi)  ta  +  Cos(3 — i)ta, 
on  conclura,  en  changeant  y  en  y—  i  et  ^  en  J—  1 , 


\ 
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(i-f  p*)üfÛ»,7Ti)  —  Mfa-i)  —  pM(p,r-2)' 


(i  4*pa)  N(p,d- 1)  —  iV(d-i)  —  p  N(p,d-a) 


•  (o) 


M(p,  r)  = 

N(p,d)  = 
et  pour  pso 

il/(7)  =  ÜTfr-i)  -  Jlffr-a);  iV(5)  =  /¥'(«- 1)  -  iV(«-a)  . .  (p) 

ÆT(y)  et  /V  (^)  étant  analogues  à  /)'(«).  Cela  posé,  en  obser¬ 
vant  que 

M(p,  o)  =  o  ,  M(p,-r)  =  —  M(p,  y) ,  iV(p,  -  5)  =  iV(p,  s j , 

ii  résultera  de  la  formule  (o) 

M(„,)  =  *%,,);  N(P,1)  =  (1+I’1)%0)-JVW, 

52  p 


M(p ,  2) 


(i4-p2)ilf(p,  i)-M(i) 


iV(p,  2) 


_  (i  4- p2)  i\r(p,  i)  —  iV(i)  —  p  iV(p,  o) 


et  ainsi  de  suite;  d’oîi  Ton  voit  évidemment,  que  les  valeurs 

des  intégrales  (m)  seront  dernièrement  ramenées  à  celles  de 

!>  1  « 

Sin  tx.f(x)dx  4  p>x  f(x)dx 


p  x  sm  ii 

%  1 - 2  p 


Cos  tx  4~  p7 


et  f  - 

*/0  1  - 2  p 


Costa  4~  p2 


Ainsi,  comme  résultat  général  de  tout  ce  qui  précède,  il 
s’ensuit,  qu’étant 

F(x)  =  (Sin ta/  (Costa/  Sinyta  Cos dtx.f(x), 
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la  valeur  de  l’intégrale 

Çx  '  F{x)  dx _ 

1 - 2  p  Cos  tx  p2 

pourra  toujours  se  trouver,  si  l’on  connaît 


('/) 


*  Sin/.v./Yx)  dx 
o  1—2  p  Cos  tX-\-p 2 


f 


et  / 


ffx)  dx 


o  i — 2  p  Cos  £r -{-/>- 


Avant  de  quitter  cette  matière,  il  ne  sera  pas  hors  de 
lieu  de  remarquer,  qu’étant  trouvée  l’intégrale  (iy),  on  pourra 
encore  en  déduire  de  nouvelles  formules.  En  effet,  faisons 


f _ i 

'o  1  —2p 


F(x)  dx 


Cos  tx  -f-p3 


=  S^\  et  fX  F(x)dx  =  SLo) . 


Multiplions  la  première  par  i — p2,  et  retranchons  -  en  la  se¬ 
conde,  nous  aurons 


/ 


xF(.r).(Cosfx~-p)dx  (i  — p2)  S' 

0  1  —  2  P  Cos  tx  4*  pa 


QO 


■jOO 


2  p 


d’où,  en  multipliant  par  2 dp  et  intégrant  depuis  p 
viendra 


ro,  il 


rx  rrSw-(i-p*)SKrJ 

J  F(x). Log(i —  ap  Costx-\-p?)dx  ~  J - dp. 

o  *  o  P 

t  '  / 

En  faisant  p—±  i,  et  appelant  7  )  ce  que  devient 
quand  on  y  met  — p  au  lieu  de  p,  on  en  conclura 
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fl  F(x) .  Log  (Sin  —jdx  es  f'  — ’  rfp  -  SW  Log  2  ) 

0  2  0  2P  I 


/  F(*).Log(C0s-f)d*  =  / 


V'i 


>••00 


dp  —  SC0)  Log  2 


2P 


d’oii,  en  ajoutant  Pune  à  Pautre ,  ou  les  retranchant  Pune  de 
l’autre,  il  résultera 

_  r'sS™(i-p*)  (S(Çsc"*°) 


f  F(x) .  Log  (Sin  tx)  dx  =/ 


2  p 


dp — S("0)Log2 


/  Log  (Tang  -)  «L-  =  J  - — - dp. 

O  2  -1  2P 


to 


Or,  SC;)  et  SC0)  étant  supposés  connus,  on  voit  que  les  inté¬ 
grales,  que  renferment  les  premiers  membres  des  équations 
(r)  et  (s),  se  trouveront  sans  difficulté,  aussitôt  qu’on  pour¬ 
ra  effectuer  l’intégration  dans  les  seconds.  Cela  est  le 
cas,  qui  se  présente  toujours  aux  intégrales,  dont  il  s’agit 

dans  le  Mémoire  présent;  car  nous  verrons  que  S Cy)  ne  sera 
jamais  ici  qu’une  fonction  rationelle  de  p. 


A  présent  nous  allons  faire  voir  l’application  des  formu¬ 
les  (A)  et  (Æ),  en  donnant  à  la  fonction  F  (a)  des  formes  dif¬ 
férentes. 
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Soit 


§.  3- 

F(a,  b)  a  b* 


on  a  i>  =  2—  (*.»>=,*  C-f=±=> 


1X.4.,  ,  mxr,„  nor/  mr-A-ns. 

Q  =  2  (c»s  — )  (c»s -)  Su»  (— f— )  *> 


et 


(î — p  Costa)  Q  +  p  Sinta  P 


=  2,+r+'(Cos  (Co  .=)■  p»(=Lp),+,  «»(«—  =^-=>] 


n*  *  mr-j-iw 


mr  -f-  ns 


p  Sinta  Q -|- (i— p  Costa)  £2.F(<i-l-a>  fc-{-£)— -P]  — -  2  (î  pCosta) 
+  21+'+>s^)>os“)>Co.(l- 
Des  formules  (^)  et  (P)  on  aura 


•+'+' r.f». /< _ ^±üfu_CosC±^)4 

2  /  i  2  /  i’  t  '  \  o  /  J 


2 


/ 


« 


v« v-  r  «v  j  mr+ns  _ _  mr-4-ns,  , 

(Cos-)  (Cos-)  [Sm(-±-)*+PSm(t - ±-)*]  ^ 


71 


2 (i — pe  )  , 


i  —  a  p  Cos  ta  -J-  p2 

,  -*A  „  ,  -nA 

_  ,»+e  ;  /■+c  \ _ ü_ 

-*A>  \  «  M  O  /  l+r+* 


/i2+^3 


.(«) 


30 
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r 


„  mxr,„  nx  ’  _  ,  mr+ns  „  mr+ns  „ 

i-p  Costx -[-(Cos — j  (Cos — j  |pCos(i - Jx— Cos( — - — JxJ 


2A(i — *pe  ) 

» 

dont  la  seconde,  à  cause  de 


i — a  p  Cos  ix-f-p3 


,  -mh  ,  -nh 


2  '  ■»  dx 

K*+~x~2 


•  GO 


/  d 

n  * 


i  —  p  Cos  <x  dx 


TT 


2pCosfx-|-p2  &2-{-x2  2/1(1 — pe~iK) 


donne  enfin 


nu- r  nx 


/ 


CO 


.  mr-4-ns  _  mrA-ns  , 

(c°s— )  (C°s-)  [Cos(— X_),_pCos(( - f-H  ^ 


7T 


2h(i—pe  ) 


1 - 2  p  CoS<X-J-p2 

.  -mh  ,  -nh 


A2-fx3 


>(r) 


Ces  formules  très  générales  sont  vraies,  r  et  5  étant  quel¬ 
conques,  mais  positifs.  En  les  supposant  négatifs,  la  série, 
que  font  les  coefficiens  différentiels  de  .F(a),  sera  divergente, 
ce  qui  répugne  en  général  à  la  vérité  des  formules. 

On  voit  facilement  au  premier  regard,  qu’en  supposant 
p  =  o,  les  formules  («)  et  (?)  se  changeront  en  celles,  que 
M:r  Svanberg  a  proposées  pag.  240  et  241,  savoir 
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/ 


IF  m*:,r  n*/c-  /mr  +  »w 

aX\Cos-)(CosT)Sm(— 


h2+x2 


mx r  nx s  „  ,mr-\-ns , 

.«(Co8t)  (Cost)  Cos  ( — ?— ) ^ rfjr 


)  X  dx  -mA  -nA 

—  )  f1“^6  )  ” 

„  '  -  I  '  0  *  l+r+x 

3  3  3  g 

W 


/_  .  .  ,  ,  ,  ,  ,  -mA  _  .  -»A  . 

' _ ill _ H _ L_L_i _ =*(i±i<r(i±e_)' 

Äa  +  Xa  3/»'  a  n  ~  1 


h2  -fxa 

d’oii ,  en  faisant  s  =  o ,  il  Tient 


ir  mx\  ^  mrx  à 
x(Cos —  am - dx 

/*°  '  2  '  2  _  ti  ( 

i2  i  -a  "  1  r  v 


I  _mA  r 

n  /1-j-e  >r 


h2  -\-x2 


2  a 


/  1  +  r 


mx r  mrx 

(C°s— )  Cos  — dx  _mh 

r _ 3' — L_  =  jL(i±i_)r 

7  /t2  i  _a  -  ' 


Ci) 


+  *3 


2  h  2 


<  = 


Si  nous  faisons  dans  les  mêmes  formules  («)  et  (y) 

mr-{-ns 

- ,  nous  aurons,  en  mettant  2m  et  2 n  au  lieu  de 


m  et  », 

,t0  (Cos mx)r  (Cos nx)s  Sin(mr-\-ns)x  xdx 


/TO  (Cos  mx) 

I — 2p 


Cos  (mr  -\-  ns)  x  -f  -  p2 


h2- t-x2 
-2mA 


TT 


-  ,  -2nA 

/?.!*_  \  /1+c  i _ 

/  -(mr+nx)A  *  \  2  '  '  o  /  1+r+x  ’ 

2(1— pe  )  3  3  2  T  T 


/ 


59  (Cos  mx)  (Cos  nx)  [Cos  (mr-j-ns)  x — pj  dx 

i — 2p  Cos  (mr  4- ns)  x -f-p 2  ’h2~\-x2 


n 


a  h{i—pe"rj) 


,  -2mA  _  .  -111A 

_ /i±i_wi±i_i 

Cmr+nx)A,  \  Q  M  o  /  5 
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et  delà,  en  posant  s  =  o 


05  (Cos  mx)r  Sin mrx  xdx 


f  + 

O  1 


n 


/-  (l^OS  I 
1 — 


2pCosmrx  -\-p2  Aa+x2  2(i-pe"mrA) 


(Cos  mx)r  (Cos  mrx — p)  dx 


.  -2mA 

,I_+Î_vr _ 1_ 

mrA i  \  o  /  1+r 


71 


52 p  Cos  mrx  +p2  h2- fx2  3h{i—pe~mrh) 


,  -2mA 

v+c  ; 

mrA.  l  ni 


m 


Occupons-nous  d’abord  de  la  première  de  ces  formules, 
et  posons -y  p  ±  i  (ce  qui  sera  permis  à  cause  du  facteur 

.r(Cosmx)r  .  ,r  A  ,  , 

,  qui  s  évanouit  en  meme  temps  que  a:);  alors 


A2  +  X2 
nous  aurons 


CO 

/ 


/ 


CO 


r  mrx 

a:  (Cos  mx)  Cotang - dx 

2 

Aa+x2 


r  mrx 

a:  (Cos  mx)  Tang  - dx 

2 


,  -2  mh\ 

”  ( 1  ±1  { 


i — e 


-mrA' 


7T 

r 


..(3) 


Aa  +  *2 


-2mA  r 

71  |,I+e  I 


71 


,  -mrA  •  o 

i+e  2 


lesquelles  formules,  ajoutées  l’une  à  l’autre,  ou  retranchées 
l’une  de  l’autre,  donneront 


/ 

o 

/ 


-2mA 


°  x  (Cos  mx)r  Cosec  mrxdx  n  ,i+e  * _ 

j  x a  '  -2mrh  \  «,  /  r 

^(Cosmx^Cotangmrxdx  ^  «e 


-imrh 

i—  e 

-mrA 


*2  + 


i — e 


-2M»rA 


,  -amA 


•  •  •  CO 
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Multiplions  la  seconde  des  formules  (2)  par  2 dp,  et  prenons 
l’intégrale  depuis  p  =  o ,  nous  trouverons 


/ 


05  (Cos  mx)r  Log(  i  - 2M  Cos  mrx +»2  )  dx  nemrh  ,\-\-e  2mhJ 
- V+P - -)Log(,-Pe  ), 


d’où ,  en  faisant  p  —  ±  i ,  il  résultera 


/ 


CO 


(Cos  mx)r  Log  1 2  Sin  — — j  dx 


mrh  ,  -imh 


ne  /i  — e  r 


A2-f, 


Jl  ts  ^ 


)  Log(i— e"”1’7*),  . .  (5> 


2  h 


mrx 


(Cos  mx)  Log  (2 Cos )dx  m,h  ,  -i,nh 

r ~  '  2  1  ne  /1-1-  e  -m,A 

4  - - —ur{— — 'L°s('+e 

Ajoutant  ensuite  ces  deux  équations,  ou  les  retranchant  l’une 
de  l’autre,  on  aura 


/*  M  (Cos  mx)'  Log  (  2  Sin  mrx)  dx  n  e™  1  -j-  e  2m  r 

/  - -T^J—2 - —  =  — 7-  — - Log(»~ 

*-f0  h  -[-X2  2/i  '  2  ' 


-2 mrh  . 

e  )  -  • (7) 


/ 


TilVX 

t  (Cos  mar)  Log  (Tang - j  dx 

2 


mrk  i  -2  m/i 

ne  r 


h2  X2 


V»  G  / 


2Ä 


-mrh 

-) 


I  4"  e 


..  (S) 


De  plus,  à  cause  de 


Log  (2  Sin - )  —  Log  2  -|-Log  (Sin - J 


mrx . 
2 


et 


TÏIYX  ÏIWX 

Log  (2  Cos - )  —  Log  2  -4-  Log  (Cos  — 
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les  formules  (*>),  (6)  et  (7)  donnent 


(Cosmx)rLog(Sin - }dx  mrh  -imh 

v  a  '  ne  s\+e  xP 


/ 


jtc.  ,-.-ro  xP_  .  -mrh.  * - 

=  -2Ï;i— — ->  Log(i-e  )-^frLog2 1 


A2-f*a 


«  vrr  rilrX 

(Cosmx)  LogfCoS  — — )flX  mrh  -2mh  \  sq-\ 

r  2  }  ne  fi  +  e  v  ,  .wrAs  M93 

j  - =^r(— )  L°s(l+e  )-<L°s2' 


2/t  a 

/•“ (Cos nix)r LogfSin mrx)dx  we^i  +  e  2?P  -2mrÂ, 

./  - *q^ï - =-s  (— ) 


en  posant 


/®  (Cos  mx)r  dx  ^ 

A2+x2  r 


La  valeur  de  cette  intégrale  se  trouve  facilement  à  l’aide  de 
la  formule  connue 


(Cos  mx)' 


=7Î 


r  r .  r- 1 

Cos  mx  -f-  —  Cos(r-2)mx  -f»  ■  -  Cos  (r- 4)  mx  -4- 

1  1.2 


-} 


dans  laquelle ,  en  arrivant  à  des  arcs  négatifs ,  on  doit  prendre 
les  arcs  positifs,  qui  leur  correspondent,  c’est  à  dire,  prendre 
Cos(m — r)mx  au  lieu  de  Cos(r — w)mx,  quand  n>r. 

Ce  développement  de  (Cosmar)r  donne 


n  I  'rmh  r 
— r — \e  “h  —  • 

r  /+,4  * 


-Cr-2)mA  r.r-l  ~Cr“4)mA  r.r-l.r-2  -C r-6)«nA 

e  -j-  — -.e  +  — .—%—  ♦  e  + 


1 . 2 


1.2.3 


'•••J* 
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en  observant,  qu’on  doit  écrire  e<n  l°mA  au  lieu  de  e  c"’°mA 
quand  n  >  r. 


Cette  valeur  de  A  ^  n’est  pas  restreinte  au  seul  cas  oïi  n 

est  entier;  elle  convient  également  à  celui  oïi  n  est  fractionnaire. 
Cependant  dans  le  premier  cas  la  série  se  finira  d’elle-même, 
et  de  plus,  le  calcul  sera  susceptible  de  simplification.  Car 
dans  ce  cas  tous  les  termes  de  la  série,  placés  à  égale  distance 
des  extrêmes,  ayant  les  mêmes  coefficiens  et  les  mêmes  ex- 
posans,  il  n’y  a  aucun  terme,  qui  n’ait  un  autre  correspondant 
et  égal,  si  l’on  en  excepte,  quand  r  est  un  nombre  pair,  le 
terme  moyen,  où  l’exposant  de  e  est  zéro:  ce  terme  étant 
le  seul,  auquel  nul  autre  est  égal.  Par  conséquent,  dans  le 
calcul  de  A  on  peut  s’arrêter  au  terme,  ou  les  exposans  de 

e  commencent  à  devenir  positifs,  en  doublant  la  valeur  de 
chaque  terme,  excepté  celle  du  terme  moyen,  lorsque  r  est  pair. 
Suivant  cette  observation  on  pourra  poser 


+ 


r 

1 


-( r-2)mh 

.  e 


+ 


r.r —  i 


X  .  2 


e 


+  • 


en  s’arrêtant,  où  les  exposans  de  e  commencent  à  devenir 
positifs,  et  dans  le  cas  que  r  est  pair,  ne  prenant  que  la 
moitié  de  la  valeur  calculée  pour  le  terme,  où  l’exposant  de  c 
est  nul.  Faisons  par  exemple  r—i,  r=  2, 


on  a 
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j  _  71  -mA 

A  —  —  .  e 


et  des  formules  (9) 


.  -2  mA 

a"*  2A'  2  '* 


-mh 


CosmjrLog(Sin — -)dx  _Mum  _mn 

C  2  _ ne  \T  /  -mh,  ne  y 

J  - v+xï  "  - - =  —  i - ; - )Log(i-e  ) - —Log! 


mh  .  -2  mh 

Lflii 

2  A  2 


äh 


CosmxLogfCos — jdx  mA  ,  -2mh 
2  _ ne 


-mh 


A2-}-x2 


o/,  0 


äh  v  2 


\  f  /  Brr*  -mh.  71 C 

)  Log(i  +e  ) - r-Loga 

2/1 


/ 

o 


WlA 


Cos  mx  Log  (Sin  mx)dx  ne  i-}-e 


-2mA 


-mh 


f 

O 

f 


h2-\-x2  äh  v  a 

M  Cos^mx  Log(Sin  tnx)dx  ne^'n  i  î+e 


(-^-)Log(.-e-I"*)-^Log3 

2mA  -2mA 


-2mA 


A2-*-*2 


O  A  C 


aA  v  a 


.)2Log(i-e-^)-^(I^)Log2| 


-amA 


.  ri  2  w"  .ri  \  i  2mA  —2mA 

Cos  mxL,og(CosmxJdx  rce  î+e  v3_  ,  -2mAv  nr  î  +  e  „  , 

Loë(l+e  ~)Lo^ 


A2-j-x2 


*  ^  f  /  O  •  \  ji  iTtlll  “ixtlh. 

/*  Los  mxLog(hni2m.r)aar  7re  î  +  e  x2 

*  A2  -}-jc2  o />  v 


-2  mh 


,  -4mA.  n  1  +  e  y 

^  ,  ) L°sr‘-e  r-)L°s°' 


En  vertu  de  ce  qui  a  été  proposé  dans  le  paragraphe  pré¬ 
cédent,  les  formules  (2)  étant  connues,  il  sera  toujours  possi¬ 
ble  de  trouver  les  intégrales 


(Cos  mx)  Sm  mrx  H  xdx 

- - * -  .  - - - 

i  —  ä  j)  Cos  mrx  -\-p2  h2-\-x2 


f 


(Cos  mx)'  H  xdx 

i  —  2  p  Cos  mrx  -f-  p 2  A2-p*2 


H  étant  de  la  forme 
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(Sin  mrxfa  1  (Cos  mrxf  Sin  y  mrx  Cos  $  mrx  $ 

la  premiere  se  ramène  dernièrement  à  la  première  des  for- 

*e0  (Cosmx/ 


dx 


mules  (2),  et  la  seconde  à  /  ■1_2))€os,„,,,; +/^  '  ’ 

dont  on  aura  la  valeur  ,  en  multipliant  la  seconde  des  (2j  par 
par  2 p,  et  y  ajoutant 


/°  (Cosmx)rdx  _  ^ 

A2  -J-  X2  r’ 


De  plus 5  parceque  ces  intégrales  ne  présentent  jamais  qu’une 
fonction  rationelle  de  p,  il  s’ensuit,  qu’en  faisant  applica¬ 
tion  des  formules  (r)  et  (s),  nous  serons  toujours  dans  le  cas 
de  connaître 


f 


CO 


JC  (Cos  mx)rSin  mrx  Log  (  Sin - )  Udx  w  (Cos  mx')  Log  (Sin — )  Üdx 


/i2  4-  X2 


/t2-}-x2 


Jill  X  T  //"'t  '*'* 

x(Cos  mx)rSin  mrx  Log  (  Cos  j  II  dx  ^(Cosmx)  Log(Cos  j  II  dx 

f - rvr^- - - - ’/ 


/i2-f-X 


/i2  4-  X2 


/» 89  x(Cos  mx)rSin  mrx  Log  (Sin  mrx)  Udx  p  °  (Cos  wix)rLog  (Sin  mrx)  Udx 
J  Â24-x2  ’J0  /i24-x2 


mrx. 


m  x(Cos  mxfSin  mrx  Log  (Tang—)  Udx  ^  (Cos  mx)r  Log  (Tang— )  Udx 
f - _l_  ;2 - \f 


/t2  4-  X2 


/i24-x2 


31 
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Dans  ce  qui  precede,  nous  nous  sommes  occupés  des  ré¬ 
sultats  principaux,  que  donnent  les  formules  (a)  et  (y)  dans  la 

supposition  que  t  z=z  mr  ns. .  Nous  allons  à  présent  en  dé¬ 
river  d’autres  intégrales,  en  faisant  pour  t  une  autre  suppo¬ 
sition.  Faisons  pour  cela  t  — wir-j- ns,  donc,  nous  aurons, 
en  mettant  2  ni  et  2  n  au  lieu  de  m  et  n, 


/ 


®D 


(Cos  mx)r  (Cos  nx)S  Sin  (mr  -f-  ns)  x  xdx 


i  — 2  p  Cos  2 (mr  -{-  ns)  x-\-p2  h2  -{-  x7 


n 


1+P  2(l 


-2(  mr-^-ns~)h 

pe  ) 


.  -2  mA  ,  -2  nh 

e^r-iPhi 


n 


1 4-p  *a* l+r+,, 


05  (Cos  mx)r  (Cos  nx)  Cos  (mr-\-ns)  x  dx 


r  (Cosm.r) 

JQ  I — 2  p 


Cos  2  (mr  -{-  ns)  x  +î'2  *2+*2 


7T 


1  P  2/1(1 — pe 
d’où,  en  faisant  s  =  o,  il  résulte 


,  -2mA  ,  -2  nh 

_ l'_±l  {,'+*  y* 

-2(mr-\-ns^h.  \  g  )  \  g  )  * 


) 


«  (Cosmx)rS’mmrx  xdx 


fù 


2  p  Cos  2inrx  p2  h2+x7 


(-2mA  . 

*-  lr+e 

2(i-pe"2mri)  3  21+V 


-2  mA 

r; 


(Cosmx)rCosnii\v  dx  1  n 

Jq  1— 2p  Cos 2inrx+pi  h2+x 2  x~p  '  zh(\ _ pe'*"*™) 

En  les  multipliant  par  1 — p2,  et  retranchant  de  la  première 


K«) 


-2mA 


/  [x  (Cos  mx)  Sin  mrx  dx  n  1  -J-  e 

_  —  “(  g  ) 


n 


I  +»* 


2 
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et  de  la  seconde 


/ 


60  (Cos  mx)r  Cos  mrxrlx 
h2-{-x2 


2Â^  2 


on  trouvera 


/ 


09  (Cos  »u)r  Sin  mr*  (Cos  2  mrx — p)  xdx~ 

1 - 2|»  Cos  2mrx  p2  A2-|--*2 


ÎT 


7T 


.  - imrh . 

3(1 — pe  ) 


,  -amA  -amrfc 

c~! — )(^ — )' 


"  (Cosmx)’  Cosmrx(Cos  2mr.t-p)  dx 


{Tuos* 

n  1 


TT 


-2p  Cas  zmrx  +  p2  h2+x2  uh^i-pe*™  ) 


-i.mh  -irnr  h 

- — y 

-zmrh'  V  n  y  \  o  y 


Si  l’on  multiplie  ces  formules  par  2 dp,  et  qu’on  prenne  l’in¬ 
tégrale  relativement  à  p  comme  variable,  il  viendra 

j % w  *  (Cos  mx)r  Sin  mrx  Log  (  î  — 2 p  Cos  2 mr x-{-p2)  dx 


h2  -f-  X2 

,  -imh  itnrlx 

i-J-e  r  !— e 


-2»t>  A.  WP 


=  *  C~4— )  (— — )  L°s  ('-re  )  — r 


+*• 


/ 


»  (Cosmx)r  Cos  mrx  Log  (1  —  sp  Cos  2  mrx+p^dx 

hï+x2 


,  -imh  ,  imrh 

—  ü  rl+e _ V  r— 

'  h  v.  o  *  ^  Q 


x  _  ,  -a mrh. 

)  Log  (1 — pe  ), 


d’où,  en  faisant  p  =  ±  1,  et  se  rappelant  que 
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-i  nth 


_  z»50  x(Cos  mx)  Sin  mr  x  dx  n  ,i4-e’  .  n  , 

LogV  - - =  ;C-1— )  L»s=-^ ;*-*»■ 


CO 

Log  2^/* 


(Cos  mx)  Cos  mrx  dx  n  l-J-e  lmh  r 


h 2  4"  x2 


=  5<— r-)  r-°s: 


ou  conclura 


/ 


x(Cos  mx)’  Sin  mrx  Log  (Sin  mrx)  dx 
h*  +  x* 


- imh  (  imrh 

n  l +e  n  ir  ,  -imrh*  T 

(-—-)Log('-e  )  Log 


4— --C— 
\  2,+Aa 


Logs) 


/ 


0  x(Cos  mï)f  Sin  mrx  Log  (Cos  mrx)  dx 


-imh  (  imrh 


/i24-xa 
imrh 

~ß  ,  -imrh. 

•)Log(i+e  ) 


-Log4+~(;+L°s2)r 

’  2  (13) 


/ 


“  (Cos  mx)r  Cos  mrx  Log  (Sin  mrx)  dx 


imrh 


.  -imh  .  , 

n  1 4”C  \t  /  -2mrAN 

=  rr(— 7 — )U — - — )L°s(*-e  ) 


/ 


M 


2ÏI  v  2 

(Cos  mx)rCos  mrx  Log  (Cos  mrx)  <Zx 


—  Log  s  I 


h2+x 

-imh 


n  i  -j-e 
2/t  ^  2 


M  , 

-)j(- 


.  imrh 

±l—-)Ug(l+e‘"'rh) 


—  Log2|. 


/ 


De  ces  formules  on  aura  de  plus  sans  difficulté  les  suivantes 
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/ 


05  x(Cos mx)r  Sin  mrx  Log  (Sin  2mrx)dx 

h2  4-  X2 


-2  mA  (  2mrh 

n  1+e  J-  I  .  -4mrAx  T 

=  ;(— — — )L°s(‘-e  )-Log* 


)  +  — 
/  a,+- 


Log  2 


r 


x(Cos  mx)r  Sin  mrx  Log  (Tang  mrx)  dx 


h2  +  x 2 


Mirk 


-imrh 


n  \-\-e  '  A—*  (' — e  \  ” 

=  ;  (— — )  C— 7— )  L°s  [ — 7^1  — tt- 

■r  M+C  /  2 

j »Ä  (Cos  »ix)r  Cos  mrx  Log  (Sin  2mrx)dx 


h2  4-  X2 


(14) 


.  -2mA  /  .  zmrk 

n  ^1-re  \  ^1+e  \r  ,  ~imrh\  r 

=  ZT.(—„ - )  {(— 7— )  L°S(‘-e  )-Log2 


/ 


65  (Cos  mxf  Cos  mrx  Log  (T ang  mrx)  dx 
'  h2  +  *» 


2/t  ^ 


,  -2mA  .  imr/i 

7i  ,1-j-e  ^ 


)(- 


~2mrh 


2 


)  Log  (-!—!=)• 


En  vertu  des  formules  trouvées  dans  le  paragraphe  pré¬ 
cédent,  il  est  toujours  possible,  a  l’aide  de  (12!),  de  trouver 


/***(Ç 

i - 

O  1 


x(Cosmx)r  SinmrxK  xdx 


K  xdx  z»50  (Co 

p 2  fl2— j-X2  ’  Q  1- - 


(Cos  mx)1  Cos  mrx  K  dx 


-2p  Cos  2mrx  4“  p2  IS-J^x2’  <^0  i — 2p  Cos  2tnrx p2  h2-\-xz 

K  étant  la  même  fonction  de  2 mrx,  (]ue  H  (pag.  201)  de 
mrx.  De  plus,  ces  intégrales  ne  présentant  jamais  que  des 
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fonctions  rationelles  de  p ,  les  formules  (r)  et  (s)  donneront 
encore 


05  ^(Cos  i».r)r'  Sin  m>*.r  Log  (X)  K  dx 
_ 


(Cos  mx)r  Cbs  mrx  Log  (. X )  K  dx 
7ia  -j~x2 


X  étant  une  des  quantités:  Sin  mrx,  Cos  mrx,  Sin  2mrx, 
Tang  mrx . 

Nous  reviendrons  à  présent  aux  formules  («)  et  (/S),  pour 
les  examiner  dans  le  cas,  ou  Ion  y  suppose  p  ; —  +  j.  Faisons 

d  abord  p  —  -j-  i  ;  alors  il  faut  mettre  —,  —  au  lieu  de  m.  n 

2  2  7 

dans  (*),  et  yt9  vt  au  lieu  de  m,  n  dans  (/3) 5  nous  en  aurons, 
eu  changeant  t  en  2t, 


I 

/ 


=  (CoS^^CoS^[SiaÆV-  +  Si"(=--+M 


)ixl 


1  —  CoS  2tX 


xdx 

h2- {-X2 


jUth 


71  ix  +e  r  .i-j-e 


-vth 


1 — e 


-21I1 


r-^—\  r~^—)  -  — 

'  2  f  '  «J  *  r+t 


ç* (Cos^^y  (Cos»<xf  [Cosfcr-f-ys—  a)ta—  Cos^r-j-^/jcJ  rf*  „ 
*o  .1 - CoS  2f.V  * 


1T 


»  /  -2th 

Ki—e  ) 


I  ,  -2yth 

— i  (— !- 


i  • 


Mais  a  cause  de 
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S  ;„(—-)(*  +  Sin 


1 — Cos  '2tX 


Cotang  tx  Cos  - j  +  Sin  (“-—-)  tx 


et 


Cos  for  ^-rs  —  2)  tx  —  Cos  (jur-f  rs)  tx 


il  Tient 


1  —  Cos  2  tx 

“  Cotang  tx  Sin  (iir  -{-  vs)  tx  —  Cos  (ft»’  -f*  vs)  tx  , 


/ 


^x(Cos— )  (Cos—)  [Cotang  fa: Cos t* ~i" Sin 


h2  -{-  X 

jw _ f\+e 

—  o/A  ' 


-/uth  -vth 


ST 

»•  +  «  > 


1 — e 


/ 


“  (Cos  fitx)r (Cos  rfcc)*[Cotang  tx  Sin  frr  -frs)  f.r  —  Cos  (pr  +  vs)  t  v]  dx 


h2  -i-  .v 


ST 


-afA 

/t(i— e  ) 


.  -2/Uth  ,  -2WÄ 

„  /l+e  i'l  71 

‘-I — — )(— — )  i— s 


Cela  étant,  les  formules  (I)  donnent 


f. 

s 


w  *  (Cos  —  )’(Cos  — j'Sin(^i^)  f*  dx 


h 2  4-  A'2 

(Cos  fitx)'  (Cos  vtx)s Cos  (ur-\-vs)  tx  dx 

‘  j 


-{ith  -Vth 

n  /1  +  e  j  (l  +  e  ) _ 


4- 


ît 


+  >•+* 


,  -2Llth  .  -2vth 

ît  i-fe  r  1  -j-e 


2/1  ( 


J 
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d’où  nous  aurons  enfin 


/ 


r  ,  .  /n  ptx  r  r  vtx  g  ur^-vs 

acCotangf.r(Cos — j  (Cos — J  Cos( - jtxax 


h2  4-*2 

,  -ith  .  -ut  h  ,  -yth 

n  1+e  +  g  ,r  .1+g  ,« _ 

\  2  )  (  o  /  l+r+* 


n 


i  —  e 


-2th 


)C0 


/ 


CO 


Cotang  tx  (Cos  , utxf  (Cos  vtx)s  Sin  (fir  +  vs)  tx  dx 


h 2  4"  X7 


.  —2th  ( 

2A  \  ' 


,  -2/A.tk  .  -2Vth 

±L_)'(i±i  - 

O  /  '  O 


*  •/ 


Faisons  ensuite  dans  («)  et  (/3)  p  rr:  —  i  j  alors  il  faut 
changer  m,  n  dans  la  première  en  pt,  vt,  et  dans  la  seconde 
en  2 pt,  2vt$  par  des  procédés  semblables  aux  précédans,  nous 
aurons 


/ 


_  tx  ßtx  *  vtx ï  ur-\-vs 
.  ^xTang  — (Cos — j  (Cos — )  Cos( - )tx  dx 


h 2  -j-  X2 


1 


n 


I+r  +  i 


-th  -uth  -yth 

n  i — e  ^4-e  i  /14-e  / 


tx 


cù 


^  Tang  —  (Cos  ptx)  (Cos  vtx)  Sin(^r4-  vs)  tx  dx 

f  __i - 


h2  -f  xa 


-th  ( 

1.  me__  (i 

i4-e  fA  \ 


+  -2uth  _  .  -2i /th 

e  1  kr  ,14-e 


-)  (■ 


4 


/ 


2 
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/ 


En  ajoutant  (?)  à  (<f),  il  en  résultera 

_  «ttf,  r  vtx  s  _  ur-\-rst 

^xCosecfcx^Cos— -)  (Cos — )  Cos  ( - }tx  dx 


h2- j-xa 


-th  ,  -uth  ,  -vth 

_ /i±e__vr  /*+*  V 

“2tfc  \  n  )  \  Q  ' 

i — e  2  2 


ioo 


CO 

/ 


Cosec  f  Jr  (Cos  jtf  at)**  (Cos  via;)*  Sin  (^r  -}-  vs)  tx  dx 


h2-\-x 2 


-tA 


TT 


A  i  — e~2tÄ 


{.  -2uth  ,  -ivih  \ 


Toutes  ces  formules  depuis  (e)  correspondent  évidemment  à 
celles,  que  M:r  Svanberg  a  proposées  dans  le  Mémoire  cité 
pagg.  265,  264;  mais  elles  sont  en  effet  plus  générales. 

En  faisant  dans  les  formules,  que  nous  venons  de  trou¬ 
ver,  r  —  1 ,  ,v  —  o ,  et  se  rappelant  que 


C5 

/ 


X  Cotang  tx  dx  n  e 


~2th 


h2  -f  at2 


/ 


tx  i 

at  1  ang  —  dx  _ th 

2  ne 


.  f 


-2<Â 

i — e  0 


«°  X  Cosec  tx  dx  n 


h2- f 


i  -fe 


- th 


- th 


h2+x2 


i  — e 


-2th 


on  aura 
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/ 

o 

/ 


*  x  Cotang  tx  Cos  /itx  dx 
h2  +  x2 


-uth  ,  -2th 

ne  i  -f-  e 

o  ’  -2tk 

J  i — e 


-2  th. 


05  Cotang  tx  Sin  ajufcr  dx n  (  i  — f-  e  (i  —  e  2^<A) 

3  h 


h2+X2 


-2  th 


tx 


a:  Tang  —  Cos; utxdx 

/**  2 

h2  -f  a:2 
tx 

w  Tang  —  Sin  2  jutar  dx 

f  /t2-ha:2 

/*°  Cos  xdx 

Sin  tx  h2  -{-  X2 


i — e 


-uth  -th 

ne  i  —  e 


'  *+"  W) 


n  e 


-th.  .  -2fjtth 

n  (i—  e  )  (i—  e  ) 

2  h  i 

i  -p  c 

-G«+Oft 


~2th 


f 


eo 


Sin  2jttfx  dx 


i  —  e 


-th  -2  uth 

ne  i  — e 


0  Sin  tx  h 2  -j-  X 2 


-  p-2<A 


i  — e 


On  voit  donc,  que  les  formules  (12),  (14)  et  (16)  dans  le  Mé¬ 
moire  de  M:r  Svanberg  subsistent  encore  pour  m  — -  ,  ^  étant 

un  nombre  entier,  et  par  là,  qu’on  pourra  dans  les  formules 
générales  (c),  (d)  et  (e)  changer  2 1  en  l. 

§•  4. 


r 


F(a,  b)  =  a  b 


Soit 
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my  fix  «  Tn  —  mrx-\"Sn — nsx 

on  a  P='2‘  +  r  +  '(SinT)  (SinT)  C08( - - - )> 

O  =  _  +  ^  <Sb^(Sb“)'  Sb 


et 


(i  —  p  Costa)  Q-\-pSintxP=z 


.i+r+s 


...  »X  ,  ..  r  v^t-mr-ns)x  m+MmWjx „ 

(Sm-)(SbT)[pSm( - -  )  &inl  3  ,J 

pSin(xÖ  +  (i—  pCostx)  [2F(a  +  «,&  +  /*)  — — 

.vlV  MV  ,  m +STT+f '2t-mr-ns)x^  „  m+sn-(mr+ns)x 

2'+r+,(Sm-)r(Sin  -)>  Cos( - ^ - )“Cos( - » - H 


Des  formules  et  (-ß)  on  aura 


ïltX  *  j —  .  flX  s*>  q*  / 

(Sb-)  (Sm— )  [pSm( 


/ 


nr+sji+(2t-mr-its)x  .  rn+sn-(mr+m)x 


:)1 


i  —  2  p  Cos  ta  4- p2 


xdx 
’h2  +  x2 


JT 


TT 


2(1— pe  f  ) 

n,Y  f  «.*  .  ,  .rw+«t+(3l-mr-n*)ap  p  ,ro+to-(mr+n*)* 

„  (Sb— )  (Sin— -)  [}>Cos( - 4 - )-Cos( - —  )1  dx 


-mh  -nh 

■C=r-îï=r)‘-7Zï 


f 


X  —  2  p  Cos  ta  4~  p2 


h2+x 2 


CO 


ÎT 


-mA  -nA 

(‘^'(hr-r 


2/1(1 — pe  ‘")  3 

Ces  formules,  si  l’on  y  pose  p  =  o,  se  changent  en  celles,  qui 
se  trouvent  dans  le  Mémoire  de  M:r  Svanberg  pag.  244. 
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Faisons  s_o  et  <  e n  mettant  2m  au  lieu  de  m, 


nous  aurons 

/ 


(Sin  mx)r[p  Sin—  -  Sin  (—  -  mrx)] 


xdx 


~2mh 

71  .r  IT 

2  '  i+r 


/ 


O  1 — 2pCosmrx  -fp2  A2+a:2  /  -mrA  J  2 

2U  "Ve  ) 

/fi'  \rr  ^  7T  .)*7T 

^(binmx)  |p Cos- - Cos| - mrxjj  ^ 


7T 


i  —  2/1  Cos  mrx  4*  p2 


h2+x* 


i ,  -mrh. 

2/t(i-pe  ) 


-2mh 


Dans  le  cas,  où  r  est  entier,  ces  deux  formules  donnent 
quelques  intégrales  plus  simples,  qui  méritent  d’etre  proposées. 
En  effet,  supposons  d’abord  r  =  2*,  et  ensuite  r  =2*4-1, 
i  étant  un  nombre  entier  quelconque;  nous  aurons 


^‘"(Sinmx)  lSin2î/«x  xdx 
o  1-2 p  Cos  2 imx+p 2  *  A3  4- 


"U-, 


7T 


-2mA 

_  /i-e  >2î  5T 

-2imAv  ’  1  0  / 


■pc  ) 


ü 

21+1  j 


/(ami 
— 


(Sinmx)  (Cos  2imx—p)  dx 


n 


2 p  CoS  2ÎîïlX  4~  /1 2  h2-\-X2 

(Sin  mxft+1(p  —  Cos(a»‘+ i  )mx)  xdx 
2  p  Cos  (2i+ 1  j  mx  4~pa  ‘  /t24~x2 


ah{i-pe  7imhy  2 


-2mh 


j'  (öm  m, 

O  1  — " 


-  +  J 

f  51 

-2  mA 

f1“*  1 

21+  »  TT  1 

"  1 

i  /■  -C2»+i)mA.  1 

[2(1— pe  ) 

‘  2  ' 

(16) 


j*  (öm 

fi  i  — 


“  (Sin  mx)ai+ 1  Sin(2i+ 1  )  mx  dx 


2pCos(2i+i)mÂ,4~/?2  '  h2  -\-x'À 


* _ / 

SB“(2*+i)mA,  \ 


ah(i-pe  ) 


-2mA 

1  e  '21+ 1 

9  / 


f 
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d’où,  en  faisant  jj  =  o,  il  vient 

»°5  jf(Sinmo:)2lSm  zimxdx 


=4(; 


j 

1 

2i  «  1 

'  2  ' 

2»+  1  j 

2  J 

f 

Jo  k2+x* 

^  (Sin  mx)2lCos  üimxdx  _  n  i — e M- 

II2  — ,v2  oh >  «*  / 


-2mh 


f 

O 

/ 


x(Sinmx)21  'Cos(2ï+  i  )mxdx 
h 2  -f  a-2 


-2mk 


(17) 


TT 


*C*+0 


w  (Sin  mx)îl+ 1  Sin  (2*4- 1  )mx  Ja 

/i2  4- A2 


=  ±  —  ( 

oit  ' 


■n  .1  —  e 


-2tnh 


2  II  '  2 


-) 


21+  l 


; 


le  signe  supérieur  ayant  lieu,  si  i  est  pair,  et  le  signe  infé¬ 
rieur,  si  i  est  impair. 

La  première  et  la  quatrième  des  formules  (16)  donnent, 
si  l’on  y  pose  p  —  ±  1 , 


CO 

f 

A(Sin 

mx'jCotang  mix  Ja 

.  ,  J 

/  -2tith 

1  n  l — e  21 

i/ 

0 

/i2  +  A2  ~ 

1(1- 

-2imh.  \  o  1 

-e  )  2 

r 

a(Sîu 

2{ 

rnx)  Tang-  ina  Ja 

J 

f 

-2in.lt. 

n  /l— C  ;2i 

J 

0 

/i24-a2  •  ~ 

4 

4  + 

-2Îm/i.  1  0  / 

e  )  2 

CO 

I 

(Sin mx)2?+  Rotang  i(ai+  i)mxdx 

n  1  -c 

-h  1 

J 

.  0 

h 2  4-  X2 

";.(i-e'Cl,'+0”V  2 

CO 

r 

(Sin  mx)2l+  ’Tang-  \  (2*+  1  )w*a 

Ja 

—  4. 

7T  ti-e 

/ 

0 

h 2  4- a2 

/.(  t+c'(”+,:”“4)(  2 

} 


(18) 
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d’où,  en  ajoutant  la  premiere  à  la  seconde,  et  la  troisième 
à  la  quatrième,  ou  les  retranchant  l’une  de  l’autre,  il  viendra 


CC 

/ 


(Sinmx)21  xdx 


f 


0  Sin  2  imx  h 2 
w  j:(Sin  m.r)2lCotang  2  imx  dx 


xdx  I  n  i 

ïf+^=  ±  ^717“)  ' 


-2mh 

—  e  2*  n 

o  /  21 

2 


h2  -}-  X 2 


-limk  -2inh 

_  _^e_ _  .  i  —  e  2l- 

-iimh  \  n  I 

1-C  2 


^(Sinmj:)2^1  dx 


mx) 
Sin(2Î+ 1 


)mx  h2  -{-.r2 


/i(x-e 


-imh 

i  \  o  / 


ki9> 


-aCat+iJmA^  »  2 


/ 


65  (Sinmx)2l+,Cotang(2t4-i)mxfix  ne  (-2l+1^mh 


h2- 1-. 


-2C21+ l)niA  o 

/i(i-e  )  2 


-7mh 

c^r 


Multiplions  la  seconde  et  la  troisième  des  formules  (16) 
par  2 dp,  et  intégrons,  en  considérant  p  comme  variable,  il 
en  résultera 


/ 


(Sinwjjr)  ;Log(i  — 2p  Cos  2 imx  -\-p2)  dx 
hV^x  2 


21 mH  -2  mh 

1  h  ( - : - )  Log(i— pe  ), 


/ 


ar(Sinma')2  +1Log(i  — 2pCos(2t-[-  i)mx  -\-p2)dx 

h2-\-x2 


-2mh 

__  _  I  (2t+l)«t&  “  C  v2i'+iT  i 


+  \rae 


c- 


.y,+'Log(i-j.eH“+°“)  + 


21+1 


2 
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d’oîi,  en  faisant  pzn  ±  1, 


/ 


/ 


55  (Sin  mx)  Log(s  Sin  imx)  dx 
h2  +  x2  ~ 

80  (Sin  m*)2,Log(2  Cos  imx)  dx 

'  /»2+*2  " 


2»mA  -amA 

ne  .1— -e  X.2»»  v  -2i  m«» 

± — —f - )  Log(i  — e  ), 

2Ä  V  2 


2»'mA  -2mA  . 

ne  ,1 — e  x2iT  ,  ,  -a  imftv 

+  — r-( - )  Log(i+e  ), 


2/t 


/ 


80  Ar(Sin mjc)21^  Log ( 2 Sin  |( 2 t -{- 1 )mx)dx 


in  e 


h*+x2 

(2t+iDmA 


2 


-inih  _ 

.1 - C  X2t+lr  ,  _-(2(+J)mA  , 

( - ; - )  Log(i-e  >+:*i+o(’ 


2 


P 05  x(Sin  mxflAr  *  Log  (  2  Cos  |  (2  t -f- 1  )mx)dx 

J  “ 

n  1 


/  Cai+OmA 
J  n  e 

=  •  —  <- 


n  I 


2 


-2  mh 

e  -X  2i 4"  1  -w  ,  .  -(2*+l)mAt 

.)  Log(i  +  e  )  ^ë+ôj* 


21+ 1 


De  ces  formules,  en  faisant 

r  «  (Sin  mxfdx  __  f  *  *(Sin?ny)J''r,<k  __  ^ 

JQ  h2  -f  X2  “  a*‘  ’  %  A2-f^2  2,+  l’ 

*  I  ~  .■  V  1?  '  .  .  ^  ’  i  '  - 

nous  aurons  tout  de  suite 


/ 


®  (Sin  m.v)  Log  (Sin  tW)  <£* 

h2- {-X2 


(20) 


liinh  —2mA 

ne  i — e  2tr  .  -21mA. 

±  -  -  Log(i — e  ) 

'  2  ' 


ùh 


If  .Log  2, 
2» 
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/ 


(Sinmx)  Log(Cosi»ix)rfx 

A2  -f  a:2 


aimh  -imh 

ne  .1  e  .  .  -limh.  _ 

± - ( - - - )  Log(i-fe  •  )-  i?  Loga 


aA 


/“ 


v2l'+l 


x(Sinmx)  Log  (Sin|  (at  -f-  i)  mx)  dx 
A2  -{-  X2 


(2Î+i)m7i  -imh. 

\ne  i-e  2i+1 

+  <>~ - (--)  Log(i- 


1 


(»0 


(22) 


-tii+i~)mh  n  , 

e  i  +  .  >  —  <7  . ,  Log  2 

20+ 0|  21+1  0 


p0*  x(ßl n mx)  +  Log  (Cos  |  (at  -{-  i)mx)  dx 

o  A2  -j-  X2 


(25) 


/  (2i'+i)mÄ  -imh  \ 

_  -Jne  ^1"e\2*+Ir  ,  -C2»+])mA%  ST  | 

—  Log(i+e  — — C  Log 2 

1  2  ) 

et  (îc  plus,  en  ajoutant  (20)  à  (21)  et  (22)  à  (25),  ou  les  re- 
tranchant  l’une  de  l’autre 


/ 


°  (Sia  mxf1  Log  (Sin  2  imx)  dx 
A2  -f  X2 

limh  -imh 


(24) 


/»“  x(Sin  m.r)21  Log(Sin  (at  -j-  1  )mx)  dx 
*(,  A2  X2  T 


(2t+i)mÀ  -2m/t 

ne  \-e  ^2*+it  ,  -2C2i+i)mÂv  ^ 

+  - J— < — - — )  Log(>-e  )—  C.+iLogs. 


(2S) 
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?  imh  -2  mh 


/®° (Sin mx)  Log(Tang imx)dx ne  l-e  n2«joo,^1 

h2 -{■  X2  ~  2Ä  ^  2  '  °  J 


— e 


-2  imh 


+  e 


-2  imh 


) 


/ 


CO 


x(Sinmx)2t+1Log(Tang  î  (2*+i)mv)  dx 


h2+x2 

(2Î+i)mA  -2mA 
2 


>C26) 


1 7ie 


-(21+  i)mA 

.i-e  2l+1  i-e  -  . 

V  „  )  J°o  (  -fai+iWt^  r  21+ 1  }  ' 


7T 


-(21+  '  2i+  ] 

1  +  e  2 


Quant  à  Z?  et  C  .  ,  leurs  valeurs  se  trouvent  facilement  de 

la  meme  manière  que  celle  de  A  (pag.  199).  En  effet,  i  é- 
tant  un  nombre  entier,  on  sait  que 


2 1 


(Sinmar)  zz:  ±  — —  Gos  2  imx - Cos  (21  —  2)  »ne  -|-  etc 


I 


c.  .21+1  _  1  (c.  ,  .  ,  \  (0*+  l)  c.  ,  .  .  .  ) 

(am  mx)  =:  ±  — r  bm  (21 i)»ix - bm(2î  —  1)  mx  -}-  etc.,  , 


(Foil  on  aura 


B 


+ 


71  t  -21 mh  2i  -(_2i-2)mh  .  21  (21  l)  -(2i'-4>nA 


21  21 

2 


d 


.  e 


.  e 


1  .  2 


i  ) 

—  etc.  ) 


71  f  -(2i+i)mÂ  (2i+ 1)  -(2i-l]mA  (2t+  l)2l  -(2i'-0)n»A  | 

G  =  ±  — —  <e  —  - .e  d - .e  —etc.', 

2.+  1  22l+l  l  X  1.2  ) 

en  s’arrêtant  au  terme,  où  les  exposans  de  e  commencent  a  de¬ 
venir  positifs,  et  dans  la  première  de  ces  formules  ne  prenant 
que  la  moitié  de  la  valeur  du  terme ,  où  cet  exposant  est  nul. 
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Le  signe  supérieur  a  toujours  lieu,  quand  *  est  pair,  et  le 
signe  inférieur,  quand  i  est  impair. 

Si  Ton  fait  par  exemple  dans  (22),  (23)  et  (23)  i  —  o 
et  dans  (20),  (21)  et  (24)  i  —  1 ,  on  aura 


C  = 


n  e 


-mh 


n  ti  ,i  — e 
B  ==-  — 
2  xh  '  2 


-2mA 


et 


„es 


mx 

X  Sin  mx  Log(Sin — )dx 


mh  -3.mh 

/2'  ne  l-e  -mk  n  -»Ä  . 

- - =  — —  JL°s(-e  )-;(■+«  Los“) 


2  1  2 


-CO 


X  Sin  mxLog(Cos— yix 


tnh  -nnh 

r  '  3#  ne  l-e  -mh  n  _mA 

J0  - ïq? - — — i'  (—>■-*(*+«  )+;(«-•  l°s*) 


/ 


es 


.r  Sin  mx  Log  Sin  mx)  dx 
h2+x*  ' 


mh  -2  mh  -mh 

— )Log|,-e  )— —  Log* 


/ 


35  t^Sin  mx)  Log  Sin  m.v)  dx 
h 2  +  X3  ‘  ‘ 


2  ni  h  -2mh 

ne  ,  i  —c  i2 


-2»hA,  7r  i-e 


itnh 


/ 


«0 


(Sin  mx)  Log(  Cos  mx)dx 
A2-fx2 


2mA  -2»)A 

Tie  ,  î-e 


v.o  -JT  ,  -2»A.  n  l-e 

=  — T;7  )  Log'1+e  )-7ï(t-)' 


-2tuh 


2  /t  '  2 


2/1'  2 


.Og2 


©2 

/ 


(Sin  mx)  Log(Sin  2 mx)dx 

/r-  +  x2  ^ 


2mA  -2mA  -imh 

ne  k'~e  \2  T  ,  -4mA  51 

Ta  (t)  Lo°!,";  )-rr(T-),'ü«i- 


En  ajoutant  la  quatrième  et  la  cinquième  de  ces  formules  à 
leurs  correspondantes  parmi  les  formules  (11)  du  paragraphe 
précédent,  on  retrouve  les  formules  connues 
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/**  Log(Sinm.r' n  f 

/ia-{-*a  'ik 


i  — e 


-7mh 


/CS  Log-  (Cosfmx)  dx n 

A2  +  jca  ~  LOg  ( 


i+e 


-2  mA 


-) 


ce  qui  donnera  une  espece  de  vérification  de  nos  formides. 
Ayant  ainsi  proposé  les  intégrales  spéciales,  que  donnent 

Tfll*  ?  n$ 

les  formules  (4)  et  (*)  dans  la  supposition  que  t  —  J - ,  nous 

pourrons  facilement  en  déduire  d’autres  intégrales,  en  faisant 
pour  t  une  autre  supposition.  En  effet,  pour  s—o  et  t  —  mr , 
il  en  résultera  des  intégrales  analogues  a  celles,  qui  sont  pro¬ 
posées  dans  les  formules  (12),  (13)  et  (14)  $  cependant  nous 
croyons  pouvoir  nous  dispenser  de  tout  détail  à  cet  égard. 


Revenons  à  présent  aux  formules  ($)  et  (?)  pour  y  supposer 
p  =  ±  1.  Faisons  d’abord  p  =3  +  1$  alors  il  faut  changer  m , 

n  en  — ,  -  dans  la  première,  et  en  >t  dans  la  seconde. 

22 

En  mettant  2t  au  lieu  de  /,  on  aura 


/ 


cc 


/c-  ^V,C.  vtxSrc-  /  4  rn+sn-^r+vs)tx  rn+sn-(/ir+vs)tx 

(s,nv)  (Smvi  [s,n(2(v  + - ; - )-Sln( - „ - )] 


1  — Cos  2tx 


~uth  - yth 

n  (X  e  \r/1—C  \*  _ 

-2th  '2  2  r+*  ’ 

1  —  e  *  2 


xdx 


h*+x2 


» 
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/ 


|  (Sin  ixtx)r(Sm  v<.r)^Cos(  2  tx  +  — - (ur+vs)tx\  —  Cos(  — — - (fir+vs)tx)^ 

2  '  2  (tX 


1 - COS  2tx 


7i2+.v 


n 


Mais 


/t(  i — e  lth) 


- 2/uth 


-21/th 


)'• 


Sin(str  + - - - )-Sm( - - - ) 


Cos  2tr 


— ,w  rtx—vstx 

~  CutangfxCos  ( - j- 


„ .  r  7i  +-  sn—urtx  -vsLr 
s'“( - ; - ) 


et 


r7r+S7i  rn+sn 

Cos(2<jc4 - ( fir+vs)txj  —  Cos( - - 


(, txr+vs )  tx'j 


Vtc  -4"  Sit  Vtc  4"  Stv 

—  —  Cotang  tx  Sin  ( - -  prix — vstx'j —  Cos( - prix  —  vstxy. 


delà,  à  cause  cle 


/ 


/C-  P*V/c*  vtx\*c  ,rn  'r  sn  —  urtx  — vstx 
x(3in — J  (Sin  —  J  Sm( - - - - - jdx 


h2+x2 


-r  -uth  -yth 

ü  ^  —  )r  (  inf —  )* . 

i +r+s  q  <  g  M  o  1  ■ 


i_  ,rn  +  S7 1 


J 


w (Sinaia:)  (Sin vtx)  Cos(- - -  —[xrtx-vstx\dx  -zvth 

®  2  TV  .1“”^  p  .  I 


“  2  J  2  )  (  2  ) 
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on  conclura  enfin 


< utx^tc.  ,rn+sn~prlx~~v$tx 


r 


X  Cotang  f.v( Sin  -— )*  (Sin— )"Cos(- 


h2-\-x2 

,  -2 th  .  -flth  -Vth 

"  ,+e  (— )r(-^-)'-„-,T7 


i  — e 


-2th 


V» 


CO 

/ 


T*7t  ~i~  Stc 

Cotanga-  {Smfttx)\Smvtx)sSm(— - (irtx  —  rstx)  dx 


h 2  +  X2 

\ 

-2th  -T  flth  -2  Vth 

n  1  C  /1  e  ,  >1 1  c 

=  2" 


r- 1 


De  même,  en  faisant  p  =  —  1,  ce  qui  nous  obligea 
mettre  dans  (8)  Ht,  vt,  et  dans  (>)  ‘M,  2>t  au  lieu  de  m,  », 


nous  aurons 

tx  ,  fitX 


f 


IX  rtx^s„  rn+sn-prtx-vstx 

xTang  —  (Sm — )  (Sm — )  Cos^ - -  ”  )  dx 

^  2  v  2  v  2  ^ 


h 2  X2 


ÎT 


n  1  — e 


-th  -Ht'1  ,  _ 

1  —  e  „  r  1  —  r 


-vth 


t+f+5  2 


i+e 


^a-C— r-X— —  ) 


/ 


05 


tx  r  s  rn+sn 

Tang  —  (Sinptx)  (Si nvtx)  Sin( — - - 


—  prix  —  vstx^)dx 


\q) 


h2  +  a:2 

-th  -2flth  ’-2Vth 

jl  >-c  (x-e  Vf—6- V 

2/t  ’  l+e‘<7‘  ^  .2^3^  / 


2 
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d’où  enfin,  en  ajoutant  (*)  à  (A),  il  résultera 


/ 


X  Cosec  tlx 


n  e 


-th 


-2/A 


i—e 

xs„.  m+SK 


-jith  -rth 


s 


Coscc  tx  (Sin  fitxf  (Sin  vtxfSia  ^ - fxrtx  —  vstx ^  dx 


1» 


/*34- 


-th 


-luth  -ivth 

ne  i  —  e  r  t  —  e  , 

'  ' 

h(i-e  )  2 


y(- 


-y 


Les  formules  (*),  (a)  et  (/ a )  correspondent  à  celles,  qui  se 
trouvent  dans  le  Mémoire  de  M:r  Svanberg  pagg.  265  sqq. 


Soit 


§•  5. 


F(a)  = 


1  — a 


1  — a 


«  —  0  ,  «ri,  r  —  un  nombre  entier  positif. 


TïiVX  TïlVX  ,„v,  ^ 

on  a  P  2  Sin - [Sin - {-  Cotang  —  Cos - 1 

2  *-  2  q  Q  J 


m. X  .  mrx 


et 


Q=z  2  Sin  ^  [Cotang  ~  Sin  ^  -  Cos  , 


mx  _  mrv 
2  2 


mrx 
2 


{ I  —  p  Cos  tx)  Q-t-p  Sin  tx  P  = 
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mrx  mx  mrx  mrx  mx r'  *\  r*  r, /"w  /\  v\i 

2  Sin  —  [Cot  Sin  — -  -  Cos  — -  -p  (Cot  —  Sm  (  7  ~ l) x  ~Cos  (-7  ' " l) x  )] » 


,mr 


(  1  -p  Cos  tx)  [2  F  (a  +  a)  —  i>]  +  P  Sin  lx  Q  =  2r  { .  Cos /x) 


*Sm— ISm^  4  Cot  ”"Cos— (Cot  —  Cos(  —  - ()x+  Si  n(-l-()x)]. 
2  L  2  2  2  V  2  u  2 


nix  „  ,mr 


ltlV 


Des  formules  (yi)  et  (B)  on  aura 


mrx  MX  mvx  „  mrx  ..  /x  /\  . 

2  Sin - [ Cot—  Sin - Cos - pi  Co t  —  Sin  ^  -  f  J.r  -  Cos  —  - 1).\  )  | 

- - - - - ^  - A 


mr 


1  —  2  p  Cos  tx  -f-  7>a 


-mrA 


7T  1  —  C 


-f/i  *  ■  -roA 

1—  i>e  1— e 


[2  Sin  —  [Cot  ^Cos  —  +  Sin — j  -  2  r  ( .  -  p  Cos  lx)j 
)  *  L  2  2  2  J 

mrx  m  mx  rs  in,r  ,v  e-  ,mr  .v  -, 

—  2  pSin - [Cot  —  Cos  I - t  j.v  +  Sm  (—  -  JJ  -'  J 


/ 


1  — -  up  Cos  t-V  4-  P' 


dx 

A24-*2 


—  71  ; 

1  — e~mrk  ] 

/ 

1  ,  .  -th 

i  -tuh 

k(i — ;>e  ) 

11“  «  J 

1 

ca 


dont  la  seconde,  a  cause  de 

■ 53  2  r(  i  —  p  Cos  f.r)  d.r 


/  2  r 

* 


n  r 


2  p  Cos  Ct  4-  p2  Aa  4-  x2  A(i  —  <rfA) 


donne  enfin 
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rnrx  mrx  mx  mrx  mx  mr  ,  ^  mr  ,  . 

»  2  Sin  —  [Sin  —  +  Cot  —  Cos  — —  p  (Cot  —  Cos  ( - fjjc  +  Sm( - <)*)] 

'  U  1 - 2p  Costx  -\-  p2  ’ll 


re 


i  — e 


-mrh 


j ,  -(A.  -mh 

h(i — pe  )  i — e 

E»  faisant  clans  (v)  et  (o)  f  — mr,  et  puis  posant  2m  an  lieu 
de  m,  il  vient 


a 

f 


2  (  *  -j-  p)  Cotang  mx  (Sin  mr  a)  2  xdx 


o  i  — ■  2  p  Cos  2  mrx  -J-  p 7 

2  mrh 


h2  -|-  X7 


n 


1  —  € 


-2mrh  -2m  fi 

i-pe  1— e 


■  n 


+(‘-rt/  - 


Sin  2  mrx 


xcij 


i — 2  Cos  2  mr#  -J-  p2  A2  +x2  ’ 


/ 


©3 


(  i  -p)  Cotang  mx  Sin  2  mrx  d  x 


0  i  —  2  p  Cos  2  mrx  -j-  p2  h2  -[-  x 7 


=  -  2(l+/>)  f - 

o  i-s 

d’oii,  pareeque 


(Sin  mrx)2  dx 


+ 


71 


i-e 


-2  mrh 


‘2p  Cos  2mrx  +  p2  A 2  +xa 


»/  -2mrh  '  -2 mh  ’ 

A(i-pe  )  i-e 


/ 


CO 


Sin  2 


2  mrx 


x  f/. 


7T  e 


-  imrh 


o  1-2 p  Cos  2  mrx  +  p2  A 2  -|-x2 


,  -2 mrh.  ’ 

2(1 -pe  ) 


et 


/  £ 
n  1 


2(1  -f-p)  (Sin  mrx)2  rfx 


o  1-2 p  Cos  2 mrx  +  p2  "  A2  -}-  #2 
i -p  Cos  2  mrx  t lx  pP  Cos  2  mrx— p 


=  /  — 
o  1  -  2  p 


Cos2mrx+p2  A2- j-x2 


0  J“2^ 


c/x 


Cossmrx+p2  A2 -J-x2 
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n  i  —  e 

Th 


-2mrh 


îl  résultera 


i  — pe 


-2  mrh 


Ç  2(1  +  pji 

n  1  —  a 


fr- 

n  A 


Cotang  mar  Sin  2  mrjc  dfjc 


•  _  • 


2p  Cos  zmrx+p2  h2  +  x 2  î-p  aA 

dont  la  première,  si  l’on  en  retranche 


—2mA 

-imrh 

i  +  e 

i-e 

-2mA 

-2mrA 

i-e 

i  -pe 

-2mA 

-2mrh 

i  +  e 

i—e 

-2mA 

-2»nrA  * 

î— e 

i  -pe 

TT 


, .  .  (28) 


/ 


»  X  Cotang  mx  dx  ne 


-2mA 


A2  + 


i  -e 


-2mA 


donne  enfin 


/•«  Cotang  m x  (Cos  2mrx-p)  xdx  nre  2mrA(i+e  2mA) 

/  - — — — — - -  .  : -  == - J - ....  (29) 

O  1 — 2pCos2mrx-\-p2  h2-\-x2  2(i-e~2m,‘)(i -pe~2mrh) 

Ces  formules  étant  trouvées,  si  l’on  y  pose  p  =  o,  on  aura 


/ 


,,,  ,  ,  -2mrh  .  -2mA 

ec  2:  Cotang  mx  Los  2  mr#  dx  ne  i  e 


h2  +  x2 


i  —  e 


-2mA  * 


/ 


«  Cotang  mx  Sin  2  mr  x  dx  __  ti  (î+e  2mh)(i  — e  2m’U  ) 


i  — e 


-2mA 


h2-\-X2  2  h 

ce  qui  n’est  en  effet  qu’un  cas  très  spécial  des  formules  (f). 


34 
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Ajoutons  ensuite  à  (29),  multipliée  par  p, 

xCotmxdx  2mh 


S 


n  e 


nous  en  aurons 


eo  Cotang  mx 


f- 

n 


/ta  4-  x2 


xdx 


,  - 2mh v 

2(i— e  ) 


71 


-2mA  -2  mrA 

e  +  pe 


2 p  Cos  2  mrx  +  p2  h2  4-  x2  i-p2  *  j  _pe"2wr/*  x _ e"2mA 

laquelle,  combinée  avec  (29),  donne 


,(30) 


A 


Cotang  mx  Cos  2  mrx  xdx 


0  i  —  2  p  Cos  2  mr^  -j-  p2  h 2  -j-  x2 

-2inh 


P 


ne 


+ 


1+p2 


7T  e 


-  ïmrh 


i  +e 


-2mA 


>(30 


j  _ _ p2  -2mh  1  j _ »i2 


î  — e 


m*  ,  -2tnrh. 

"  2(1  -pe  )  j— e 


-2mA 


En  multipliant  (29)  par  2 dp  et  prenant  l’intégrale  de  ma¬ 
nière  cju’elle  s’évanouit  pour  p  —  o ,  on  en  conclura 


/ 


-2mA. 


esx Cotang mxLog(i-2p  Cos  2mr x  +  p2)dx  7r(i+e  )  -21m A 

—  •  Log(i-pe  ), 


h2  x2 


1— e 


-2  mh 


ce  qui  donnera,  p  étant  =  +  1, 

/c0  x  Cotang  mx  Log(2  Sin  mrx)  dx  n  1 4~e  T  _2WU./. 

- w+s - =--7_^'Los(i-c 


-2mA 


1  — e 


/ 


0  a:  Cotang  mx  Log(  2  Cos  mrx)  dx  n  ß  t  /  i  -2«trAx 

- ïi+p - -  =  r - ^•L°s(1+e  )’ 


1  —  e 


et,  à  cause  de 
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/ 


40 Log  2  Cotang  m.*  dv _  ne 


h2  4- 


i  — e 


~2mh 

- 7  .  Log  2 

-2  mh 


O 


-2mA  -22(1)71 

ç*x Cotang mxLog(ßmmrx)dx_  n  f  ngo  x  ” 1 ,tf— .Lng(— C —  ) 
Jq  h2  +  X2  2  2  j  _  e"2m/l  2 

-2mA  -2tnrh 

r*x Cotang mx Log(Cos mrx)dx_ nr^nA_”  1+e  T jft(r/  1  +  e..„  \ 

Jo  3  b  2*1-e-2^  '  2  ' 


(52) 


d’où,  en  les  retranchant  l’une  de  l’autre,  il  resultera 


-22M  rh 


p*x  Cotang  mx  Log(Tang  rnrx)  dx n  i  -J-  e _  T  no.  £ £ _ \  r55^ 

h2 -{•  X2  <  2  j _ e  2mA  !  4-  e 

ê 

Les  trois  dernières  intégrales  sont  aussi  proposées  dans  le  Mé¬ 
moire  de  M:r  Svanberg  3  mais  il  les  a  trouvées  tout  autrement. 

Multiplions  (28)  par  1—  v\  et  retranchons-en 

-2 mh,  ,  -2 mrh 

/“  Cotang  mx  Sin  2  rnrx  dx _  n_  (1  ~re  A1  e  ) _  ç 

1F+7*  ~*h'  i — e 2,11,1  ’ 


nous  aurons 


/»“Cotang »ia; Sin 2 mi*Jc(Cos 2 mn* — p)  dx  _ 1  ^ C1  ~T~  e  ) 

I  - — 7; - T  Ö  *  i  2  i  2  2  -îmrh  ’ 

*/0  1 — 2  p  Cos  2  rnrx  -f-  p  n  -\~x  1 —  pe 

d’où,  en  multipliant  par  2 dp  et  intégrant  depuis  p  =  0,  il  viendra 


t 

/ 


”Cotangm*Sin2mrxLog(i-2pCos3mr*+p2)<iv_  g  e2‘"'ft)Log(i_pe'2WrA). 


h2  +  a:2 

Faisant  p  =  ±  1  ?  et  se  rappelant  que 
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/ 

0 

oo  en  conclura 


Log  2 .  Cotang  mx  Sin  2 mrx  dx 
h2  -(-  x2 


S  Log  2 , 


p  55  Cotang  mx  Sin  2mc.v  Log(Sin'im\x)  dx  f  1  +  e2TOr/l  f  ^ 

J  h^x2  i - =  S  [I —)  Log(  i-e_2mr  l)  -  Log  2 1 

Ç  ”  Cotang  mx  Sin  2 mrx  Log(Cos  mrx)dx  __  f  1  +  e^rh  _2mrA  ^ 

J0  h2  +  x2  — S\(— )-Logsj. 

Ces  formules,  ajoutées  l’une  à  l’autre,  ou  retranchées  l’une 
de  l’autre,  donneront 


CO 

/ 


Cotang  ma*  Sin  2m>wLog(Sin  2 mrx)dx 

W- fP  " 


.  2tnrh 

=  S{(^)Log(1-e-“).L»g2} 


P  °°  Cotang  mx  Sin  2  mrx  Log,Tang  mrx)dx  _  S(  1  +  e3mrA) ,  (  1  -e' 

%  h2  -f-^2  —  7“  Lo§  ( — : 

i+e 


-2mrh 


-imrhf 


De  me 


chant 


meme,  en  multipliant  (51)  par  l-p2,  et  en  retran- 


/*“  X  Cotang  mx  Cos  2 mrx  dx  „  e~2mrk  t  _j_  e~2mfl 

o  h2  -j-  X2  2  -2mA  ~ ”  ^  7 


1  —  e 


on  aura 


2m»'A  -imrh 

e  +  e  n 


/*”  Cotang  mar  Cos  amror  (Cos  2  mrx-p)  x  dx  S' 

*0  1 —  2p  Cos  2  mro; -{- p3  ’  ^  ^ 2mrh  £  * 

Multiplions  par  2dp  et  intégrons  entre  p  —  o,  p  —  1  ?  e* 

P  =  °j  p  = — 15  à  cause  de 
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/ 


sc 


Log  2 .  x  Cotang  mx  Cos  2  mrx  dx 
_ 


=  S/  Log  2 , 


nous  aurons 


/ 


1 X  Cotang  mx  Cos  2  mrx  Log  (Sin  mrx)  dx 
h2  X 2 


.  4  mrh 

S'{(- — " - J  Log  (  i  —  elmrtl)  —  Log  2 1  +~ 


f 


'  X  Cotang  mx  Cos  2  mrx  Log  (Cos  mrx)  dx 

h2  x2 


Amrh 

=  S  '{(- — ~ — jLog(i-fe'2m,Ä)  —  Logaj  —  | 


)(5e) 


d’où,  en  les  ajoutant  l’une  à  l’autre,  ou  les  retranchant  l’une 
de  l’autre,  il  Tiendra 


/ 


ce 


X  Cotangmx  Cos  2 mrx  Log  (Sin  2 mrx)  dx 

h2  4-x2 


.  4mr/t 

=  s  '  j(— -e - )  Log  (  1  —  e"mrh)  —  Log  2  j 


/ 


X  Cotang  mx  Cos  2  mrx  Log  (T ang  mrx)  dx 

_ 


(37) 


~  ,  4  mrlis  r~  -2mrh 

=  ?±±l  hLos\ —°  |+; 


Nous  reyiendrons  à  présent  aux  formides  (v)  et  (|)  pour 
y  supposer  +  1.  Faisons  d’abord  p  —  -{- 1;  il  faut  donc 
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dans  la  première  changer  m  en  — ,  et  dans  la  seconde  m 

2 

en  mettant  2 1  au  lieu  de  t,  nous  aurons 

csxSin  iirtx  Cotang  - —  Cotang  tx  dx 
A  +  lf  —  C+f  _  2 


h2+x2 


2n 


i  — e 


-/xrth 


-2  th  -uth 

i  —  e  i  — e 


—  2  n « 


+ JS  +  F—  f 


(Sin  /ir<x)2Cotang  [itx  Cotang  tx  dx 
h2+x2 


n 


-2/urth  -2  th 

i  — e  nr  i  e 


h[  i  —  e  2</l)  i  —  e 


-2(UfÂ  2/t  ^  _ e~2th 


en  faisant,  pour  abréger  les  expressions,  dans  la  première 


Cv 


„  ./O-  f*rfXiV  .  f*t* 

2  .v  (  sin - i  Cotang  —  rfx 

'  2  '  2 


P-}-. 


[firtx2 


CO 

*=/ 


2  X  (Sin  ‘ - j  Cotang  f.v  dx 

/j2  — |—  X2  5 


ç _  /'ec  xSin  firtx  dx 

"  h2 4-*2  ’ 


et  dans  la  seconde 


/»45gSin2|wrtxCotang^<xJx 


*=/ 


g _  ç*0  I  Sin  2 firtx  Cotang  tx  dx 

J  1,2  _L  „2  ? 


A3-f-x2 
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F  =  f' 


’  (Sin  j urtx)2  dx 

h2  -J-  X2 


Mais  en  vertu  de  (io)  on  trouvera 


i  —  e 


F  =  - 


,  ,  -2fA./  -firth 

(i+e  )(i— e  )  * 


i — e 


-2th 


,  ,  -2,ufÂ.  ,  -2 firth 

_ n_  (i  +  e  )(t  — e  ) 

D  4/i  i—e~2iUth 


’  4/i 


.  ,  -2fA>  .  -2 fifth. 

n  (i  -fe  )(i— e  ) 


i  — e 


-2th 


et  de  plus,  on  sait  cpie 

-firth 


- 2firth v 

r  — 716  F—  ^ - - - ); 

par  conséquent,  en  substituant  ces  valeurs,  il  résultera  enfin 


fltx 


x  Sin  prtx  Cotang  ^  Cotang  tx  dx  ^  ^  _e^r,A}  (e_: ne*** 


CO 

/ 


/i24-*2 


-2th  ,  -ftth  a 

(i-e  )(i-e  ) 


)(58) 


/ 


,»  (Sin  prix)*  Cot  fitx  Cot  tx  dx n_ 


î+e 


-2th 


-2tll 


r-- 


.  -luth'  -2  firth 

(i  +  e  ^  )(i-e  _) 

- 2fith 

2(i-  e  ) 


II2  -f~  #2  s/l  1-e 

En  faisant  dans  la  première  fx  =  2 ,  et  dans  la  seconde  ju  —  1 7 
il  viendra 


-2th  —2vth  -■  '  -2th 

/**  X  Sin  zrtx{Cot?ingtx)2  dx _  2ne  _  _ A+e  1 

J  Aa  +  **  “  (i-e^Y  2 


/ 


*®  (Sin  r/jc)2 (Cotang  tx)2dx n 

h2 4- X2  ’’ 


•(— ^s) 

1  — e 


-2th  .  -2 rth  ,  -2lA- 

1  +  e  (  i-e  1  +  e  ) 
r - .  — 


(59) 


O  II  -2th 

2  1  —  e 


1— e 


-2tli\ 
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» 


*  > 


r 


d’oïi,  en  y  ajoutant 

>”  #Sin  2  rtxdx 


f 


h2  X2 


„e~2rth  /»«®  (Sin  rtx)2dx _ tt(i  -  e'2,th ) 

2  ?  o  h2-{-x2  4  h  ’ 


on  aura 


/ 

O 

CO 

/ 


“  Sin  2  r/jr  xd# 


-2(â.  -arfA. 

ûne  (i  —  e  ) 


(Sin  tx)2  h2-\-x 2 

(Sin  rtx)2  d  x 
(Sin  tx)2  h 2  -J-  x 2 


/  -atA.a 

(i-e  ) 


7 ir  i  +e 
î-e 


-2tA 


-2th 


-2  th,  -2rth 

ne  (i-e  ) 

"2<\ 2 
n(i-e  ) 


(40) 


Faisons  ensuite  dans  (i)  et  (|)  p  —  —  1,  ce  qui  nous  obli¬ 
ge  a  mettre  /4  au  lieu  de  m  dans  la  première,  et  2/4  au 
lieu  de  m  dans  la  seconde  5  nous  en  aurons 


A  —  C  —  G 


-r 


(xtx  tx 

x  Sin  urtx  Cot  —Tang — dx 
2  2 

h2-\-x2  ' 


2*0 c-'‘r,‘) 


2  n . 


tx 


(Sini<r/.rV  Cot  utx  Tang — dx 
r* K  ‘  '  a 

d  +  f—h+J  - 


h2-\-x2 

I 

1 

*0 

Jfc 

1 

nr(i  — e  ) 

i  r  ~tJl\  /  -zfith. 

/1(1  +  e  )(i  —  e  *) 

j .  -th2 

2/1(1  +  e  ) 

À,  F,  D ,  F  étant  les  memes  que  ci-dessus,  et 


G=/ 


e© 


/c.  o  tx 

2A-/Sin - i  lang — dx 

2  2 


/*2  +  *2 


— -  253  — 


tx 


I  Sin  2  j urtx  Tang  —  dx 
»=/  - 


h2-{-. 


En  vertu  de  (15)  on  aura 


n 


r.  .  c  .  -urtfiy. 

r _ n  nil — e  )(l~e  ) 

2  2  .  ,  „'A  ?  4  h 


.  -t/i,,  -2urfh 

(i— e  )(i  — e  ‘  ) 


i  -f-  e 


i  -\-e 


‘th 


delà,  en  substituant  ees  valeurs  de  G  et  //  et  celles  de  A 
C,  B,  F  déjà  trouvées,  il  viendra,  en  changeant  t  en  21, 


/ 


x§in2/j.rtxCoti*txTangtxÄx  n[i-e  2‘urth^e2th — e  ne?urth 

A2-fj:3J  t ,  ,  a~2th\l ,  \  2 


(i+a  )(«  r  *“") 


05  (Sin  2^rf.r)2Cot  2,ufxTang  tx  dx 


ll2  +  X7 


:dx__n  i -e~2th  f  (  i  +  e~^th)( i _e‘4^rtA)  }  I 

2(1-6"^)  j  J 


En  faisant  ^  —  2  dans  la  première,  et  p-l  dans  la  secon¬ 


de,  on  en  conclura 


s: 

r 


i  X  Sin  4rfjc(Tangf.v)2dx 
/i24-*a  ■ 

(Sin  2  rtx) 2  (T  an gtx)  2dx 
h 2  -J-  -v2  ' 


2tt6 


I  2 

(l+e  ) 


-2th  -irth.  -2/A 

716  /1_ e  \2 

»  *  -ll/J 

1+6 


•n  1 — e 

*'.  +  e 


-2fA  j 


-4rf  A  -2th  ) 

,i-e  .  î— e 


>(«) 


-2th\ 


î+e 


-2  f/l 


ce  qui  donnera,  en  y  ajoutant 


/ 


50  .v  Sin  4  rfa-  f/.r  n  e 


-4><A 


A2-f.r2 


y^®5  (Sin  artx)2dx  n(  i — e  4>ïA'fj 
•/,  à2  -jp  a2  4/t 


4/t 

35 


C41) 
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/ 


60  Sin  4  rtx  xdx 


-nth.  -4rlh. 

2n  e  (i—  e  ) 


(Cos  tx )2  A2  -|-  X 2 


,  .  -nth  2 

(l+e  ) 


/ 


(Sin  2  rtx)2  dx 


(Costa)2  A2  -J—  at2 


nr  i—e 

77 


-2th 


+ 


—nth  - irth * 

ne  (î-e  ) 


>(43) 


,  -2th.  ^ 

i+e  A(i  +  e  ) 


Mettons  dans  (58)  au  lieu  de  et  ajoutons-y  (41), 
il  en  résultera 


/ 


-2tÄ, 


05  a: Sin 2|urta Cotang |uta Cosec 2 tafta  ne  *m(i  -j-e  2^<A)(i  — e  Jfir,ny 


- 2/jrth 


A2  -J-  X2 


,  -npth  9 

(i_e  )(ï— c  ^  ) 


i'*0  (Sins  firtx)2  Cot  2  ptx  Cosec  2  txdx  ne  2th  j  (i  +  e  u<A)(i-c  ^ ’<Aj 

'  o  11  A(i-e  2(1— e  ‘  ) 

d’oiij  si  l’on  change  t  en  -, 

2 

Sin  jirta  Cotang— 
o  Sinta  A2-}-*2 


\ 


-th.  -uth  ,  - urth . 

ne  (l+e  r  )(i— e  r  ) 


,  -nth  -fnlh 

(i-e  )(i— e  ) 


(44) 


/ 


CO 


(Sin^trta^Cotang^ta  dx  ne 


Sin  tx 


A2  -vx2 


K 


-th  /  -2.uth  - nuith  \ 

*J_ _ 1  (i+e  )(i-e  *  )l 

i-e"'n  2(1  -  e~>f2th)  j, 


§•  6. 


Soit 


F(a)  = 


1  +  a 


ar  -f- 1 


a  =  0,  «  =  1,  r  = 


1  -}■<*  7 

un  nombre  entier  positif, 
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mx  . 


on  a  P  =3 2  Cos mr* [Cos mr*  —  Tang  —  Sin  mrx], 


mx 


Q—2  Sin  mrx  [Cos  mrx  —  Tang  —  Sin  mrx j 


et 


vxx 

(i-p  Cos  tx)Q+p  Sin txP= 2(Cos mr.v-Tang  — Sin mrx')  (Sin mrx—p Sin (mr-<)x) 

2 


p  Sin tx  Q  -f-  ( i  — pCostx)(nF(a-\-a) —  P) 


mx 


=  2  (Tang — Sin  mrx— Cos  mrx  j  (Cos  mrx^p  Cos (mr— <)xj  +  2](i  —p  Cos  tx). 


Des  formules  (AJ  et  (B)  on  aura 


CO 

/ 


mx 

2(Cosmrx— Tang — Sin  mrx'j  (Sin  mrx  -p  Sin (»»•- t)  xj 


1 - 2  p  Cos  tx  4“  p 2 

n  i  -j-  e 


'  h'  +  x' 


-Car \~)mh 


-th  .  -mh 

i — pe  i  +  e 


Tt 


mx 


J 


B  2(Cos  miw-Tang  —  Sin  mrx rj(Cos  mrx-p  Cos(mr-£)x)-2(i  -pCos  tx) 

*  2  €IX 


1  —  2  p  COS  tx  4~  P 3 


h2  +  X2 1 


h(\-pe~th)  1 1  -\-c'nh  j 


dont  la  seconde,  à  cause  de 

«02(1 — p  Cos  tx)  dx 


f 

t/  j  _ 

o  1 


n 


2  p  Cos  tx+p2  h2  - {- X7 


1 1  ~ih\  9 
h[i — pe  ) 
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donne  enfin 

t ,  .  ■  * i  v  _  —  r.-O  ’  /  - 

mx 

2|Cos  mrx  —  Tang  —  Sinmrxj(Cos  mrx— pCos(mr— £)xj 


f 


CS 


dx 


1 - 2  p  Cos  tx  -(-  p 7 


A2  +  X2 


7t 


-C2f+  i)m7i  g 

i  +  e 


O) 


»■  /  j  “Wl/t 

— pe  )  i -f  e 


Faisons  dans  (7;)  i  r  »tr,  et  dans  (<r)  t  —  2mr$  en  posant 
2  m  au  lieu  de  m,  il  en  résultera 


f 


2  Sin  2  mrx  [Cos  2  mrx  —  Tang mx  Sin  2  mrx]  xdx 


i  —  2  p  Cos  2  mrx  -j-  p2 


n 


i+e 


A2  +  X2 

2C2r-|-i)mft 


— 21/irA  -2mA 

i — pe  i  +  e 


TT 


/ 


CO 


2  Cos  2  mrx  [Cos  2  mrx —  Tang  mx  Sin  c  mrx]  dx 


i  —  2  p  Cos  4  mrx  +  p2 


h2  +  X2 


JT 


i  +  e 


-2Ç2r+  OmA 


i  _ tj  ,  ,  -4mrA  ,  -2mA 

1  r  A( i  — pc  )  î+e 


d  oii,  parccque 

*  »,  1 

-  «s  2  Sire  2  mrx  Cos  2  mrx  x</x 


/•eo  2  »  I 

1  _ 

n  A 


.  -4  mrX 

TT  1  6  TT 


2pCos2mrx  +  p2  A2+x2 


i  — pe 


-21/irA 


/r 

O  1 


2(Cos  2  mrx)' 


dx 


,  ,  -4mJ-A. 

+0_+_c_ _ ) 

-4mrA,  5 


2  p  Cos  4  mrx  +p2  A2+x2  i  —  p  _ pe-4mr+ 


il  tiendra 
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/*«o  a(Sin2miw)aTangmx  xdx  _ n  tt(i — e  3,n/l)(1 — e  in*,A) 

%  i  —  2p Cos  2 mrx-\-p?  IS-^-x2  2  2(1 —pe~2mrll)(Ur e~2™h)’ ^  ^ 


r  7 


eo  Sin  4mr.r  Tang  m.r  '  dx 


.  -2  mliK,  -Amrh 

n(l-e  Xl e  ) 


•  2p  Cos  41111'X  — {-  p2  /i2  -f- X2 


1- 


4m/7i. 


-2mA. 


P  2/1(1 -pe  )(i  +  e  j 


(46) 


En  faisant  dans  la  prendere  p  —  1 ,  et  dans  Ia  seconde  p  — o, 
on  retrouvera  sans  difficulté  les  formules* 


/ 


05  Cos  2inrx  Tangnixdx 


-2  mrh 

ne  1 


-2tn.il 


h2- [-X2 


f 


w  Sin  4mrx  T  ang  mx  dx 


h2- {-X2 


n  (1 

*  •  1  IJ 
‘2  II 


1  -{-e 

-2mA 


-2mA 


>  .  -4mr/i. 

)(i— e  ) 


1  Hh  c 


-2  m/i 


Multipliant  (43)  par  p  et  en  retranchant 


~  „  .  r  -2tnh  -2 mrh  -2mA 

jr  1  ang  mx  (p  -j-  Cos  2mrx)ax  npe  ne  1  —  e 

/,2  i  ~2  -2mA  o  .  -2mA  ’ 

O  n  -T*  1  +e  -*  î+e 


r 


on  en  conclura 


Tang  mx  (Cos  2 mrx — p)  xdx  ne 


j »°5  Tang 

n  1  ' 


1  —  e 


-2mA 


2p  Cos  Smrx  -f  p2  h2  x2  2(  i — pé~2mrh)  1  -f  e"2”** 


,  •  C^7)) 


d’où,  multipliant  par  p  et  y  ajoutant 


pSTa 

~h 


xTang  mx  dx 


ne 


—2mA 


4-*2 


.  —2mA.  5 

2(1 +e  ) 


il  Tiendra 
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T- 

1- 


Tang  mx 


xdx 


n 


$p  Cos  amrx  +  ji2  h?  - \-x2  \—p2  i-pe~2mrh 


laquelle,  confinée  avec  (47),  donne 


-2t nh  -imrh 

(e-— r)>  w 


1  -j-e 


/: 

O  1 


Cos  2  mrx  Tang  mx  xdx 


zp  Cos  2  mrx  -J-  p2  h2-\-x 2 

-imh 


 r 


ne 


1  +/)■'  ne 


-imrh 


i  —  e 


-2  mh 


>(49) 


J— P  i  +  . 


i r»2  ,  -2  mm  . 

1  r  a(i-pe  )  i  + 


Mettons  dans  (28)  2»’  au  lieu  de  r,  et  ajoutons  (28) ,  (50) 
et  (5!)  h  (46),  (48)  et  (49)  5  en  changeant  2 m  en  m,  nous  aurons 


65  Sia  2 mrx  Cosec  mx  dx 


f  T- 

O  * 


ne 


-mh 


-2mrh  y 

i — e  \ 


co 

r  - 

1 _ 

n  * 


zpCosamrx+p2  h2+x2  1 — p  _ e~2mh^  j 

Cosec  mx  xdx  1 


-imrh 


-mh 

ne  1  -f-pe 


pe 

f-h 


2p  Cos  mrx  4*  p2  h2+x7 
œ  Cos  mrx  Cosec  mx  xdx 


I  —  -2  m/i 

/  i_e 


1 — pe 


-tnrh 


(S0) 


r»  tuos  mr: 

*«  I— 2I>C 


-(>•-(- l)m/i  ,  mi7i 

7re  1  — J-/?e 


2/>Cosmrx  +  p2  h2+xz  1 — p2  \ c~2mh  , pe~mrh 


dont  la  premiere  et  la  dernière  pour  p  —  0  nous  redonneront 
deux  formules  déjà  trouvées  pag.  210. 

En  multipliant  (47)  par  2 dp  et  intégrant  depuis  p  —  o , 
on  aura 

/•ccxTangmxLog(i-2pCos2mrx+pa)dx  rc(i-e  2mh) 

J  - - - = - r sr  •  L®g(  1 


-2tnrh 

Ve  )  > 


i  +  e 
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d’où,  eo  faisant  ;>=:  ±  1,  et  se  rappelant  que 

/“  Loara  .  xTangmx  dx  ne  2m  _ 

— - - 5 - —  - -  ’Log  a  r 

h2  ArX2  .  ,  0~2mh 


il  résultera 


/ 

O 

/ 


'jc  Tang  mx  Log  ^SimwAOftx  n  i—e 
h2  -J-  x2  2  i  +  e 


-2mA 


-imrh 

,i-e  „  Tr, 


;-=-L°s(— )--Log» 

X Tang mx Log(Cos mrx.dx  n  i—e  l+e2,n’\r  ( 

L°g(— -)--Lo6-2  I 


2mA 


7‘2  +  ^  2  1  +  e 
et,  en  les  retranchant  l’une  de  l’autre, 

J 


(Si) 


mit 


-2  mrA 


»Mx  TangmxLog(Taog»irx)fZx  n  i— e  î  +  e 

“  I^Â*LoS(  ^aJ*  '  •  * 


A2+*2 


î+e 


i—  e 


Les  trois  dernières  formules,  ajoutées  à  (32)  et  (33)  dans  le 
paragraphe  précédent,  donnent 


J 


.«■ 


\  »  _3,nA  ,-2tnrk 

Log(Smmrx)  xax  _  ne  i — e 

0  Siii2wix  h2A~x 2  ! _ e‘4mA  a  ' 


-2mA 


i  —  e 

-2mA 


-2mrA 


/»”  Log^Cos  mrx)  xdx  rre  i  +  e 

u  Sin  2»IX  /ia  — J-JC2  .  ^-4mÂ  2  ) 

r^LogtTangmrx)  xdx  ne 


Sin  2  mx 


k2+x* 


i — e 


-4mA 


•Log  ( 


i — e 


-i  mrA 


î-f-e 


-amrA 


)• 


((S3) 


Les  formules  (31),  (32)  et  (33)  sont  aussi  proposées  dans  le 
Mémoire  de  M:r  Svanberg;  mais  il  les  a  trouvées  tout  autrement- 
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Multipliant  (46)  par  i — p2,  et  en  retranchant 


/*"  Sin  4mrx  Tangwuc  dx  n  (1 e~2mh)(i e~4mrAj 

o  h2  -|-Æ2  2J1  i  -2 mh  "  ^ ^ 

‘  1  -f-  e 


nous  aurons 


/‘"  Sia  hnrx  Tang  »hrj  Cos  4 tnrx — p~\  dx  T  i  -f-  e 

•  '  , „  . .  i  “  •  rr~;  r~  “  —  • - 


■itnt-h 


i  —  2  p  Cos  anrx  -j -p2  h2- j_ 


■X 


i  —  pe 


-4 »»»•/»  ’ 


tloii,  si  l’on  multiplie  par  2dp  et  qu’on  intègre  entre  p 
P  =  1  ?  el  P  —  °  •>  P  —  —  1  j  il  \iendra 


—  o. 


pce  Tang wx Sin  4ttmvLog(Sin  amrjfrfa  _  / ,i  +  e  ,  _WA  ^ 

Jo  h2  -J-  X2  ).Log(i-e  )-Log2  j 


c 01  Tang mx SI»  4im\v Log(Cos  2tnrx)dx  ^(,i  +  e^h  _w/l  _  ^ 

./  A2 -{-je2  ~  —  ï|(  — ).Log(i  +  e  )—  Log 2 j . 


>(54) 


Ces  formules,  ajoutées  l’une  à  l’autre,  ou  retranchées  l’une  de 
l’autre,  donnent 


r  W  Tang  mx  Sin  4mr*  Log(Sin  4  mrx)dx  (/i+  e/imrh 

*o  h2-\-x2  — i-L°g(i- 


—8  mrh 


e  )— Log  2 


) 


P~  Tang  mx  Sin  4»»vrLog(Tang  a  mrx)dx  __T(  i  +<?4mrA)  ,  _  e'4m'A 

°  /t2-}-^2  2  '  L°S  ( 


i(55) 


î  +  e 


Amrh, 


) 


Changeons  dans  (34),  (33)  m  eu  -  ,  et  ajoutons-les  à 
(54),  (33);  en  appelant 


/ 


Sin  2  tnrx  dx 


-mh  -amrh 

•ne  i — - e 


O  Sium#  IP  +  X2  h 

1  !■ — e 


2inh 


=  u 
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nous  aurons 


~”Sin2inrxLog(Sinmrx)  dx  __  ^f/’ j^Wo„(i _e“2mr*)  —  Log  2  ) 
•JQ  Sinmx  h2  -f-  x2  \  2  °  j 

r” Sin 2wrxLog(Cos mrx)  dx_  _  yf/^f  lL  _  Log  a  ) 

«*0  Sinmx  /t2-{-x2  (  2  J 

zmrh  . 

/»SmamwLogÇSinimr*)  Jx  _  „  j/j+f>T  t  , 

11  rr»  V  '  o  '  OV 


;se) 


/ 


Sin  mx  li2  -f-  x 

-  i  1  I 

05  Sia  2 »arx  Log(Tang  mrx)  dx 


Sin  mx 


/*24-x2 


_T/  2tnrh,  -2  mrh 

U(,+e  )W(^=). 


i+e 


Aussi  de  la  formule  (49)  on  pourra  dériver  facilement 
des  intégrales  analogues  à  celles,  que  nous  venons  de  trouver. 
En  effet,  muîtipîions-la  par  1 — p9$  en  retranchant 


’/»  eo  .r  Tang  mx  Cos  2  m rx  dx 


S 


-2mrh  -2tnh 

ne  1 —  e 


o  h*  "h  x‘ 

nous  aurons 


1  -{-e 


-imh 


—  T\ 


S 


»  TangmxCos  2»a»*x(Cos  2»ar.v — p)  x  dx  T'  e,m^e~2"lr/l  „ 

-■■■»■  ■  '  - — ■  I  ..  ■  #  .  ....  -  ~  - -  -  J  M  • 

o  1 — 2 p  Cos ‘2mrx p2  h2-\^x2  2  ,  „„~3mrh  ‘4’ 


1  —pe 


delà,  multipliant  par  2 dp  et  intégrant  entre  />  =  0,  p —  1  et 
p  o ,  p  —  —  1 ,  il  viendra 


/ 

o 

/ 


«  xTang  mx  Cos  2»arxLog(Sin  mrx)dx 


_ Ve 

h2+x2 

55  xTangmx  Cos  2»nrxLog(CosmrxVZ.v 


.  ,  4  mt  h 

\Vj  dx  r  / 1  +  C ,  - 2mrh .  _  l 

- =r|(— )  Log(i-c  )-Lo5!  _! 


4  tnrh 


A2  +  . 


'  — Log(i+e-2mrA)— Logaj  -J- 

36 


(37) 


s 
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d’où  enfin,  en  les  ajoutant  l’une  à  l’autre,  ou  les  retranchant 
l’une  de  l’autre,  on  conclura 

C  ~  xTangmxCos2 mrxLog(Sin2 mrx  clx  r(1+f>WA 

’(  - - =  rfjp}  Lo^.-e-^-Log  2J 

C  *  *Tang  mx  c°s  * mrx Log(Tang  mrx)dx  m„\+e 

«/.  /.o  i  ~~ï  - - ~  T'( - 


-2mrh 

*■+-*  (-■=)-: 


1+  e 


Ajoutons  (56)  et  (57)  à  (57)  et  (58),  et  puis  mettons  m  ’ 
au  lieu  de  2m;  en  supposant 


J 


>e0  Cos  mrx  xdx  Tre"  <'r+,^mh 

o  Siu  mx  h2-i-x 2  -imiT  ^  > 

1  i  —  e 


nous  aurons 


r-  t  /cv 

ç.  L,osmrxLog(Sm - ) 

2  '  xdx  (,  1  -i-e  i 

- Si^ - J-1-« 


imrh 


mrx 


imrh 


Cosiiir.v  Log/Cos — ‘  V 

r  '2  /  .v</x  (/1  +  e 

^  ..  Ta  i  .  5 — ^  i( - )Log(i  +e  °  *)-Log2 


/ 


CO 


Sinmx 

Cos  mrx  Log  Sin  mrx)  xt/x 


o 


Sin  mx  ’  /*2  -p  je"1 

mrx 


~  U' 


(~)  LoS(l-e-ïm-*)-Log; 


2mrh 


9) 


Cos  mrx  Log/Tang \ 

/*  _  *  2  ’  xdx  _JJ\  1+e  )  1— e"mrA 

*  O  Sin  mx  *  h2  -f  x2  ä  L°8’  (~  IwJ 


J+e  7 

A  présent ,  nous  allons  examiner  les  formules  (^)  et  ,  en 
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y  posant  pz=.±  1»  Faisons  d’abord  />  =  -{*  1?  alors  il  faut  mettre 

—  au  lieu  de  m  dans  la  première ,  el  pt  au  lieu  de  ni  dans 
2 

la  seconde;  en  changeant  t  en  2 il  résultera 


I-K  +  L-fa 


X  Sin  2  [ir  tx  Tang  —  Cot  tx  dx 


q  Tr  1  +e 


~(2r  + 


h2  -J- 


-2th  -.uth 

i-e  î+e 


2  7T  , 


M—N—0+ f 


(Sin  Q^rtx)2  TangTiixCotang^djc 


h2  -f-  X2 


TC 


~2th.‘ 


/*(  1 — e  i-[-e  2fXtU 

en  posant  dans  la  première 


.  -2(2r+ i)wfA.  -2th 

1-f*  e  TC  l-\-  e 

-2t 


1 — e 


z»'®  X  Sin  2(irtx  dx  /*” 

I=J.  -»■+>—  ’  /,=+ 


2  .l' fSin  prtvVTang- — (/.v 

2 

h2  +X2 


*  =  / 


2  ar  (Cos  fxrtx)2  Cotang  tx  dx 
h2  -f  X2 


et  dans  la  seconde 


m#. _  f*  (Cos  2[irtx)2dx  ^ _  f*  l$in  biuri  xTangptxdx 

-J0  h2  4-x2  1  ’  —J0  -  v  4^  ’ 

^ P  ”  \  Sin  ^urtx  Cotang  tx  dx 

h2+x2 


Mais  en  vertu  de  (15)  on  trouvera 
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„  *  n(,+C-2,l)(,+e-a',’''‘) 

- -  — - - 


K=z- - . 

2  2 


i+e 


-fith 


N=  — 


-2flth  -i/urth 

n(\-e  \i-e  ) 

-2flthy 


4/*(1+e  ^  ) 

cle  plus,  on  salt  que 

-2jurth 


I~ 


ne 


i  —  e 


-2th 


o 


7T 


{i  +  e^Yx-e^'b) 


4/»(i  —e~2lh) 


M  = 


,  .  -4  firth. 

”(»+« _ _) 

‘kli 


d’oii,  ces  valeurs  étant  substituées,  il  résultera  enfin 


fxtx 


/ 


^ xSlnzurlxTang  —  Cotang txdx  -a/w-ifc  -^7*  -aiA  -^riA^ 

2  ti(  i  *“C  —  c  J  ne 


/i2+x2 


-2f/l.  -jUlA. 

(i-e  )(i+c^  ) 


+ 


y0*  (Si 


in  2  prix)2  Tang  fitx  Cotang  txdx  n(i+c  )(i-e  2‘uf  l)(i-e  ‘  ) 


>(60) 


/i2  h-  X 


/  J  /  -2tA  ,  -zuth. 

4/t(i — e  )(i+e  ) 


En  faisant  ensuite  dans  (tt)  et  (^)  p=z  —  1,  il  faut  changer 
m  en  pt  dans  la  première,  et  en  2y.t  dans  la  seconde;  on  en 
conclura 


i—B—n+f’ 


X  Sin  ZfivtxTang — Tang  —tlx 
a 


/  ,  -Or-f  ilulAv 

2  27r(l  +  e  ) 


h2-\-x2 


(i  +  e"(A)(i+e"^) 


-  271, 


Ä  (Sin  2  firtxy-T  aiigfdx  Tan  g—dx 

f - 1 — 

JQ  h2  4-  a;2 
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,  ,  -2(ir+ O/uth  -th 

w(i  +  e  ^  )  n  i—e 


/.(l  +  <frtX.  +  <fI'"‘)  2,4  1  +  e 


■th 


/,  /{,  4/,  /V  étant  les  mêmes  que  ci-dessus,  et 


tx 


*=f 

0 

r  =  J 


2.r(CoSjurAr)2Tang — dx 


h2-{-x2 


,  -th..  ,  -2  fxrth. 

n  n  (  1 — e  )(  I  -J-  €  )  * 

■ 

1+e 


2  2 


tx 


«0  2 


I  Sin  4pr£r  Tang — dx 


A2- \-x2 


-th  .  -iftrth 

n(i—e  )(i—  e  ) 
■ih(t-\-e  th) 


En  substituant  les  valeurs  des  J,  K  etc.,  il  résultera  enfin 


/ 


es 


fitx  tx 

X  Siu  2urtx  Tang — 1  ang—  dx 
a  2 


A2  4- a-2 


Av 


/ 


03 


(  Sin  2jur/.v)aT  ang  [itx  T  ang — dx 


,  -2urth  -th  -uth.  -lurth 

n{\-e  r  )(e  +e  )  ne 


,  -th..  -2/xth  .  -bfiirth 

n(i-e  )(i-e  ^  )(i-e  ) 


(Ö1) 


A2  +  a2 

Ces  formules,  ajoutées  h  (60),  donnent 

tx 

2  xdx 


4  +e-2',tt) 


/ 

O 

/ 


fltx 

Sin  2ftrAv  Tang— - 


Sin  Av 


A2  4-  *2 


-fA,  -uth  .  - 2urth , 

■ne  (i-e  ^  )(i-e 

-atA  -jUfA 

(i-e  X1+e  ) 


(62) 


m  _  -tA,  -2Uth.,  -iwthsi 

40  (Sin  2fij'tx  2  TangfiAv  dx  _ ne  (î-e  )(i-e  ) 


Sin  tx 


'•!+*a  ih( 


d’où,  en  faisant  dans  la  première  jw  =  2  ,  et  dans  la  seconde 
/X  =z  1 ,  il  viendra 
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/ 


99  Sin  4 rtx  xdx 


f 


o  Cos  fa:  h2  X 2 

99  (Sin  2rtx)2  dx 


Cos  tx  h2-\-x'2 


n 


2  h 


-th  -4  rth., 

ne  (i— e  ) 

,  -2th 

i-fe 

-th,  -4rt/i. 
e  (  1 e  ) 


(63) 


-Ah 


Changeons  p  en  2^  dans  (38)  et  (41),  et  en  mesne  temps  t 
en  -  dans  (41)  ;  en  les  ajoutant  a  (60),  (61),  on  aura 


/ 

O 

/ 


Sin  2[irtx  Cotang  tx  xdx 


Sin  ptx 


h2-\- 


-uth  .  -2th  .  -2urth 

ne  (i+e  )(i—  e  ) 

-2th  ,  -2uth 

(i-e  )(i  — e  '  ) 


.  -2th  /  -2fj.th.  -ifj.rth  \ 

Sin  2jurf.v)2Cotanq  tx  dx  n  i  +  e  I  e  (1—  e  )  I 

—  -  '  - v 


Sin  2(itx 


h2rX2  2  h  j_ 


-2llt  i 


1— e 


-  ijuth 


tx 


f 


05 


Sin  2  (irtx  T  ang — 

2  xdx 


64) 


Sin  utx  h2  -J-  X 9 


-uth,  - th -2/urth. 

ne  r  (1— e  )(i—  e  ) 

-t/i  ,  -2fj,th 

(1+e  )(s— e  ) 


(Sin  2 pr fa-) 2 Tang—  -i/W  -2«fA.  -im-th, 

j'  2  ax  _  n  1— e  Je  (i-e  ) 


Sin  2jxtx 


h2+x2  2I1  1+e",/l' 


1— e 


-4  uth 


dont  la  premiere  et  la  seconde,  ajoutées  à  la  troisième  et  la 
quatrième^  donneront  encore 


T- 

J  s; 


Sin  2 (irtx  xdx 


0  Sin  utx  Sin  tx  h2  -j-  x 2 


(Sin  2nrtx)2  dx 


-tu-Yl^th.  -2Urth. 

2ne  (1— e  ) 

,  -2th  ,  —2 uth 

(i-e  )(1—c  ) 


r 

O  Sin  2  utx  Sin  tx  h2-\-x2  Jt(x-e 


-2fith  -if4,rth.\  /C^  *3 


e  :  '(-e  •-"■*)(  ( 

—J-J 


1— e 


-i/uth 
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§•  7. 


Soit 


F  (a  y  b)  —  a  ehr 


(t  —  a  —  fi  —  I,  b  ~  O . 


on  a 


n o1+r/r  mx\r  ‘Cosnx  .mrx 

i  _  2  (Cos — je  Cos( - [-«auinjcj, 

2  2  ' 


_ o’+’/r1  n,v\r  *Cos»ijfc.  »»r.v 

Q  —  2  (Cos  —  je  Sm( - f-sSmuA'j, 


et  (  i  —  p  Cos  tx)  Q  +  p  Sin  tx  P 


zzz  2l  +  ,(Cos— j  e'sCos'':l  |^Sin(— — t- «Sînna'j— pSin( - +  sSinn;v— #A’jJ 


,mrx 
•2 


mrx 
2 


p  Sin  tx  Q  (i  — p  Cos<at)(]2  F(a-\-a,  b  -{-  ß )  —  -P]  =  2^  re*(i  — pCostx ) 


1  +  r,  mxr  s  Cos  nx  r  r  .mrx  mrx 

+  2  (Cos — je  |y;Cos( - \-  s  Sinn#—  tx)  —  Cos  ( - f-sSinrexjJ 


Des  formules  (Â)  et  (B)  on  aura 


/ 


/r  mxy  *Cosn.rrc.  .rnrx  mrx 

w  (Cos— j  e  |»in( - +  sSmnxj—  pbin^ - \-sbmnx—  farjj 


1  2 p  Cos  tx  -f-  p2 


h2-\-  X2 
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mxr  f  Cos nxfr.  .nirx  mrx  „ 

^  (C°s— — )  e  [Cos( —  +  sSinn*j-/)Cos( - bsSmitv-Zxj]  — e  (i-pCosfx) 

l — 2w  Cos  tx  v2  /ta-Kr* 


2/J  Cos  tx-\~p 


TC  I  fe 

e 


2h(\-pe  th) 


■nh  ,_Le-mA  r 

(4-)- 


dont  la  seconde,  a  cause  de 


/ 


§ 

e  (i — />Costa)  dx 


ne 


o  i  —2p  Cos  tx+p2  ’  /i2-f*2  zh(i-pe~th)  » 


donne  enfin 


VIX  r  j  Cos  nxrr*  111V  X 


f 


/  j  t<os  narr,  tut  a 

^(Cos— )  e  JCos|— —  +  sSinn*j-;j Cos( —  +  sSinn.v-Zxj] 

1  - 2p  Cos  tx~\-p2 


dx 


Aa+*a 


to 


-n7i  . 

sc  .  -»nA 

TTC  l  — C  r 

"=ït(  Ô  )  ' 


2Ïi(i—pe  )  2 

En  faisant  p  —  o ,  on  retrouvera  les  formules  de  3I:r  Svanberg 


,r  mxS  sCosnxc.  .mrx  „ 

w  ar  Los—  c  Sm(  — +  sSinn*rZ*  fe-»fc  _mA 

/*  2  7 _ '  2  '  _ TTC  7+e  r 

O  A2  -J-  .r2  2  *  2  ^ 


7T 


/ 


/r  m*.r  s  Cos  njf^  ,»»•* 

(Cos — je  Cos| - sSinnxjdx 

h2  -f.v3 


i  +  r 


ne 


se 


-nh 


2  h 


,  -mh 


(C6) 


Mettons  dans  (T)  et  (q>)  2m  au  lieu  de  m;  si  l’on  les 
dilférentie  en  considérant  s  comme  variable,  et  qu’on  fasse 
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apres  la  différentiation  s  =  o ,  n  —  t  —  mr,  il  en  résultera 

(Cosn}x)rSin  tx  xdx  _  nc(  5  î-j-e  r  ^ 

a““  ^/7  (  7  )  I 

2(i— p  e  )  J  [ 

.  .  (07) 


/>eS  (COS  N 
i  —  2J®< 


Cosfx  -\-p2  h2-{-x 
50  (Cos  mx)(Cos  tx— p]  dx 


A*  (Cosi 
i  — 


-(‘-mr)/i  .  -2mA 

wc  i  -J- e  , 

-îT  (  ô  * 


2 P  Cos  tx  +  p3  h2  -\-x2  ah(i—p  e-»4) 

oit  il  faut  en  général  que  t  >  mr.  Pour  t~mr,  ïa  dernière 
formule  subsiste  encore;  mais  au  lieu  de  la  première  il  faut 
faire  usage  de  la  première  des  formules  (2),  qui  dans  ce  cas 
donne  la  vraie  valeur  de  l’intégrale.  En  faisant  p  —  ±  i ,  la 
première  donnera 


tx 


/ 


p  X  (Cos  mx)  Cotang  —  dx 


0ù"\ . . /  - O  — -  ~ct-mr)h  .  - 

w  2  Tte  ,  i  -f-  e  r 


/*2+*a 


i — e 


-fA  ( 


-2  mA 

r) 


(68) 


tx 


f 


X  (Cos  mx)  Tang — dx 


..  . . . .  . .  .  -ff-mr)A  .  -2mA  , 

®  2  g  ne1  J  ,x+e  r' 


-fA 


/t'-fx3  x_J_e 

et,  en  les  ajoutant  l’une  à  l’autre, 

* 

•w  *  (Cos  »Mr)1*  Cosec  (jfrf*  ne  f> 


( 


/ 


i — e 


-2th 


,  -imh 


(69) 


La  première  formule  (67)  et  la  seconde  (68)  donnent  pour 
h  —  o 


37  i 
2 
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S'03  (CoS! 
o  1 — 2P 


(Cos  mx)r  Sin  tx  dx  n 


Cos  tx-\~p2  X  2(1 — p) 


(70) 


_  r _  tx  dx  n 

(Cos  mx)  Tang  —  .  —  ~  - 

2  X  0 


ÎT 
*mm  « 
2 


Multiplions  la  seconde  (67)  par  2 dp  et  intégrons  depuis 
p  —  05  nous  en  aurons 


/ 


(Cosmjr)rLog(i-2pCos£je-!-»2)<fv  tt emrA  i  -J-  e  3mÂ  r 

- ÏF+? - =  -tt(— -)L»s(-^  )> 


d’oii,  en  faisant  p  —  ±  i  et  changeant  t  en  2 19 


mrh  -imh 


/°°  (Cosmo:)rLog(Sin<a:)rfj(:  Jie""'  i  +  e  r  _2(â 

- - =-sr(-r -)Los(-c 


/ 


w(Cosm.r)rLog(Cosfa:)da:  nemrh  1+e  2mA  r 


)(71) 


Aa  +  . 


2/1  ^ 


)  Log(  1  +  e"2f/l)  —  -</r  Logs 1 


en  posant 


^  =  /  ^ 

*n  /t 


50  (Cos  mxf  dx 


dont  nous  avons  donné  la  valeur  pag.  198.  Les  formules  (71), 
retranchées  l’une  de  l’autre,  donnent  encore 


a.//-,  srr  .  \  w  mrA  -2mA.  -2(A 

/»”(Cosmx)  Log  (Tang  __  ne _  .i+e  r  A—e  .  . 

«/  /i.a  -J_  V2  o/lL  '  Q  /  ^  '  i  -2th) 


/i2-|--*2  2/1  '  2  '  'i-j-e 

Changeons  dans  (r)  et  (u)  mi,  n  en  pt,  \t  et  faisons 


25! 


p  =  1 5  alors  nous  aurons 


tx  fxtxr  5  Cos  yf.v  .Ul'tx 


rr+f 


^  je  Cotang  —  (Cos — )  e  '  Cos(‘ —  — f-  î  Sm  rlxj  dx 


V+x- 


-vlh 

s  e  .  -uth 

71 6  ;  1  e  v  r  JT 

—  “5k\  “  )  ;> 

i — e  2  2 


?r-/ 


rr  ,  i<n  **  ^  Cos  vf*c.  Mftx  .  , 

w Cotang—  (Cos — I  e  Sin( - s  Sm vr.r) dx 


/t2  -|- 


-vtfc- 


sc  .  -iufA  s  ,  -/A 

7ie  ,i-|-e  >r  7i  e  i-f-e 


•j»  c  /  *  —p c  v»"  71  c  1  -f- c 

i  <  -fA  \  o  o  A  -fA  ^ 

/i(i-e  )  2  2 


i — e 


en  posant 


(Ufa- r  sCosvf*,,.  ßl'tx 


w  jr(Cos - je  Sin( - |-  s  Sin  vt  x  j  dx 

JV  —  f  - - - - - 

J0  h2  4-  je3 


W'=f 


fifx  r  *  Cos  vf* y,  f  \  J 

^  (Cos  — j  e  Cos  j - {-  s  »in  vtxj  dx 


h*+x2 

Mais  les  formules  (66)  donnent 


W  — 


-vf  A  , 

«  .  -ufA 

Tie  ,i-|-e  71 


-vfA 

s  e  ,  -,ufA 

TTC  i-fe' 


(  â  )  ~ TP’  ry'  —  "TT (~T  )! 


2/t  '  2 

'  » 

par  conséquent,  en  mettant  2t  au  lieu  de  t,  on  en  conclura 
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/ 


50  .r  Cotang  tx  (Cos  utx)r  e*  C°s  ~vtx  Cos  ({irtx  -j-  s  Sin2rfx)  dx' 


h2  +  *a 


,  .  -2tli 


n  e 


'  ' "  .  .  -2lll.  ,  -2Uth 

(•+«  )(’+e  )r 


n 


.  -2th 
3(i— e  ) 


1  +r 


f 


05  Cotang  tx  (Cos  /utx)r  e  C°S  '  Sin  ( prix  -f-  s  Sin  q vtx)  dx 


h2-\-  .r2 


-2th 


n  l-t-e  ""  I  ,  .,,.-•‘■"‘1  +c"!"",‘  > 

c  -c  ( — ; — ) 


o/l  -2th 

2  i — e 


2 


; 


En  faisant  dans  (r)  et  (t,)  ]>  —  —  l ,  m  —  2ju£  et  n 
nous  aurons 


/ 


CO 


X  Tang  —  (Cos  fitx)’  e  C°S  21  tx  Cos  (ui'tx  s  Sin  2 vtx)  dx 
2 

_ 


S  e~2vt^  -th  -2/utll 

n  ne  (i — e  )  /î-f-e  > 

i  +  r  ,  .  -th  '  a  ' 

2  2(l-j-e  ) 


f 


tx  r  s  Cos  2j 'tx . 

^  Tang  —  (Cos^to)  e  Smärtar  -j-  «  Sm  svtx)  dx 

**  2 


/i2  -f-  af3 


-th 

n  l—e  I  le  -  V 


2WÄ  ,_j_e-2^fc. 


2 /i  i 

î-f-e 


•  bô 


—  2U, 


•  0J0 


d’où,  en  les  ajoutant  aux  formules  (%),  il  résultera 
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(Cos  [itx)r e  Cos  2vtx  Cos  (prix  +  s  Sin  2 vtx)  xdx  ne^.e™  , 1  +  e  7flt  »r 
Sin  tx  hF+^ ~  ,_e-2t/l  2 

(Cos y.tx'fe  Cos  2,,f‘xSin(f«r<x+^  Sin2r<x)  dx 
Sin  tx  h2rx2 


-th  ( 

ne  Is'  S 
= - -<  e  —  e 

j  ,  -2th,  I 

A(.-e 


e-2WA  1+C" 


Les  formules  (%) ,  (\pj  et  («)  redonnent  pour  r  =z  o  toutes 
les  formules ,  cpii  se  trouvent  dans  le  paragraphe  13:ième  du 
Mémoire  de  M:r  Svanberg. 


Si  l’on  différentie  les  formules  (\è)  et  (&’)  par  rap¬ 
port  'a  s,  et  qu’on  suppose  s  —  o  après  la  différentiation ,  on 
aura 


/ 


1:0  x  Cotang  tx  (Cos  fitx)’  Cosfar-{-2v)txdx  ne  71,1,1  ( ,  _j_e  7lh}  \-\-e  r 


h2  4-x2 


- 2th . 


(1— e  ) 


(-4—) 


/ 


50  Cotang^x(Cos^<A:),  Sin(pr-f-2r)fcv<ïx _ n  i+e  ~lI>  (  -2W/i.,i  +  e  2fUlh  r 

o  h2+x2  sZi,1_e_2fM  l_C  ) 


t>x 

xTang-{Cosiitx)rCos[iir-\-2v)txdx  .2vth  _fA  _2iUfA  „ 

-  _  ne  (1 — e  j 


h2  -V3 


-th. 


2(i+e  ) 


tx 


Tang  —  (Cos  ptx)rSm(jir-{-2v)txdx  _th  _2utJ>. 

2  n  1  —  e  j  -2^.1+e  ‘  s 


/ 


h 2  -fa-3 


2  îi  -4e  (' 

i  +  e 


1 

)-} 
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(Cos  [itx)’  Cos $ v)tx  xdx  C^+0^  .  e  2,«^ 

Sin/#  h2-\-x2  1 _ e~ith  '  2  ' 

09  (Cos  utx)r  Sin((ur-}-  2v)tx  dx 

Sin  tx  Ii2  +  X2 


n  e 


-th 


/t(i— e”2f/l) 


l-e 


-2uth 
~2yih  ,  i  +  C  . r 


Noie  sur  la  convergence  des  Series 

PAR 

C.  J.  MÅLHSTÉN. 


Soit 


M  “I“  M  +  «-  +  u  +  *  •  •  •  -4-  u  -4-  u  -4-  etc. 

I  '  a  1  3  4  *  1  n  1  n+x  1 

une  série  infinie,  dont  «n  est  le  terme  général.  Pour  en 

y 

examiner  la  convergence,  il  suffit  le  plus  souvent  de  considé¬ 
rer  le  rapport  d’un  terme  au  précédent.  Selon  que  ce  rapport, 
à  partir  d’une  certaine  limite,  est  constamment  inférieur  ou  su¬ 
périeur  a  l’unité,  la  série  sera  convergente  ou  divergente. 

Cela  étant,  les  seids  cas,  où  s’en  présente  quelque  in¬ 
certitude,  sont  celui,  où  le  rapport  s’approche  indéfiniment  de 
l’unité,  et  celui,  oîi  la  limite  du  rapport  n’est  point  détermi¬ 
née.  Pour  le  premier  cas  les  Analystes  ont  proposé  plusieures 

I  yj*  * t jK  ,  .  /  ,j  •  •*  3  ,  *  *  *  *  1  •  ^ 

régies  importantes;  le  dernier  a  été  beaucoup  moins  l’objet  de 
leurs  travaux. 
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Les  séries 

Cos a.f  (i) -{- Cos 2 a.f  (2) -j- Cos  o a. f  (5) Cos tla.f(il) -j- etc. 

Sina. /*(i)  -f-  Sia2«.  f  (2)-f  Sin  oa.f(o)  +  Sin  na  .f  (»)  -f-  etc. 

dont  nous  nous  occuperons  dans  la  note  présente,  apparti¬ 
ennent  évidemment  à  ce  dernier  cas.  Nous  donnerons  ici  un 
critérium  général  sur  leur  convergence  dans  la  supposition  que 
f  (x)  soit  une  fonction  continue,  qui  conserve  le  meme  signe 
pour  toutes  valeurs  positives  très-considérables  de  *,  et  que 
le  rapport 

f(/+  ’) 

flx) 

converge  vers  une  limite  déterminée. 

f  "T  '  •  o  v,-j  y  y  f  ;/«  '--'V'-  .«ïfH» 

IL 

Avant  de  donner  la  déduction  analytique  tie  ce  crité¬ 
rium,  il  ne  nous  semble  pas  mal  à  propos  d’exposer  la  voie 
ordinaire  d’examiner  la  convergence  de  telles  séries.  Le  plus 
souvent  on  n’y  fait  qu’une  application  immédiate  du  théorème 
suivant,  démontré  par  M:r  Cauchy  dans  son  Cours  d’ana¬ 
lyse  Algébrique1): 

”Lorsque  la  série 

ea5  *  •  •  •  Ra  e^c*>  .........  (2) 


1)  Cours  d' Anal.  Alg.  I:re  Part.  Chap.  VI  pag.  146. 
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’’uniquement  formée  de  termes  positifs,  est  convergente,  cha 
?’cune  des  suivantes 

p  Cos  0  ,  p  Cos  0  ,  p  Cos  0  , . . .  p  Cos  0  etc. 

'o  o  "i  j 7  2  sn  n 

p  Sin  0  ,  p  Sin  0  ,  p  Sin  0  , . .  p  Sin  0  etc. 

s  o  o  si  i7Sa  2  n 

”l’est  pareillement,  quelles  que  soient  les  valeurs  des  arcs 

”0  ,  0  ,0  5 . .  0  etc. 

o  i  2  n 

Mais  M:r  Caucliy  remarque  lui-même,  que  le  réciproque 
n’est  pas  vrai,  et  qu’il  pouvait  arriver,  que  les  séries  (5)  fus- 

r/. 

sent  convergentes,  quoique  la  série  (2)  fût  divergente.  Quant 
aux  séries  (  1) ,  dont  il  s’agit  ici,  il  s’ensuit  évidemment,  qu’en 
vertu  du  théorème  de  M:r  Cauchy  on  ne  peut  reconnaître  leur 
convergence,  que  dans  le  cas  que 

•  •  *  /  (i)  4-/  (2)  4-  (3)  4 *••••/  (")  4-  etc. 

est  elle-même  une  série  convergente,  dont  tous  les  termes  ont 
le  même  signe;  dans  le  cas  contraire  l’incertitude  sur  ce  point 
n’est  pas  ôtée. 

1  •  *  **  ,  '  rv  *  i 

III. 

i  '  \ «’:••• 

Nous  observons  en  premier  lieu,  que  pour  la  conver¬ 
gence  des  séries  (!)  il  est  nécessaire,  que  la  valeur  de  x  s’ap¬ 
proche  de  plus  en  plus  de  zéro  pour  les  valeurs  très-considé¬ 
rables  de  X*  De  plus,  cette  condition  étant  remplie,  il  suffit 
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évidemment  de  trouver  un  critérium  de  convergence  dans  le 
cas  que,  pour  .vrr:w, 


lira. 


/(*+0  —, 

f  (*) 


En  effet,  si  cette  limite  est  inférieure  à  l’unité,  la  conver- 

'«  «*  i  '  „  ^  ~  j 

gence  résulte  immédiatement  du  théorème  de  M:r  Cauchy.  Nous 
pouvons  donc,  sans  diminuer  la  généralité,  supposer  la  fonction 
f  (x)  telle,  que 


lim. 


/  (*+0 

/  (*) 


I. 


où,  ce  qui  revient  au  même,  (en  vertu  de  la  continuité  de  f  (*), 
qui  va  toujours  en  diminuant  pour  les  valeurs  très-considéra¬ 
bles  de  *)  telle  que 


lim. 


/(*+*)  ___ 
/(*) 


I. 


.  .  (4) 


*  n’étant  pas  supérieur  à  l’unité. 


IV. 

Désignons  par  Sk  et  S'k  les  sommes  respectives  des  k 
premiers  termes  des  séries 

Cos  af  (l)  -f-  Cos  2a /(2)  Cos  5a f  (5)  -j- - +  Cos  nu ;/(»)  -f  etc. 

Sin  af{  i)  -J-  Sin  2a  f  (2)  -}-  Sin  oaf  (5)  -j-  .. . .  -j-  Siu  nu f  (n)  -j-  etc. 


I 
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il  s’ensuit  que 

Sn+k  ~  Sfe=  2  Cos  (Æ-f-l)  a  ./  (A-fîJ. 


*=i 


^n  +  k  —  ^k  —m2  Sm  (^“f  0  «  •/  (Æ+0* 


(*) 


1=1 


Les  séries,  dont  il  s’agit,  sont  donc  convergentes  si  pour  les 
valeurs  infiniment  grandes  de  h 

S  , ,  _  S.  et  S  , .  _  S*. 

n+k  k  n+k  h 

s’approchent  infiniment  de  zéro,  quelque  grand  soit  le  nombre 
entier  »,  c’est  à  dire,  si 


ïim  {S*+*-  =  ° 

Iira  js;.+,. -  si]  =  »• 


La  fonction  f  (*)  étant  continue  pour  toutes  les  valeurs 
trés-considcrables  de  nous  avons  identiquement 


“+fc+J_  k-fa  __  k+5‘ 

f °‘Vy(x)  dx  =zfe"V"/{x)dx  +  Je"Vÿ&  dx+..  j'e°xV~‘f(x)  dx, 

i  1  k-fa 


c’est  à  dire 


k  +  n-f  I 
^ccxl 

k-f  h 


«+k+i 

»V- 


K+i+i 


fe‘*V-f(x)  dx  =V  frV-'/(x)  dx, 

*+»  1—1  k+* 
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d’où,  en  posant  clans  le  second  membre 

*  =  y  +  k  +  *» 


on  aura 


n+fc-f*1  .  1 

[eaxV=lf(x)dx  =T/+ll“V7'  fia'jV~l  f{k+i+y)  àrj. 

.  1=1'  V 

fc+1  •  O 

Mais  en  mettant  la  dernière  équation  sous  cette  forme 

n  +  A+i  1  _ 

f  «.vV-ï  /V  N  7  W«V-T  r  f  (*-f  *+2/)  «sV-i 

4.  /w*  =4 e  /(,i+,,) w  • c 

et  se  rappelant,  qu’en  vertu  de  (4)  la  valeur  de 

/  (ft+**+y) 

/(*+0 

est  constamment  égale  à  l’unité  pour  toutes  les  valeurs  de  y 
entre  les  limites  de  l’intégration,  on  trouvera  immédiatement 


n-f  fc-t-i 

■r- 


/“y7  w  <!.v  =;5"/+îi“v-  /  (*+o  4% 


A-f- 1 


c’est  h  dire 


dy 


/*  a.vV-1 

A+i  «K  —1  i=l 


oV~l 
e  —  i 


t=»  (/;  -f  0  «V " 1 


2  e  .  f  (Æ-j-i). 


Mettons  à  présent  dans  la  formule  (6)  —  «  a  la  place  de  «$ 
nous  aurons 
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J: : 


nffe+i  .„y.,  . 

‘-a.ry-i  j  _  q  i—n  -(fc-j-i)  ay  -1 

f  0)  dx  =  -  ♦  S  e  .  /  (Å-i-*)'. 

&+  1  — 1  1—1 


(7) 


d’où,  en  prenant  la  somme  et  la  différence  des  formules  (6) 
et  (7),  on  trouvera 


«  /"Cosa^y*^)  dv  2  f  (A-fi)  {Sin  (A -|- i-j-i)  « — Sin  «}  .  .  (8) 

fe+i  ‘-1 

H  +  Zü+l  .__n 

a  f  Sin  eue.  /  (*)  dx~  2 f  (/£+*)  {Cos  (A-fi)  «  —  Cos  (A-j-*+ 1  )  «}  .  (9) 
J  k+ 1  i=1 

Multipliant  (8)  par  Cos  “  et  (9)  par  Sin  ?,  et  retranchant  les 
résultats  l’un  de  l’autre,  on  aura 


a 


W  -j-  li  -j-  1‘ 

J' Cos  (ux-\-f)  f  (*)  dx 


/(A+0{Bin(A+,*+ü 


«  —  Sin  (A-f-i — 1)  «}, 


c’est  à  dire,  en  vertu  de  la  première  des  formules  (5), 


S  S 

n-f/f  k  — 


2  Sin 


H  -J-  li  -|-  1 

~  f Cos  («*+îj  /  (*)  dx. 


k+1 


De  la  meme  manière,  si  l’on  multiplie  (8)  par  Sin  ?  et  (9) 
par  Cos  ?,  en  ajoutant  les  résultats  l’un  a  l’autre,  on  trouvera 
en  vertu  de  la  dernière  des  formules  (£>) 
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Cela  étant,  nous  pouvons  proposer  le  théorème  suivant,  en  po¬ 
sant  h  au  lieu  de  1, 


Théorème  I:  Soit  f  (x)  t me  fonction  de  a-,  qui ,  en  con¬ 
servant  le  même  signe  pour  toutes  les  valeurs  très-considérables 
de  a*,  va  toujours  en  diminuant ;  si 


îim. 


/  (*4-0 
/  W 


les  séries 

Cosuf(i)  4"  Cos  2«.  /(2)  4“  Cos  5«  /(5)  4“  •  •  «  4-  Cos n«./(n)  4~  etc. 
Sin  a  /  (1)  4“  Sia  2a.  /'(2)  4~  Sia  5a  ^/(3)  4“  +  Sin  na.  f  (ri)  4"  etc. 


sont  toujours  convergentes ,  lorsque  pour  h— to  on  a 


n  [-h 


2  Sia 


-  f  Cos  (a*4-?)/  (x)  âx  =  O 
111  O  . 


n4-& 


2  s 


7—^  -  /  Sim  (aj?4 -“)/  (*)  dx  z=z  o 
iiu  ?  , 


-  (*1) 


quelque  grand  que  soit  le  nombre  entier  n. 
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Nous  faisons  ici  les  observations  suivantes: 

i:o  Soit  ß  un  arc  qui  ne  surpasse  pas  n ;  il  est  évident,  que 
les  séries,  dont  il  s’agit,  seront  tout  h  fait  les  mêmes 
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pour  a  “  2m7i  ±  /5,  et  pour  «  ==  ±  ß. 

Cela  étant,  on  conclura,  qu’en  discutant  la  convergence  des 
séries  (10)  le  cas 

a  ~  2WJ7T  ±  ß 

est  parfaitement  identique  avec  le  cas  a  ±  ß. 

*  _  ,  ;,j  ‘V/  *■•*.*  V  v  * 

2:o  Faisons  dans  la  première  des  formules  (il) 


nous  retrouverons  pour  la  convergence  de  la  série 

/  0)  +  /  (a)  +/  (3)  +....+  /  («)  +  etc. 

le  même  critérium,  que  M:r  Cauchy  a  déjà  démontré  dans 
ses  Exercises  Mathématiques  *),  savoir  que 


H.  euch  ii. 


77  m 


d.r 


=  o» 

rr;  « 


quelque  grand  que  soit  le  nombre  entier  n.  ^ 

'à  VII. r-  .n 

r  '  M 

Etant  la  fonction  f  (x)  telle,  que  suppose  le  théorème 
ci-dessus  démontré,  nous  ferons  voir  très-facilement,  que  les 
intégrales  ;ijjm  eiJOa  O  ft  T  À  •  ■ 

* 

n+&  n7. 

Cos  (ov  +  f)  /  (*)  d*,  E  Sin  (ax  -|-  ?)  f  (x)  dx 

h  *  .y  t  » 


f  Tom.  Iï.  pag.  220. 


i; 


rtlR*/ 

IV  ri - i  C- 

Âr 


39 
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s’évanouissent  toujours,  pourvtique  a  ne  soit  pas  infiniment 
petit.  Appelons,  pour  abréger  les  expressions, 

P  rr:  /  Cos  «x.  J  (A  -px)  dx , 

O 

Q  “  J  Sin  «x.  f  (A-px)  </x» 


O 


nous  aurons 

n-\-k 


«O 


^  f 


f  Cos  («x  +  (x)  dx  =  Cos  (Ace  -f  «)  i>  _  Sîi»  (A»  -f  *) .  Q , 


H  +  Jt 


U. 


/*  Sin  («or  +  ï) .  /  (x)  Aï  =  Sin  (An  +  î)  P  +  Cos  (A»  +  “}■<?, 


En  faisant  dans  P 


am+i-  n  •  .  , 

n  =  -  +  b 


v,*  .• 


2a 


et  dans  Q 


"0 


{}":!  :  '!  ftf  ÎÎ02  S":’  „boc  0:'  b.  5 


—  mU  JL.  h' 
n  —  —  -p  b 

a 


1 1  '  i  -î  f  *  i  r**\ 


; .  .  v 

étant  un  nombre  entier;  b  et  b  <-J 
nous  pouvons  écrire  P  et  Q  sous  cette  forme 


n 


n 

2a 


2t+i.  n  ^ 


P  — f  Cos  axf  (A-fx)  dx  -P  .2 J  Cos  «x. /(A-{-x)  dx  -f J  Cos  ax.J\k+x)dx 


21 — 1,  7f 


am-p  î.  n 


o 
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i=m — i 


1 4*  i.*r 
a 


Q  ~  2  I*  Sin  ax  f  (A-f-*)  dx  -J-  J*  Sin  ax.  f  (x)  dx 


in 

a 


mn 

a 


ou,  ce  qui  revient  au  même, 


n 

2a 


n 
2  a 


—J* C*osaxf(k-\-x)dx-{-2  (-1  ^Cosax f(k~\ - \-x)dx-\-J*( Cosax.J'{_k+ x)dx. 


Q~  2-  (-1  )  f*  Sin  «x.  f  (k~\ - hA)  dx  -J-  C  Sin  ax.  f  (A  -f-*)  dx. 

i—o  J 


n 

a 


n 

2a 


in 


2W-1-1.  n 


mn 

a 


Dans  la  supposition  que  «  soit  une  quantité  finie,  les  trois 
intégrales 


n 

2  a 


f  Cos  ax.  /  (A-h*)  dx ,  f  Cos  ax.  /  (A-J-x)  dx,  f  Sin  «x.  /(A-f  x)  dx 


am+'i.  n 


mn 

a 


s’évanouissent  sensiblement,  puisque  elles  sont  respective  infe¬ 
rieures  aux  produits 

IL  f  (a+^1  a  f  (k+exb)'  b'  f  ikJrd2b')’ 

2a  V  / 

(où  o0 ,  0,  et  o2  ne  surpassent  pas  l’unité),  qui  se  réduisent  a 
zéro,  k  étant  —  es. 

Quant  aux  deux  intégrales  sous  le  signe  z,  les  facteurs 
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Cos  ux  et  Sin  ux 

ayant  le  même  signe  pour  toutes  les  Talents  de  x  entre  les 
limites  de  l’intégration,  il  est  évident,  que 


n 

oa 


n 


f  Cm-ax.  f  (*+^+*)  dx=f(k+^tjfcosa*Jx  =î/(*+^) 


2« 

71 


j  Sin  ux.f\h-^~ — fjf)  dx=j  fh+  \j  Sin  ux  dx  — -  / 1 /t+ — 1 

i)  '  o 


9i  et  étant  des  quantités,  qui  ne  surpassent  pas  l  imité.  Il 
en  résultera  enfin 


/>  =  ±“r  (-,)>  (A+^r 

«  »= 1  V  a 


Par  conséquent  en  vertu  de  la  nature  de  f  [x),  qui  va  toujours 
en  dianinuant  et  s’évanouit  pour  h  —  » ,  on  conclura  facile¬ 
ment,  que  P  et  Q  se  réduisent  à  zéro,  pourvuque  «  ne  soit 
infiniment  petit. 


De  ce  que  nous  venons  d’avoir  démontré,  il  est  évident, 
que  pour  toutes  les  valeurs  de  «,  qui  ne  sont  iufinement  prés 
de  o,  ‘jit,  4 TT  etc.,  la  condition  (11)  de  la  convergence  des 
séries  (10)  est  toujours  remplie,  pourvuque  f  (x)  s’évanouisse 
avec  Nous  pouvons  donc  proposer  ce  nouveau 
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Théorème  II:  Soit  f  f x )  une  fonction  de  a’,  r/m,  en  co?t- 
servant  le  même  signe  pour  toutes  valeurs  très-considérables  de 
x  y  va  toujours  en  diminuant  et  s'évanouit  pour  x  zzz  es  j  si 


les  séries 


Ihn. 


y  (*+  o 

/  (-r) 


Cos  «.  /  (1)  -f-  Cos  2  et.  f  ( 2)  -f-  Cos  5«.  /  (5)  -f-  . . .  -f-  Cos  «a.  f  (n)  -f~  etc; 
Sin  a. /(1)  -f~  S*n  '2a‘f( 2)  “H  Sin  ^ot•  / (3)  -f-  • .  .  -f-  Sin  «a.  f ’(n)  etc- 

toujours  convergentes  pour  toutes  les  valeurs  de  u,  r/m*  ne 
prov  infiniment  près  de  o,  2ji,  4ti ,  etc. 

VI  IL 


Ainsi  !a  condition  de  convergence  d’une  classe  très-éten¬ 
due  des  séries  est  réduite  à  celle  seule,  que  la  fonction  f  (.r) 

I 

s’évanouisse  avec  A  présent  nous  allons  donner  pour  ce  thé¬ 
orème  important  une  démonstration  aussi  simple  qu’élémen¬ 
taire,  qui  pour  cela  meme  nous  semble  mériter  une  place  dans 
les  Traités  élémentaires  des  séries. 


À  cause  des  formules  connues 


Cos  a  ~ 
Sin  a  zzz  — 


_  Sin  (a-J-6)  —  Sin  (a — b) 

2  Sin  b 

Cos  (a-\-b)  —  Cos  (a — b) 


,Tt\ 


2  Sin  b 
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on  pourra  mettre  les  formules  (5j  sous  cette  forme 

Sn+k  -S/c=  .  T/(A-fï)  {Sia  (A  +  i-H)«  -  Sin  (A-ft-!)  «}, 

Sn+k~Sk  —  ~  ^  /  (A-j-i)  {Cos  A-{-ï-j-i' «  —  Cos(A-ft — i)«}, 

2  oin  -  «=i 

d’où,  en  se  rappelant  que 

Sin  (A-ft  fi)  a  —  Sin  (Af  tf  i)  «.  Cos  |  —  Cos  (Aftf  i)« .  Sin 
Cos  (A -f-* i)  «  ~  Cos  (Af  tf  i)  «♦  Cos  ?  f  Sin  (Aftf  i)  a  Sin 

on  trouvera  par  une  séparation  nouvelle 

<S„+*  -  Sk  =  4r  Cotang  ?  .  2  /  (A  ft)  {Sin  (Aftf  î)  «  —  Sin  (A -ft)  a} 

1=1 

i— n 

—  \  2  f  (A -ft)  {Cos  A —ft  -f  I  )  a  —  Cos  (A -ft)  a}, 

i=i 

Å+*  -  S'k  =  -  i  Cotang  ?  -  S  /  (A  -ft)  {Cos  (Af  tf  i)  «  —  Cos  (Af  t» 

*==1 

—  ~  2  f  (A-ft)  {Sin  (A-ft-f  i)  «  —  Sin  (A-ft)  «}, 

i=i 

c’est  a  dire 


-  $k  =  f  Cotang  ~ .  A  —  4 
S'n+k  —  Sk  =  — I  Cotang  A'  —  i  A 

en  supposant  pour  abréger  les  expressions, 


•  •  (12) 


A  “  2  f  (A-ft)  {Sin  (A  -f  t-4—  i  )  a  —  Sin  (A-ft)  «} 
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f  I — J* 

A  r=  2  f  (A-}-*)  {Cos  (A-f-t-J-1)  “  —  Cos  «}• 

l=i 

Mais  les  quantités  A  et  A.  peuvent  aussi  être  mises  sous  celte 

tà  'JLZ  X'  *  -r\  J 

forme 


A 

£x 


*  '  A  '  '  '  *1  '*  *  f  -  ». 

=  S  l  /■  ^ ^ -  Sin  (A-f- i )«  f  —  Sin(A-f“0 

«=1  [f  («TlT‘) 

—  S  f  Cos  (A  4-  *  ■ -J- 1  )  «.  /(A  -J- 1 '-f*  !  )  —  Cos  (A  -f-  *  ;  «•.  /  (A  1 0}> 

i=L  (/(A^+i)  * . 


d’où,  étant  A  —  ^  et  dans  ce  cas 

/  (A+Q  _ 

/  (A-j-i+i) 


on  aura  immédiatement 


A  zz:  2:  {Sin  (A— J- 1  — {-  i)  a.  jf  (A-|-i-j-l)  —  Sin  (A -j~i;  a.  /  (A-j-»,1} 

t=l 

g— |f 

A  —  ^  {Cos  /  (A-j-H-i)  a* y*(A+-*“hl)  —  Cos(A-f-i)  u,  j  (A -f*)} 

û=l 

crest  à  dire 

A  —  Sin  (A  —J—  M  —J—  1  )  a.  f  (A  +  n-{-i)  —  Sin  (A-|-0  a.  f  (A-J-1)? 

\ 

A#  —  Cos  {- 1)  «•  f  (A+n+  i)  — *  Cos  (A-j-i)  a.  J  (A-j-i)* 

Cela  étant,  si  f  ( x )  s’évanouit  pour  les  valeurs  iufmement  gran¬ 
des  de  x ,  il  s’ensuit  évidemment,  que 


A  =  0  et  A  —  °  > 
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et  partant,  en  vertu  des  formules  (12)," 

Sn  +  k  O 

A,  *  „  /  •  '  S  y  *  #  «L  , 

$n  +  *  —  Sii  =  O 

pour  toutes  les  valeurs  de  «,  qui  ne  s’approchent  infiniment  de 
o y  air,  4ir  ete. 

i  ~i  ■  *  ■  t  »  / 

C.  Q.  F.  D. 

ft  ,v,  C*.  I  U  .ï  WÛ 

^  y  4  i  j  »  'CZL'  «tw  fOO  D 


-J 


CASUM 

FRACTURAE  EXTREMITATIS  INFERIORIS  OSSIS  HUMERI  COMPLICATAE 
RESECTIONE  OSSIS  PROMINENTIS  PERSANATAE 

.*  shfHftK  f'~4-  Ïi5 iis  'VÇ  jHj •-  ^  »  I  r''V 4*'t  rt-i 

EXPOSCIT 

HENMCUS  WII.HEEMUS  ROMANSON. 

Si  fracturas  juxta  ipsos  articulos  occurrentes,  quanti  sint  mo¬ 
menti,  generatim  consideramus,  in  quibus  curandis  spes  mem¬ 
bri  in  integrum  restituendi  medentem  toties  deserit,  quam 
improsperum  erit  praesagium,  si  bis  fracturis  vulnera  quoque 
accedunt,  ossaque  sedibus  suis  ita  moventur,  ut  necessario 
praecidi  debeant.  Itaque  tanto  digniores,  qui  perscribantur, 
aestimandi  sunt  rarissimi  ejusmodi  casus,  in  quibus  natura  con¬ 
servatrix  sui,  etiam  cum  Physiologia  duce  id  vix  sperare  aude¬ 
res,  tantam  vim  exserat,  ut  non  modo  omnem  de  felici  exitu  • 
dubitationem  tollat,  sed  summam  quoque,  sicut  jamjam  docuit 
eventus,  rite  pensitanti  moveat  admirationem. 

'  j  i  j  j  •  *  .  /  i  " r"'*  '■  .  i*  .  <  *  .  v  *. 

Puer  octennis,  Francise  us  Mauritius  Kablow,  filius 
Agrimensoris  I.  M.  Kablow,  vividus  et  pro  sua  aetate  satis 
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alacer,  cum  aestate  anni  1842  una  cnin  parentibus  atl  acidulas 
Saetraënses  commoraretur,  fortuitas,  ut  fere  solent  pueri,  occa¬ 
siones  equitandi  acriter  captans,  die  5.  Aug.  inulto  vesperi  in 
equum  tollitur  a  rustico  quodam  juvene,  qui  deinde,  nulla  ha¬ 
bita  ratione  pueri,  equum  virga  impeljit.  Puer  autem  equo  in¬ 
citatius  currenti  aliquantum  viae  satis  firmiter  haeret,  mox  vero 
vacillans  et  timens,  ne  caput  cadendo  offenderet,  in  brachium 
dextrum,  versus  terram  porrectum ,  dclabitur.  Hoc  vero  in  si¬ 
tu,  cum  manus  et  antibrachium  simul  in  maxima  pronatione 
essent,  fieri  non  potuit,  quin  pondus  totius  corporis  labentis 
in  extremitatem  inferiorem  ossis  humeri  quasi  colligeretur  5  quo 
effectum  est,  ut  haec  diffracta  ab  epiphysi  sua  avelleretur,  et 
molles  in  flexura  cubiti  partes  pertunderet. 

Circiter  post  horae  spatium,  quam  gravi  hoc  casu  con¬ 
ciderat,  auxilio  vocatus,  puerum  in  cubili  collocatum  inveni f 
pars  extrema  ossis  fracti  fere  ad  longitudinem  duorum  polli¬ 
cum  ex  vulnere,  largiter  sanguinante,  in  superficiem  volarem 
antibrachii  prominuit.  Sanguis  ex  laceratis  vulneris  oris  undi¬ 
que  profluebat,  nullum  vero  majus,  quod  praecipue  effunderet, 
vas  sanguiferum  detegi  potuit.  Quae  jam,  ab  adjutore  meo, 
Cl.  Med.  Candidato  C.  F.  Moliu  facta  erant  pericula  os  exser¬ 
tum  in  sedem  suam  reducendi,  ad  irritum  ceciderant 5  primo 
etiam  intuitu  apparuit,  id  non  effici  posse  sine  magna  vi,  quae 
vero  in  vulnere  lacero  et  sanguine  perfuso  non  e  re  erat,  ut 
adhiberetur.  Cum  igitur  unicum  subsidium  tam  ossi  reponendo 
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quam  profluvio  sanguinis  cohibendo  in  propera  excisione  ossis 
protrusi  quaerendum  esset,  fragmentum  ex  prominente  extremi¬ 
tate  pollicem  longum  serrula  chalybea  confestim  exsecuimus; 
quo  facto,  reliquum  os  nullo  negotio  in  suum  locum  recondi¬ 
tum  est.  Fluxio  etiam  sanguinis  posthinc  aliquatenus  substitit, 
adeo  ut  sub  deligatione  vulneris  penitus  reprimi  posse  videretur. 
Itaque  primo  bracilium  laesum,  super  pulvinar  setis  equinis  far¬ 
ctum  et  ad  latus  corporis  paullo  editius  stratum,  leniter  flectendo 
ita  collocavimus,  ut  antibraebium ,  situ  inter  pronationem  et 
supinationem  medio  et  pollice  sursum  spectante,  obtusum  cum 
humero  angulum  formaret;  deinde  vulneri  superimposita  sunt 
pulvilli  lintei  carpti  et  splenia  duplicata,  ex  aqua  frigida  expres¬ 
sa;  tum  humerum,  fascia,  ut  assolet,  octodecim  capitum  involu¬ 
tum,  ad  longitudinem  extendimus  alterius  humeri  longitudini 
aequalem;  postremo  eundem,  ne  in  brevius  contrahi  posset,  fe¬ 
rulis  s.  d.  Marti  ni  cis ,  pro  tempore  ad  modulum  humeri  illaesi 
secando  aptatis,  accurate  circumdedimus,  basque  funiculis  ar¬ 
cte  constrinximus.  Dolores  non  acriores  erant,  quam  quos  in 
tali  hujus  loci  vulnere  exspectares,  nec  sub  manibus  medicis 
aeger  multis  lamentis  se  dedidit.  — 

Postridie  mane  aegrum  visentes,  vulnus  per  totam  noctem 
sanguinem  profudisse  et  adhuc  profundere,  omnemque  vinctu¬ 
ram  adeo  madefactam  esse,  ut  necessario  removeretur,  compe- 
rimus.  Antibraebium  quoque  valde  intumuerat,  in  cujus  latere  vo¬ 
lari,  juxta  sinum  brachii,  maculae  cruore  suffusae  conspiciebantur. 
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Ceterum  aeger  tranquille  jacuerat,  leviori  etiam  duarum  circi¬ 
ter  liorarum  somno  devinctus.  Cum  ne  nunc  ullum  quidem, 
quod  sub  oculos  caderet,  vasculum  sanguinans  percipi  posset, 

profluvium  vero  sanguinis,  quamvis  permaneret,  aperte  tamen 

*  '  •  -  *  -  •  •  a  ■  '  .  r  .  i.  '  i  ■  (  *  I  ,  (i; 

imminui  videretur,  fomenta  frigida  et  vincturam  omnem,  quali 
pridie  vesperi  vulnus  adstrictum  est,  denuo  continenter  adhiben¬ 
tia  esse  judicavimus. 

«4  «irrf.  V  »  -  'mi—  '«  I  f  {  M  -  . 

Diebus  subsequcntibiis  ratio  vulneris  tractandi  fere  eadem 
erat.  Fluxum  sanguinis,  qui  sensim  decreverat,  quarto  deni¬ 
que  die  cessantem  excepit  uberrima  cflusio  lymphae,  haud  du¬ 
bie  cum  synovia  articuli  commixtae }  namque  erat  ab  initio 
limpidissima  et  viscida,  postea  vero,  cum  inflammatio  se  remi¬ 
sisset,  aliquanto  purulentior  in  vulnere  apparuit.  Circa  vulnus 
passim  erupere  vesiculae,  simili,  ut  videbatur,  limpido  humore 
impletae,  quae  cum  dirumperentur,  molestam  procrearunt  inter¬ 
triginem.  Tinctura  humoribus  lusce  ex  vulnere  manantibus 
continuo  madefacta  est,  adeo  ut  initio  bis  die  solvi  et  mutari 
deberet.  Quotiescunque  autem  fasciae  mutatae  sunt,  diligentis¬ 
sime  operam  dedimus,  ne  prior  membri  situs  turbaretur,  neve 
humerus  saucius  eandem  atque  illaesus  longitudinem  non  retine¬ 
ret.  Ceterum  curatio  vulneris  ab  usitata  consvetudine  nihil 
recessit.  Æger  jam  omnino  vacuus  erat  a  doloribus,  libenter 
cibo  utebatur  et  facili  refectus  est  somno,  cum  post  duas  cir- 
Xgter  hebdomadas  eundem  curae  parentum  mandare  coactus  sum. 
Sanatio  postea,  parentibus,  quae  praecepta  erant,  diligenter  ad- 


275 


ministrantibus,  nullis  Interrupta  fuerat  incommodis.  In  vulnere, 
quod  sensim  coierat,  nihil  carnis  supercrescentis  visum  est;  sed 
in  unguibus  digitorum  ejusdem  manus  hoc  memorabile  accide¬ 
rat,  quod  omnes,  dum  sanesceret  humerus,  quodammodo  com¬ 
mutati  sunt.  Scilicet  narrabant  parentes,  initio  juxta  radicem 
cuj usque  unguis  visam  esse  lineam  quandam  transversam,  sub- 
flavam  vel  tenuiter  rubentem,  eamque  a  lunula  se  .lisj  unxisse 

paullatim  progrediendo  ad  medium  corpus,  postremo  autem  ad 
apicem  usque  processisse,  quam  aliquanto  post  sanationem  per¬ 
fectam  contigerat.  Ilaec  linea'confiniiim  constituisse  videtur  ve¬ 
teris  unguis  et  renovati,  qui  quoque  pallidiore  colore  distinctus 
fuerat.  Puer  circiter  sex  hebdomadas  lecto  affixus  jacuerat, 
postea  vero,  eo  relicto,  humerum  priori  vinctura  munitum, 
brachium  vero  mitella  involutum  et,  ut  moris  est,  ex  cervice 
suspensum  gestaverat;  eodem  tempore  etiam  brachium  tollere 
et  varios  coeperat  subinde  tentare  motus ,  qni  paullatim  ita  aucti 
et  firmati  sunt,  ut  membrum  intra  tres  menses  persanatum  ha¬ 
beri  potuerit.  — 

Cum  anno  cxcunte  puerum  dentio  viderem ,  humerum  dili¬ 
genter  examinatum  alteri  simiilimum  inveni;  longitudo  erat  ad 
amussim  eadem ,  et  omnes  motus  articuli  pari  vigore  et  celeri¬ 
tate  perficiebantur;  cicatricula  tantummodo  in  sinu  brachii  locum, 
quo  os  protrusum  fuerat,  ostendit. 

Hic  casus  testatur ,  fracturas  ossium  cylindricorum ,  etiamsi 
cum  insigni  jactura  ossis  conjunctae  sunt,  regeneratione  novae 
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substantiae  osseae  nonnumquam  sanari  posse.  Quod  ruidctn 
eo  majoris  momenti  censendum  est ,  quo  certius  placitis  Claris¬ 
simorum  Virorum  probatissimis  adversari  videatur.  Sic 
Cl.  E.  H.  Weber  affert:  ”wenn  ein  beträchtliches  Stück  eines 
Rörenknochens  bei  dem  Menschen  oder  bei  einem  Säugethiere 
durchsägt  und  weggenommen,  oder  das  Gelenkcnde  eines  Kno¬ 
chens  abgesägt  wird,  so  wachsen  zwar,  wenn  sich  das  Glied 
verkürzen  kan,  zuweilen  die  benachbarten  Knochenenden  zu¬ 
sammen,  aber  wenn  das  Glied  verhindert  wird  sich  zu  verkür¬ 
zen,  so  bildet  sich  nach  Scarpa’s  Versuchen  und  nach  den  von 
ihm  gesammelten  Beobachtungen  Andrer,  kein  Knochen  zwi¬ 
schen  diesen  Enden,  sondern  die  Enden  vereinigen  sich  durch 
Bänder,  oder  durch  andere  weiche  Theile.  Wird  ein  Gelen¬ 
kende  eines  Knochens  abgeschnitten ,  so  entsteht  an  seiner  Stelle 
eine  unförmliche  Knochenmasse.”  a)  Has  autem  assertiones 
genera  tim  ratas  haberi  non  posse,  casus  noster  evidentissime 
demonstrat.  Qvamvis  enim  humerus  laesus  toto  sanationis  tem¬ 
pore  ita  districtus  teneretur,  ut  alterum  longitudine  aequaret, 
adeoque  eaput  ossis  praecisi  saltem  pollicis  intervallo  ab  articu¬ 
lo  disjunctum  esset,  novam  tamen  in  vicem  exsectae  generatam 


a)  Fr.  Hildebrand? s  j  Handb.  der  Anat.  des  Menschen.  4:te  Ausgabe  besorgt 
von  E.  H.  Weber  1.  B.  pag.  555,  534.' 

Cfr.  Joui  Müller  ,  Handb.  d.  Pbys.  des  Menschen.  1.  B.  1.  Abtheil.  pag.  588.  • — 

Ar.  Ad.  Bertuold  Lehrb.  d.  Physiol,  des  Menschen  und  der  Thiere  —  2  Th. 
pag  585. 

J.  Fr.  Meckel  Handb.  d.  Menschl.  Anatom.  I,  B.  pag.  405  et  sequ. 
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rcperimus  osseam  substantiam,  quae  quidem,  sive  formam ,  seu 
firmitatem ,  seu  mobilitatem  articuli  spectaveris ,  nulla  ratione 
a  genuina  distingui  potuit.  — 

Praeterea  hunc  casum  animo  volventi  quaedam  memorabilia 
se  ultro  offerunt.  Si  Cei.  Olaus  ad  Acrell  de  simplici,  sed 
quodammodo  huic  nostro  simili,  humeri  fractura  fatetur,  ”se  non 
satis  percipere  posse,  quomodo  musculus  bracliiaeus  et  vasa 
sanguinea,  quin  disruniperentur ,  tantum  extendi  potuerint”  b), 
in  nostro  casu  multo  difficilius  explicabitur ,  qva  via  caput  ossis 
diffracti  latum  et  asperum,  non  dilaceratis  vasis  majoribus  et 
tendinibus  musculorum,  quae  ipsi  obstabant,  flexuram  cubiti 
perforare  potuerit.  Non  certo  quidem  confirmaverim ,  ejusmodi 
dilacerationes  non  factas  esse;  sed  boc  inde  suspicor,  quod 
profluvium  sanguinis  tandem  per  se  cessaret,  quodque  in  vulne¬ 
re,  ccteroquin  lacero,  nulla  tendinum  vestigia  cernerentur.  Si 

praeterea  recordamur,  antibrachium  pueri  ex  equo  cadentis  in 
situ  pronationis  extensum  fuisse,  maxime  probabile  videtur,  ca¬ 
put  ossis  diffracti ,  cum  alias  molles  partes  in  flexura  cubiti  pertun¬ 
deret,  vasa  majora  et  tendines  musculorum,  ad  latus  externum 
praetervolando  ,  tantummodo  perstrinxisse.  Etenim  si  tendines 
musculorum  ex  suis  insertionibus  in  processu  coronoideo  ulnae 
et  tuberositate  radii  vi  avulsi  fuissent,  difficillimum  erit  per¬ 
spectu,  quomodo  mobilitas  articuli  hoc  temporis  spatio  penitus 


b)  Chirurgiska  Händelser  of  Olof  Acrell.  Stockholm,  1773.  pag.  444. 
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redintegrari  posset  Quod  autem  tam  flexio  quam  ceteri  motus 
brachii  in  pristinum  restituti  sunt,  eo  potissimum  factum  vide¬ 
tur,  quod  diaphysis  ossis  ita  divulsa  est  ab  epiphysi,  ut  con¬ 
dyli  humeri  diffringerentur,  processus  vero  cubitalis  cum  trochlea 
et  rotula  in  sua  sede  maneret.  Neque  dubium  videtur,  quin 
regeneratio  ossis  deperditi  magnopere  promoveretur,  ideo  quod 
periosteum,  ab  osse  protruso  devulsum,  in  vulnere  remaneret. 
Prima  juventa  et  integra  valetudo  pueri,  quod  reliquum  erat, 
praestitit. 

Ego  quidem  apud  Auctores,  quos  mihi  copia  fuit  consu¬ 
lendi,  nullum  omnino  casum  huic  nostro  consimilem  inveni, 
sive  indolem  fracturae,  sive  tractandi  rationem,  sive  denique 
exitum  respiciam.  Proxime  vero  ad  eundem  accedit  casus,  cu¬ 
jus  mentionem  fecimus,  Cel.  O.  ab  Acrell;  sed  ea  fractura 
non  erat  conjuncta  cum  vulnere,  nedum  prominentia  ossis  de¬ 
nudati,  licet  gravi  et  diuturna  suggillatione ,  totum  brachium  et 
articulum  obruente,  infestaretur,  et  aeger  anno  demum  delapso, 
postquam  multa  remedia  adhibita  sunt,  genuinos  brachii  motus 
recuperaret.  Recentior  Chirurgia  abundat  resectionibus  ossium, 
quae  vero  omnes,  quantum  video,  de  his  caussis  susceptae  sunt 5 
scilicet,  si  pars  ossis  malo  quodam  insanabili  infecta  fuerat,  aut 
si  s.  d.  articulationes  spuriae  subortae  sunt,  aut  si  denique  ipsi 
articuli  ob  morbos  immedicabiles  praecidendi  erant  c).  Ubi 
autem  ossis  cylindrici  diffracti  caput  super  cutem  eminet,  re- 


c)  C.  J.  Ekströmeb;  Sv.-Läk.  Sällsk.  Handlingar.  8  B.  pag.  521. 
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centior.es,  quotquot  vidi,  ne  quis  eo  resecando  faciat  periculum 
sanandi,  diis  vadent.  ”Esse  Chirurgo”  perhibent,  ”copiam  ap¬ 
tiorum  subsidiorum  oninia,  quae  repositioni  obstant ,  impedimen¬ 
ta  amovendi;  mutationem  scilicet  situs  membri  et  dilatationem 
volneris.  Flexionem  membri  solam  saepe  sufficere,  si  autem 
non  sufficiat,  incisionem  praesentissimo  esse  auxilio.  Hanc  ve¬ 
ro  non  periculosam,  nec  difficilem  esse;  ad  cutem  tantummodo 
os  adhaerescere ,  eamque  ideo  unam  incidi  debere”  d).  Quae 
praecepta  sine  dubio  ad  casus  communes  apta  erunt,  nostro  vero 
casui  non  accommodari  potuisse,  adspectus  figurae  nostrae 
primae  ostendit.  Namque  extremitas  ipsius  ossis  protrusi,  in 
flexura  cubiti  jacens,  impedimento  erat,  quominus  brachium 
enixius  inflecti  posset;  incidere  autem  cutem  antea  satis  discissam, 
cum  ossi  reponendo  non  officeret,  inutile  videbatur ,  etiamsi  pro¬ 
fluvium  sanguinis  largius  et  positio  vulneris  id  non  prohibuis¬ 
sent.  Si  denique  repositio  majori  vi  adhibita  forte  successisset, 
minime  tamen  tentanda  erat,  cum  a  refricta  partium  contusione 
vehementissimam  inflammationem  vel  gangraenam  articuli  colli¬ 
si  et  exfoliationes  ossis,  periosteo  suo  denudati,  certissime  ex¬ 
spectari  oporteret. 

•  *  *  -  •  r  j  r  v  k  *  ►  q 

Haec  incommoda  resectione  probabiliter  evitari  potuerunt, 
etiamsi  brachium  decurtatum  aut  alio  modo  deformatum  forsan 


d)  Remarks  on  Fractures  ete.  By  Pkrcivaix  Pott.  Conf.  A.  G.  Richters 
Cliir.  Bibliothek.  1.  B.  I.  Stück,  p.  77,  78,  et  S.  Coopers  Neuestes  Hamib.  der 
Chir.  ubers.  v.  Froriep:  Weimar  1S31.  pag.  7$ièi.  — 

TTS  .fl  .fi 


41 


280 


restaret.  De  hac  igitur  instituenda  eo  minus  ainbegimus,  cum 
etiam  a  vetustissimis  commendata  sit  auctoribus.  Notissimum 
est  praeceptum  Hippocratis;  ”os  eminens  praecidi  debet,  si 
in  suam  sedem  compelli  nequeat.  —  Qvin  si  denudatum  fuerit, 
id  quoque  auferri  debet”  e).  Hoc  idem  praecipit  Guil.  Fabr. 
II  i  Idan us:  ”Expedire  visum  est,  si  quatenus  ossis  ex ertio  re¬ 
posituram  prohibet,  serra  leniter  exscinderetur”  f)„  Resectioni¬ 
bus  in  articulo  cubiti  instituendis  operam  dedere  Chirurgi  plu¬ 
rimi  rccentiores,  ex.  gr.  Roux  Lut.  Par.,  g)  James  Syme  et 
Dr.  Simson  Edinb.,  h)  et  alii.  Absolutam  membri  restitutio¬ 
nem  his  conatibus  effectam  esse,  non  vidi 5  neque  tamen  omni 
successu  caruerunt.  Ægrotantes  fere  semper  a  malo,  alias 
insanabili,  liberati  sunt.  Aliqua  etiam  membrum  movendi  facul¬ 
tas  paullatim  rediit,  adeo  ut  articulus,  prout  in  uno  casu 
Cl.  Syme,  ad  leviora  opificia  accommodari  potuerit.  Ce¬ 
terum  ex  ipsius  rei  natura  sequitur,  has  resectiones  ra¬ 
rissime  eo  usque  succedere  posse,  ut  motus  articulorum  peni¬ 
tus  restituantur.  Tristiores  vero  exitus  aut  caussis,  quae  gene- 
ratini  officiunt  sanationi  ossium  laesorum ,  quales  sunt  actas  pro¬ 
vectior,  graviditas,  generalis  corporis  debilitas  et  morbi  inde 
profecti,  ut  scorbutus,  rachitis,  cet.,  aut  non  satis  servatae 


e)  Pierer:  Bibi.  Iatrica.  Vol.  III.  pag.  45. 

f)  De  Sectionibus,  pag.  142. 

g)  Sv.  Läk.  Sällsk.  Handl.  I.  c.  p.  325. 

Ii)  Edinb.  med.  and.  Surg.  Journ.  Aprili  1830.  — 

Summarium  des  Neuesten  aus  der  ges.  Medicin:  1831.  5.  B.  pag.  540.  4.  B.  pag. 
123.  1850.  3.  B.  pag.  307.  1829.  2.  B.  pag.  577. 
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membri  sanescentis  quieti,  magna  ex  parte  tribuendas  esse,  su¬ 
spicamur.  Unde  moderatio  sanationis  perficiendae,  dum  rese¬ 
cta  ossium  capita  ligamentosa  quadam  vel  cartilaginea  textura 
inter  se  uniuntur  et  concretiones  abnormes  ineunt,  saepius  in 
difficili  est.  Ubi  autem  firma  corporis  constitutio  et  aetas  inte¬ 
gra  curationi,  fortuitis  nullis  interruptae  obstaculis,  accedunt, 
laetiora,  etiam  sub  tristibus  primordiis  y  exspectare  licebit 5  ete¬ 
nim  natura  sua  habet  subsidia,  quae  non  semper  in  antecessum 
computari  possunt}  et  eventus  aliquando,  sicut  111  hoc  ipso, 
quem  exposuimus,  casu,  erit  prosperior,  quam  quis,  vel  sum¬ 
ma  sperandi  fiducia,  praesumere  audeat. 
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Ut  casus  a  nobis  jam  descriptus  clarius  oculis  pateat,  non  alie¬ 
num  TÎsum  est,  eundem  proponere  figuris  expressum: 

Tab.  1.  Fig.  L  Os  humeri  fractum.  I.  Extremitas  inferior ,  ex  vidueie 
prominens. 

Fig.  II.  Extremitas  eadem,  serra  exsecta. 

1.  Superficies  interior. 

2.  Pars  condyli  externi  brachii. 

3.  Pars  condyli  interni. 

4.  Fossa  anterior  major. 

5.  Fossa  anterior  minor. 

Fig.  III.  1.  Extremitatis  exsertae  superficiis  exterior. 

2.  Pars  condyli  interni. 

3.  Pars  condyli  externi. 

4.  Fovea  posterior. 

Fig.  IV.  Brachium  sanatum,  quale  post  anuum  apparuit,  t.  Cicatrix 
e  vulnere  remanens. 


IntussuåcegfSio  s.  Invaginatio 

PARTIS  INTESTINI  TENUIS,  DESCRIPTA 

A 

C.  H.  BERGSTRAND. 

— — 

JP  ucllula,  cujus  parentes  aliquot  milliaria  ab  urbe  Upsalia  ha¬ 
bitabant,  ab  ipso  nascendi  tempore  excrescens  aliquid,  exi¬ 
guum,  carnosum,  ad  umbilicum  vel  potius  in  umbilico  habu¬ 
erat.  Quam  non  amplius  paucas  natam  hebdomadas  mater  sua, 
de  malo  illo  locali,  quod  dicunt,  consultatura,  in  Nosocomium, 
quod  hic  est,  Academicum,  secum  duxit.  Nos  autem,  quum 
non  penitus  perspiceremus,  quid  esset  excrescens  illud  parvu¬ 
lum,  at  potaremus  tutissimum,  exspectando  potius  quam  ali¬ 
quid  movendo  ad  curationem  paullo  lentius  accedere,  nihil  aliud 
fecimus,  quam  ut  matri  suaderemus,  ut  excrescens  illud  fa¬ 
scia  leniter  comprimeret;  quod  tamen  haud  satis  accurate  fa¬ 
ctum  comperirntis.  Illud  autem  carnosum ,  etsi  paullatim,  adeo 
excrevit,  ut,  quum  infans  anuum  fere  complesset,  non  figura 
quidem,  at  magnitudine,  ad  similitudinem  viciae  fabae  accede« 
rct.  Valetudo  vero  puellulae,  quantum  mater  judicare  posse 
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sibi  videbatur,  semper  fuerat  bona,  et,  uti  ceterae  organismi 
functiones,  sic  ne  digestio  quidem  alimentorum  ullo  modo  la¬ 
borare  videbatur. 

Septimo  autem  die  Maji  mensis  anni  MDCCCXLSII,  in¬ 
certum  quid  esset  causae,  ad  vesperum  interiores  corporis  par¬ 
tes  per  umbilicum  non  subito  quidem,  at  sensim  penetrare  coe¬ 
perunt,  donec  massa  prolabens  fere  sex  pollices  longa  reperta 
est  a).  Die  insequenti  infans,  quae  annum  circiter  habebat, 
Upsaliam  mane  vecta  est.  Jam  vero  diagnosis  nihil  habebat 
negotii;  esse  enim  inversam  intestini  partem,  quae  prolapsa 
esset,  id  tum  ex  forma,  tum  ex  membrana  mucosa,  quae 
praejacebat,  adparuit.  Membrana  enim  rubicunda  erat  et  ru¬ 
gosa,  vel  potius  paullo  distortior  et  quasi  sulcata.  Quum  au¬ 
tem  extrema  pars  intestini  haud  alia  esset  forma,  quam  digi¬ 
tus  manicae  ex  parle  inversus,  eo  aliquantulum  intrare  licebat. 
Fieri  autem  non  potuit,  ut,  quod  prolapsum  erat,  reponeretur; 
quod  si  fieri  potuisset,  tantum  abfuisset,  ut  ex  ea  re  quidquam 
utile  redundaret,  ut  contra  mors  puellulae  maturaretur.  Etenim 
apertissime  patet,  quum  reperiretur  invaginatio  (membrana  mu¬ 
cosa  praejacente)  per  umbilicum  prominens,  necessario  in  in¬ 
testino  fuisse  aperturam  sive  foramen;  aliter  enim  hoc  loco 


a)  Praeparatum,  in  tabula  adjecta  depictum,  idque  ad  veram  magnitudinem, 
non  videtur  illud  quidem,  quod  ad  intestini  partem,  quae  prolapsa  erat,  allinet,  in¬ 
dicatam  a  nobis  habere  longitudinem;  verum  hujus  causa  rei  est  vel  ea,  quod  par¬ 
tes  emortuae  nonnihil  minuuntur,  vel  ea,  et  quidem  maxime,  quod  pars  illa,  de  qua 
dicimus,  ut  erat  revera  curva  ct  inflexa,  ita  depicta  est. 
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invaginatio  in  tali  casu  cogitari  non  potest.  Quid  ergo?  etiam¬ 
si  reponendi  conamen  bene  successisset,  non  aliud  consecutum 
esset,  nisi  illud  perniciosissimum,  ut  quod  continebatur  intesti¬ 
nis,  effunderetur.  Mirum  erat,  quod  infans  nondum  ullis  af¬ 
fici  doloribus  videbatur.  Nono  die  mensis  ejusdem  abdomen 
aliquanlum  extumuit,  quo  infans  vehementer  angebatur.  Post 
meridiem  ex  eodem  loco,  quo  pars  ilia  invaginata  penetrave¬ 
rat,  profluxit  bimior  prope  lacteus,  tum  tenuis,  tum  paullo  coa¬ 
gulabor.  Satisque  adparebat,  hunc  bimiorem  ex  intestinis  exi¬ 
re.  Causa  autem,  cur  humor  ille  tum  demum  proflueret,  sine 
dubio  fuit  ea,  quod  foramen  jam  latius  pateret.  Humor  fluere 
pergebat,  dolores  infantis  augescere  videbantur,  donec  hora 
duodecima  nocte  mortua  est. 

Verum  inepta  matris  religione  obsistente,  quominus  cor¬ 
pus  mortuum  incideremus  et  scrutaremur  paullo  accuratius,  sa¬ 
tis  habere  coacti  sumus  intestini  pariem  invaginatam  partesque 
proxime  adjacentes  ab  reliquis  intestinis  discernere  atque  dis¬ 
secare.  Quam  partem  intestini  disjunctam  deinde  solito  modo 
conservavimus;  at,  eum  non  liceret  statim  praeparatum  depin¬ 
gendum  curare,  hoc  autem  ipsum  sub  auetumnum  demum  factum 
sit,  colores  quidem  eorumque  varietates  et  transitus,  quamquam 
‘nunc  ad  veritatem  plane  refieti,  tamen  non  possunt  esse  in  ta¬ 
bula  omnino  similes  eorum,  qui  statim  post  mortem  infantis 
in  praeparato  cernebantur.  ‘  Î-.,-  ; 

'  '  *  l»  '  ti"-  *  '  •  1  f  *  -  f  ■*’;  ' 

Jam  vero  ad  descriptionem  anatomicam  transeamus.  Ta¬ 
bula  quidem  secunda  praeparatum,  situm  naturalem,  quantum 
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fieri  potuit,  et  veram  magnitudinem  ad  A.  exhibens,  sistit. 
Quod  si  ordinem  numerorum  sequimur,  ad  num.  I.  wdcinus 
partem  intestini  tenuis  eainque  eo  usque  integram,  donec  in¬ 
vaginatio  incipit  (mim.  2).  Pars  invaginata ,  incurva  et  sulcata, 
extremum  habet  implicatum  (mim.  3).  Ubi  autem  invaginatio, 
quantum  cernere  licet,  incipit,  ibi  tamquam  excrescens  quid¬ 
dam  (num.  4)  in  membrana  mucosa  reperitur,  idque  erat  ipsum 
quod  ad  umbilicum  in  infante  recens  nata  adparchal  et  deinde 
auctum  est.  Altera  autem  ab  invaginatione  parte  intestinum 
tenue  cernere  licet  integrum  at  pauilo  tumidius  (num.  3).  Jam 
vero  prope  accessimus  ad  locum  eum,  ex  quo  intestinum  cras¬ 
sum  incipit,  unde  mox  venimus  ad  processum  vermiformem 
(num.  6).  Quod  si  cursum  intestini  coeci  sequimur,  deinde 
venimus  ad  finem  ejus  vel,  ut  aliis  utar  verbis,  ad  eum  fere 
locum  (num.  ex  quo  colon  adseendens,  cujus  pars  adparet, 
incipit.  Initium  (num.  1)  ac  finis  (num.  8)  hujus  partis  tubi 
intestinalis,  ut  debebat,  filo  adstricta  fuerant.  Ut  filum  priore 
loco  demptum  est  et  tubus  flaturalis  in  intestinum  insertus,  fa¬ 
cillime  animadvertebamus ,  auram,  quae  inflabatur,  eo  ipso  exi¬ 
re  loco,  quo  foramen  intestini  esse  deberet,  et  ubi  pars  illa 
invaginata  prolapsa  esset,  i.  e.  ad  num.  2.  Tum  vero  primum 
curavimus  praeparatum  depingendum  (J.).  Quod  ubi  factum 
est,  naturalem  partis  invaginatae  situm  restituere  manu  varie 
admota  conati  sumus,  ut  aperturam  intestini  cernere  liceret. 
Conantibus  autem  id  nobis,  etsi  vim  aliquanto  majorem  adhi¬ 
bentibus  non  successit,  et  timentibus,  ne  partes  rumperemus, 
satius  visum  est  de  incepto  desistere.  fum  forfice  adinota 
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totam  partem,  invaginatam  aperuimus,  quamquam  satis  intolli- 
gchanius,  hoc  modo  foramen  haud  satis  appariturum  esse,  id 
quod  evenit.  Deinde  iterum  praeparatum  depictum  est,  et  eo 
j  quidem,  quo  antea  modo,  ut  magnitudo  ad  veritatem  adpareret 
( B •)•  Eademque  loca  atque  in  superiore  pictura,  hic  sunt  nu¬ 
meris  signata,  iique  numeri  quovis  loco  ii  dem  sunt  in  utraque 
pictura.  In  posteriore  autem  cernere  licet,  partem  invagina¬ 
tam  insectam  esse  secundum  longitudinem ,  praeparatum  vero 
ita  esse  conversum,  ut  hic,  sicut  in  priore  pictura,  membrana 
mucosa  cernatur.  Inter  locum,  quem  num.  5  signavimus,  ubi 
desinit  dissectio,  et  locum  num.  5  distine  tusu,  exteriorem  in¬ 
testini  superficiem  videbis  rubicundam,  ejusque  partem  alteram 
membranae  mucosae  colore  esse  consimilem,  alteram  paullo 
magis  livescentem.  Atque  liaec  pars  tubi  intestinalis,  quae  in 
superiore  pictura  non  cernitur,  in  illam  jam  forfice  patefactam 
sese  inseruerat  effeceratque ,  ut  ea  inverteretur.  In  parte  ante¬ 
riore  intestini  invaginati  sentiebatur  apertura,  illa  ipsa  plicatura, 
cujus  supra  mentioucm  fecimus,  constituta.  Imprimis  in  piet. 
A.  aperte  cernes  ad  num.  5  intestinum  aliquantum  distentum. 
Cujus  distentionis  causa  erat,  quod  ibi  substiterant  faeces,  id- 
que,  ut  verisimile  est,  propterea,  quia  per  invaginationem  mo¬ 
tus  ille  peristalticus  in  adjacentibus  quoque  partibus  tubi  inte¬ 
stinalis  desiit  vel  certe  magnam  partem  diminutus  est.  Verum 
e  contrario  ad  num.  1  et  deinceps  usque  ad  locum  invagina¬ 
tionis  [num.  2)  intestinum  est  inane,  cujus  rei  quae  causa  fue¬ 
rit,  facile  intelligitur,  sisurnas,  id,  quod  intestino  continebatur, 
quodque  cx  hac  parte  necessario  venerat,  per  aperturam  inte- 

•  Ail  i  .loi  <:  <]  'j  !> 

»tini  evasisse.  Haec  quidem  apertura,  cujus  marginem  in  piet 
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B.  a,l  num.  2.  animadvertere  licet,  tamquam  obturamento,  sie 
carnoso  illo  ex  membrana  mucosa  excrescente,  de  quo  diximtlS, 
quodque  Isa  utraque  pictura  ad  num.  4  cernitur,  occlusum  erat- 
Atque  illud  excrescens  nihil  aliud  erat,  quam  hypertrophia  lo¬ 
calis  membranae  mucosae,  valueratque  ad  Fatale  malum  usque 
ah  tempore  nascendi  per  solidum  annum  proferendum.  Paul¬ 
in  timque  crcscerat,  ut  jam  supra  diximus.  Ad  ea  vero,  quae 
attulimus  ad  praeparatum  describendum,  nihil  est,  quod  adda¬ 
mus;  illud  modo  monemus,  invaginationem,  quae  incipit  ab  eo 
ferine  loco  intestini  tenuis,  qui  proxime  intestino  coeeo  adja¬ 
cet,  deinceps  intra  intestinum  tenue  propagatum  esse,  i.  e  ,  si 
universum  tubum  intestinalem  respexeris,  ab  imo  sursum  ver¬ 
ius  tetendisse. 


Ille  morbi  casus  tam  singularis  est,  ut  non  sit  alienum 

rvlf*  /«  «I  _ _ M _ \  •  »  _  ^  , _ « 

de  eo  nonnulla  adferre.  Videtur  autem  nobis  quidem  utruin- 

'  *  •  s  *  « 

que  separatius  attendendum:  foramen  intestini  et  invaginatio. 

Constat,  tiiberculosiin,  in  tubo  intestinali  inhaerentem,  dum 
procedat,  causam  esse,  cur  exsistat  exulceratio,  camque  tuber- 
culosim  in  hominibus  adultis  non  fere  aliam  esse  nisi  secun- 

»  •  -  ••••*  .V 

dariain,  i.  e.,  Cxoriri  tum  demum,  quum  in  pulmonibus 
jam  sint  orta  tubercula  ;  qumn  contra  in  infantibus  etiam 
primaria  exsistere  potest.  Ulcus  autem,  cum  maturescit, 

*  *  ft. 

tarn  per  superficiem,  quam  in  altitudinem  serpit,  coque  inte- 
utimini' taudern  perforatur.  Solita  autem  morbi  sedes  intesti- 

num  ileum  est  b).  Jam  vero  fieri  non  potest,  ut  in  eo  casu, 

»  ■' _ . _  .  , 

•rü:  ir.iVjuciv iT o:."  ..  o;i;:üS.'>af>/t  Osit/.i  !«;;/!  >">  cj. 

,  1»)  HokitansiA,  Hanab.  der  pathol.  Anatomie. 

4  >iq  tu  tmui%  (oca  Bul.ua  ijua  I>  '  :  :  r*  e*'.  ,r  ,o  .  .  I.  ■ 
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do  quo  dicimus,  plane  exploretur,  quonam  modo  tuberculosis  r 
illius  loci  antecedens  perforationis  fuerit  causa  5  ut  enim  supra 
monuimus,  non  licuit  nobis  habitum  inteslihoniin  diligentius 
examinare.  Pars  intestini,  in  qua  apertura  inerat,  examinaba¬ 
tur  illa  quidem,  at  in  examine  tam  certa  non  comparebant 
signa,  ut,  paullo  longiore  tempore  praeteracto,  de  habitu  per¬ 
forationis  satis  accurate  judicari  posset,  iloc  qualicumque  est, 
tamen  est  mirum,  morbum  sua  stadia  tara  mature  emensum. 
Dubitandum  non  est,  quin  foramen  intestini  jam  fuerit  in  foe- 
tu  ortum,  quum  alioquin  corpusculum  illud  carnosum,  quod  ma¬ 
trem  primum  adduxit,  ut  medicos  consultaret,  in  infante  re¬ 
cens  nata  nondum  comparuissct.  Eaque  rei  ratio  postulare  ri¬ 
detur,  ut  aliquid  moucamus,  quod  ad  usum  artis  dignum  est, 
quod  attendatur.  Nimirum  in  infantibus  recens  natis  interdum 
ad  umbilicum  reperies  tumorem  fungosum  aut  carnosum,  qui 
adpcllatus  est  sarcomphalus ,  quique,  ut  dicunt,  tura  maxime 
adest,  quum  funiculus  umbilicalis  ruptus  sit,  aut  quum  pars 
illius  remanens  sero  deciderit.  Atque  eundem  tumorem  con¬ 
tendunt  esse  rubicundum,  suppurare,  facillime  fundere  sangui¬ 
nem  et  petiolo  adhaerere  umbilico.  Ad  eum  tollendum  com¬ 
mendata  remedia  caustica  leniora  aut,  ubi  illa  non  sufficiant, 
ligatura  circum  radicem  tumoris  adplicanda.  In  boc  autem, 
de  quo  dicimus,  morbi  casu  aliquot,  non  omnia,  comparebant 
symptomata  illa.  Si  nos  igitur,  praeceptis  illis  ©bedientes , 
quum  primum  infantem  videremus,  ligatura  usi  essemus,  tum 
vero  anus  praeternaturalis  sive  fistula  stercorea  ,  qua  nihil  tunc 
sperari  posset  prosperius,  exstitisset,  at  illa  tamen,  quae  oric- 
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batiir,  invaginatio,  ut  est  verisimile,  longe  ante,  quam  accidit, 
eaque  fortasse  gravior,  prorupisset;  cjuin  etiam,  quod  fuisset 
miserrimum,  accidere  potuisset,  ut,  postquam  ligatura  radicem 
tumoris  perrosisset,  eoque  foramen  intestini  pateret,  excre¬ 
menta  profluerent  ex  tubo  intestinali  intra  cavitatem  peritonaei 
(praesertim  quum  nulla  inesset  pseudomembrana,  qua  intesti¬ 
num  prope  umbilicum  cum  peritonaeo  cohaereret];  ex  quo  quid 
evenisset,  opus  non  est  dicere. 

Hactenus  verisimile  duximus,  tuberculosi  profectam  esse 
perforationem;  cujus  tamen  perforationis  causam  quispiam  pu¬ 
taverit  illam  gelatinosam  cmollitionem.  Sunt  autem,  quae  im¬ 
pediant,  quominus  haec  opinio  satis  sit  probabilis.  Nec  enim 
emollitio  gelatinosa,  nisi  raro,  in  intestino  tenui  reperitur,  nec 
fere  solet  distinctius  circumscripta  videri,  sed  patet  latius,  cu¬ 
jus  quidem  rei  in  hoc  morbi  casu  nullum  signum  adparebat. 
Ceterum  locus  perforationis  ad  speciem  non  erat  talis,  qualis 
in  labe  illa  esse  debuit.  Fieri  denique  solet,  ut,  quum  labes 
illa  premat,  in  primis  viis  insit  aciditas;  ut  vires  corporis  val¬ 
de  infringantur;  ut  denique  adpareat,  corpus  universum  morbo 
graviore  addictum  penitus  laborare. 

Invaginatio  majoris  minorisvc  partis  tubi  intestinalis  non 
est  ilia  quidem  tam  rara,  ut,  quantum  nos  usu  comperiinus, 
praecipue  corpora  infantum  mortuorum  dissecantibus  eam  saepius 
cernere  non  liceat.  Invaginatio  autem,  quae  animadvertitur  in  cor¬ 
poribus  dissectis,  fortasse  saepissime  exsistit  sub  ipsam  mor¬ 
tem;  cujus  invaginationis  causa  est,  quod  vis  vitalis  non  per 
omnes  tubi  intestinalis  partes  est  aequabiliter  distributa,  quam- 
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obrem  dicitur  frequenter  reperiri  in  morbis,  in  quibus  nervi  ce¬ 
rebrospinales  torpore  adfecti  sunt,  et  maxime  in  agone  eorum,  qui 
his  morbis  moriuntur;  quum  contra  in  paralysi  ipsorum  visce¬ 
rum  abdominalium,  ut  in  cholera,  in  typho  intestinali,  in  peri¬ 
tonitide  universali  cclerisque  ejusdem  indolis  morbis  aut  nu in¬ 
quam  aut  raro  admodum  cernitur.  Atque  hujusmodi  invagina¬ 
tio  nullum  habet  signum  reagentis  naturae,  seque  explicari  et 
extendi  facillime  patitur.  Et  inest  in  intestino  tantum  tenui,  et 
quidem  ita,  ut  pluribus  locis  in  eadem  tubi  intestinalis  parte 
simul  possit  inveniri.  Ab  his  autem  invaginationibus  prorsus 
diversae  sunt  eae,  quae  tamquam  morbos  tubi  intestinalis  ex 
se  pendentes  se  praebent,  suntque  valde  perniciosae,  saepe  mor¬ 
tem  adferentes  (Rokitansky,  op.  eit.,  tom.  5,  pag.  220,  ed. 
see.).  Ilanc  autem  adesse  invaginationis  speciem  (quandoquidem 
alii  quoque  cavitatis  abdominalis  morbi  eadem  ferine  prae  se 
ferant  symptomata)  suspicari  poteris,  pro  certo  habere  non  po¬ 
teris.  Facilior  quidem  evadit  mali  diagnosis  tum,  quum,  ut  in¬ 
terdum  fit,  pars  intestini  invaginata  per  anum  se  exserit,  quod 
cum  accidit,  fieri  potest,  ut  invaginatio  altissime  incipiat. 

Rarissime  autem  evenire  fortasse  credendum  est,  ut  inva¬ 
ginatio  in  umbilico  aut  extra  umbilicum  reperiatur.  Quod  cum 
accidit,  rei  fuit  causa,  quod  foetus  non  ita  convenienter  legi¬ 
bus  naturae  adoleverit,  ut  fissura  anterior  rite  occluderetur. 
Quod  malum  secuta  est  hernia  umbilicalis  congenita.  Interdum 
simul  exstitit  complicatio  cum  invaginatione,  idque  ita,  ut  vel 
pars  intestini,  quae  herniam  efficiens  per  umbilicum  transivis¬ 
set  quodammodo  invagiuaretur,  vel  alia  pars  intestini,  pone 
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herniam  jacentis.  Nos  autem  numquain,  quantum  meminimus, 
invenimus  auctorem,  qui  fecerit  mentionem  invaginationis  extra 
umbilicum,  ubi  membrana  mucosa  aëri  fuerit  exposita,  qualem 
nos  morbi  casum  comperimus  *).  Et  fert  quidem  rei  natura,  ut 
tale  aliquid  non  eveniat  nisi  rarissime,  quum  nccesse  sit  multa 
prorsus  singularia  simul  accidant,  nt  talis  evadat  morbi  species, 
qualem  depinximus.  Primum  enim  nccesse  est  exsistere  perfo¬ 
rationem  tubi  intestinalis;  deinde  in  loco,  qui  prope  sit  umbili¬ 
cum;  tum  regionem  tubi  intestinalis,  in  qua  insit  perforatio, 
modo  aliquo  adhaerere  ad  umbilicum  aut  ad  partes  proxime 
adjacentes  cavitatis  abdominalis;  dcniijuc  aegrotantem  nisu  ali¬ 
quo,  qui  ad  curationem,  ab  ipsa  natura  susceptam,  tollendam 
sufficiat,  id  efficere,  ut  oriatur  invaginatio. 

Nobis  quidem  nulla  cognita  est  curandi  ratio,  quam  veri¬ 
simile  sit  valere  potuisse  ad  avertendum  fatalem  exitum  mor¬ 
bi,  de  quo  dicimus.  Interne  quidem  adbibita  remedia  nihil 

« 

effectura  fuisse,  nemo  facile  negaverit.  Quod  ad  curationem 
externam  allinet,  etiamsi  fascia  comprimens,  apte  adplicata  sein- 
perque  insidens  ad  regionem  umbilicalem  adhibita  fuisset,  no¬ 
stro  quidem  judicio  aliud  nihil  effectum  esset,  quam  ut,  ad 
nisum  aliquem  infantis  vehementiorem,  nihilominus  invaginatio 
exsisteret,  eaque,  ut  credendum  est,  extra  tubum  intestinalem 
in  cavitate  peritonaei,  aut,  si  res  ad  comparationem  prosperius 
evenisset,  intra  tubum  intestinalem.  Si  igitur  prius  illud  acci¬ 
disset,  fatalis  exitus  certus  fuisset,  si  posterius,  valde  probabilis. 

*)  Nisi  forte  hernia  umbilicalis,  sphacelo  correpta,  anum  praetcrnaturalem  vel 
fistulam  stercoream  eifeccrit. 


-- , 

Note  sur  I’ Integrale  Jinie  2  cxy 


PAR 

C.  J.  MAIiMSTEN. 


litant 


y  une  fonction  entière  de  x$  on  sait  bien,  que  l’inté¬ 
grale  finie 


peut  toujours  se  trouver  söus  la  forme  finie  par  la  formule 
connue 

etc . (0 

,  ;  V 

où  les  cocfficiens  sont  determines  par  les  équations  f) 
A{eh-i)-\-e7l=o 


■v*  '1 


B(eh —  i)  *4~  ■ — •  A^  - j - -  o 

K  '  1  1.2. 


C(/-0  +  lrBeh  +  =  0 

D(e‘—  1)  +  --  Ce*  +  —  Be*+  -^Aek- |- 


fî 

U.  3Î 

tun» 


1.2 


1.2.  J 


1.2. 0.4 


=  O 


a  .•  -  ,  c:  . 


etc. 

.lu)!«?  u!  1:7  . .  v  ifa  «  , *3 ’  in>*  el»  tu. . -«'iKjVi  I 


1)  Voyez  Lacroix  Traité  des  Differ,  et  des  Séries.  Paris  1800  pag.  t09. 
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Le  foot  consiste  à  trouver  une  expression  generale  pour  cal¬ 
culer  l’un  quelconque  de  ees  coëfficiens  indépendamment  des 
autres.  En  effet  une  telle  expression  est  déjà  trouvée  par  Ey- 
telwcin  mais,  que  je  sache,  personne  n’a  observé  la  rela¬ 
tion  intime  de  ces  coëfticiens  aux  dérivées  successives  de  la 
fonction 


eA-i 


C’est  cette  relation  que  je  vais  faire  connaître  dans  la  note  pré¬ 
sente,  et  qui,  je  crois,  doit  être  d’autant  plus  importante, 
qu’elle  nous  fournit  un  moyen  aisé  de  démontrer  rigoureuse¬ 
ment  5)  la  formule  symbolique 


-% 
edx  - 


/  T  ...  !  "  -  r  v  r,  ■  ... 

I  i  •••**-■  J  A 

y  étant  une  fonction  entière  de  .r. 


2)  Grundlehren  der  hohem  Analys,  von  .1.  A.  Ey  t  cl  we  in.  Il  B.  §.  o78.  —  Dan» 
le  Mémoire,  qui  suit  ci-après,  M:r  Björling  avail  aussi  trouvé  la  même  exprès* 
sion  générale  par  un  calcul  rigoureux  mais  très  long.  Le  résultat,  que  M:r  Björ¬ 
ling  avait  la  bonté  de  me  communiquer  en  manuscrit,  me  fit  soupçonner  une  rela¬ 
tion  entre  les  coëfficiens  mentionnés  et  les  dérivées  de  la  fonction 


Ct  - 


h 

e  — i 


Après  avoir  trouvé  eette  relation,  je  la  communiquais  à  M:r  B.,  qui  par  là,  avant 
l’impression  de  son  Mémoire,  a  pu  y  abréger  le  calcul. 

3)  Voyez  le  Mémoire  de  M:r  Björling. 
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• 

tuons  dans  (1) 

■*■  *  V  ^  ij  “Y"*“  V  0  -  ^  ^  i  "  v 

î  *  V»  \  * 

,  i.f  f-vA  ' 

V 

3 

'  '  •» 

(eA— i)^a,  (eh—i)J3,  {eh— 

„  /  '  *  *  f4 

1  ^  ./.*4  ^  CtC» 

9U^  iiï 

au  lieu  de 

rx  <  À  +  s  *ÎUf  f  0  ==r^  '<r. 

ß,  C,  f>, 

. 

'  -4, 

etc.  ; 

*  i 


fj;  ni» 


la  formule  (I)  pourra  être  présentée  sous  cette  forme 


i-A 


Scxy  =  S  Ail ïexy(i),  .  ...  .  •  •  (?) 


%— O 


OU 


>yrr  * 


T  »  i  r  V*  »  '  •  f‘»)  v  . 

i  VU  S  -T“  U  f 


= 


i  -  y  ’J 

1  —  0  »•  Ci 


eh —  i 


•  •  • 


Mais  par  la  formule  connue 


«>W  •iU7lJ 


ou  aura 


e's-e'Ze'Ay 

.  .,j=  : 

e*!/  =r  (eh — •  i  )  2e*y  -f  e'*  2erAy , 


t  ** 


(3) 


d’où,  en  substituant  pour  Ay 


.M  '  .  -T-  0' 

'  £ 


on  conclura 


.1^. 


ft; 

hy  -  S - i-r- 

Jj— J  1  i2m«*A 


.  »  A  l  -s 
V‘T  -,  ;  i. 


'  : 


f  \  v 

•'4V. 

fc=m  ifc 


O 


e*y  =  (eA—  O-SV'y-f  eA  S - -( 


..  .»*- 


v  lt=ii  I.2.I.Ä 

’*  •  ;  vi'  i 

et,  en  posant  y(i>  au  lieu  de  y, 


io 


r.' 


V 
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k=m  ik 

ext /V  =  (eh —  l)  2exy(î)  +  ch  S  - -  2exy({+k)  . 

k=z  i  1.2...Ä 

Substituons  à  present  cette  valeur  cie  cx y ^  clans  (2}  5  en  se 
rappelant  que 


on  aura 


y(i+k)-  o  pour  »  -f  k  >  m 

rt\  ^ 


i =m 


i=m — k  k—tn  i  fc+i 

^evy  =‘S  ^(éÄ—  +  S  .  S  4 - -  'Zextf+k>- 

1  Q  I* —  Q  Ji~~~  1  1  «  2  •  t«A 


ou,  si  Tou  pose  dans  la  dernière  somme  *  au  lieu  de  t  +  fc, 

•  , .  T*  y  V 

*=m 


r=i» 


«2Tevy  =  S  ^.(efc—  i  ) /tee*/0  +  e*  S  h{2exy{-  S 

*=k  0 


1^=0 


On  en  conclura  tres  facilement,  pour  la  determination  des  co- 

7  ‘ 

efficiens 


i=^0(e*-,) 

j  -  i 


o  =  A{eh — i)  -j- 

'  ^  JY  2) 


et  généralement 


.  ehAi  ehA0 

o  =  A  (e — i  )  -j — - {-  - 

t(  2)  r(3) 

•^•v.  St  r‘T 

<■  -j.  •  "•  \i  û 

-  ■  1  t  k=m  yd 

0  =  ^-0+^^  , 


o  no 


ou 


,  «sr 


ä.j  m  "  -A 


I....',.  Ji—m  J 

A  =  ch  $  m~h 


k=o  f(Ä+l).  *  ;  119 
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où  enfin 


k—tn 


-  ehS 


A=o  i\TO-|-l - A) 

En  mettant  m — i  à  la  place  tie  m  ,  on  aura 


(4) 


k—tn — i 

S 


A 


A—o  I\m — A)  ’ 

d’où,  en  diflerentiant  par  rapport  a  /t, 

jt 


<u. 


d  A  ,  ehA  *=»{(m— k)Ak  -f  — —} 

- -  - - f-  c  O  - ; - ‘ 

d/t  r(m)  k~i  4~ 1 — A) 


(«) 


Multiplions  à  present  la  formule  (4)  par  m,  et  en  retranchons 
(£>);  nous  aurons  l’équation 

C  dsi, 

“  "  “5T-  “  ‘  -IXm+i-i)  ’ 

qui,  pour  être  satisfaite,  exige  évidemment  que 


\ÀS  = 


d  A- 


dh 


i  étant  un  nombre  entier.  En  posant  ici  successive  i — i,  i — a, 
i — 5,  etc.  au  lieu  de  i,  il  en  résultera 

,  d'A„ 


A  = 


r(i‘+i)  dti 

c’est  a  dire,  en  vertu  de  (5), 


O 

- —  y 


A,  = 


Ïtf+O'  dti  . . (e) 

Voilà  l’équation  très  simple,  qui  fait  dépendre  la  determination 
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des  coëfficiens  Â  de  l’expression  générale  des  dérivées  de  la 
fonction  i 


e  — - 1 


Quant  à  la  valeur  de 

V  t  — 1  J 


dhl 


elle  pourra  se  trouver  immédiatement  par  une  formule  que  nous 
avons  autrefois  démontrée  4),  savoir 


étant 


r  ft=r+,  , 

zr  =  (-05.  s  (-0^ 1  «  K 

k=i 


z  = - — 

0  l+*«-v- 


d 


z_  = 


{•+»•— v—  } 


d  a 


^  A — J  A — l  a — 2  A — i  A* — a  A — 5 

q  =  A - .  (A — i)r  -j-  - . - (A-s/ - .  — (A-5)r-f  etc. 


1  2 


1  2  û 


tin  faisant  ici 


a  =  h  y_, ,  y 


i  ,  r  =  i. 


nous  aurons 


•*•'{717} 


dhl 


fc=«+ 1 

=  (-1/  S 


gjo 

a 


(«*—!)* 


.  A — t  .  A — iA — 2  .  A — iA — 2  A— o  . 

ö  =  A‘ - (A-i)*  + - . - (A-2)‘ - — .  — (A-5)‘  +  etc. 


i  2 


i  2  b 


4 y  Theoremata  Nova  de  Inlegr.  Defin.  etc.  Upsaliœ  1842.  Cfr  Archiv  tier  Ma¬ 
thon.  und  F  hy  sik  von  Grüner  t  UI  Th.  pag.  44. 


“'Jt' .  '*  *  i  ,  ■  ît >  fß 


CALCULI  DIFFERENTIARUM  FINITARUM  INVERSI 

•  EXERCITATIONES. 


AUCTORE 

i 

*5.  G.  DJÔRUMG 

H4TUES.  DOC. 


I  ’  r  .  >  »  «  *  1  ,»■# 

(Quantum  in  omni  re  Mathematica  valeat  Calculus  ille  Diffe¬ 
rentiarum  finitarum,  profecto  neminem  fugit.  Eo  magis  est 
mirandum,  quid  sit  quod  partes  haud  paucae  hujusce  doetriuæ 
ad  hoc  usque  tempus  (certe  quod  nos  quidem  sciamus)  princi¬ 
piis  haud  utique  firmissimis  stabilitae  remaneaut.  Verumtamen 
accuratius  rem  pensitanti  elucet,  culpam  in  eo  praesertim  hae¬ 
rere  quod  —  in  his  quoque  Analyseos  partibus  —  levior  ali- 
quatenus  quam  decuit  cura  in  legibus  serier  um  infinitarum  ap¬ 
plicandis  fuerit  posita. —  (Ita  se  rem  habere,  ex  ”Annotatio- 

»  •  V 

n  i  b  u  s”  heic  et  in  Partibus  Exercitationum  nostrarum  sequen¬ 
tibus  pone  adpositis  patebit). 

44 


1 
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Quæ  cum  ita  sint,  operae  nos  pretium  facturi  videba¬ 
mur,  si,  a  primis  fere  lineis  exorsi.  Calculi  qui  inscribitur 
Differentiarum  finitarum  Inversi  partes  aliquot  majoris 
momenti  diligentius  quodammodo  examinatas  firmisque  innixas 
radicibus  sistere  potuerimus.  —  Cujus  lieic  operis  Pars  prima 
offertur. 


PAHS  I:1A. 

— '  *  *  '  v  r  r  *  ' 

Duæ  sunt  functiones  unius  Variabilis,  quarum  in  sequen- 

tibus  Derivatarum  praecipuus  erit  usus.  Sunt  ■ _  et  -^-r—  • 

—  Quarum  alterius  inventis  Derivatarum  valoribus,  generalem 
inveniri  licebit  quantitatis  z exy  (y  denot.  functionem  ipsius  x 
rationalem  et  integram)  expressionem;  alterius  autem,  facillimo 

inde  negotio  deduci  licebit  valorem  pro  x  =  o  Derivatae  (cujus- 

•  * 

X 

libet  ordinis)  functionis  — - ,  quo  quidem  valore  in  sequen- 

tibus  sæpenumero  opus  erit.  —  De  bis  quatuor  rebus  in  Par¬ 
te  hac  I:ma  erit  agendum. 
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§.  I. 

Problema  I. 

* 

t  •  \  ex —  i  / 

Invenire  _ _ i  .  — 

d  xn 

1.  Differentiatione  habentur  successive 


(e* * — x)4 


ex  -f- 1 1  e7X  4* 1 1  e3jc  “F  eix 

(ë^ô1 


Ex  quibus  per  inductionem  jam  conjici  licet  esse  (n  denot.  nu¬ 
merum  *  integrum  quemlibet)  in  genere 

 -  -  -  -  , 

*  Ne  anceps  nostrum  videatur  genus  loquendi,  heic  semel  omnino  notandum 
est,  nos  per  vocabulum  ”Numerus”  ubique  inlelligere  quant,  realem  positivam 
nec,  nisi  expressis  verbis  indicetur,'  simul  in  eo  quantitatem  ”zero”  comprehensam 
relie. 
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(*) 


.  (-i)«. 


Ut) 


S  Apx 


dxn  ( ex — 1)*+1 

A{  certas  denotantibus  coëflficientes  numericas.  —  Veram  hanc 


esse  legem  usque  ad  Derivatam  4:i  ordinis  (inclusive),  jam  est 

•  '  y  .  •  •  i  •  î  i* 

expertum*  Concesso,  valere  eam  usque  ad  Derivatam  n:i  or- 

i  '  *  * 

dinis  (inclusive),  probabitur  valere  eadem  in  Derivata  (n-f  i):i 

»  t 

ordinis,  scu  esse 


(2) 


r+'(-'— )  's 

. (-i)~+^. _ 


i=n-|-i  n-f*  I 

A  e'x 


dxn+l  (e* — i)n+a 

Differ  en  tiando  (1)  invenitur  esse  revera 

^  W—  )  Ti  A{e"  +  (it — i  q- .  )A 

n+I  \ex—  i  /  _  ,=i  «=* 


,-e 


(•4-0* 


(-0 


dxn+l 


(e* — i)n+2 


fc=»+ 1  n 


at  terminorum  S  prior  =  SiAjP* ,  quoniam  An+l  =  oest. 


i 

l=n 


posterior  =  S  (»*— quoniam  est, 


1=0 


i— n-f- 1 


S  (»* — i~\~'J)Ai_1  e'* 


ideoque  revera  est 


l~») 


(  \  *=»  + 1/  H  n  \ 

U) 


(e*— i)n+a 
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Quæ  cum  (2)  colluta  arguit,  justam  fuisse  conjectionem 

n 

nostram  et  quidem  quaerendas  esse  coëfficientes  illas  Ai  ex 
æquatione  Differentiarum  finitarum  ista: 


(3) 


A  i  =  i  Ai  -f  (n— i-fr.)  .  — 


2.  Æquatio  (3)  primo  ostendit  esse 


h  n 


Porro: 

l:o)  Æqu.  (3)  dat  [»t  =  aut  >  ij* 

\  4  * 

n+i  w  «  «  «  w 

Aa  =  a^3  -f  h  A  y  )  ideoque  txAa  —  A^,  +  n,  (An  =  i)r 


quæ  integrata  dat 


C  denot.  valorem  ipsius  Z  pro  «=  i  (quoniam  A2—»jr 
seu  breviter 


2:o)  Æqm  (3)  dat  (_«  —  aut  >2j.: 

*  A 

n-fi  n  h  r  h  w  n 

-j-  (n — j)^aJ  ideoque  A.ij  =  2^/3  -f  (« — i)Aar 

quæ  integrata  dat 
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n 

A 


3  — 


n — i  n  <  * 

S'1“1  Z—^—A2,  quoniam 


=  o. 


seu  secund.  l;o) 


(n — i  n  \ 

=  5«-!^  - - ,2n-i  ^ -  I  .  — 

>i=a V  5“  n=i  2'*  y 


3:o)  Æqu.  (3)  dat  [n  =  aut  >5]; 

n  n  n 

A  ^4  =  5^4  +  (» - 2)^3  > 

quæ  integrata  dat 

«  n - 2  n  .  3 

=n  4n_1  2,’  — : — A 3  ,  quoniam 

n=3  J 


=  0 


seu  secund.  2:o) 

/  (n — 2  /n — i  n  \] 

=  4M_1  2 1 - - .2"-*  2- —  V  -  — 

n=3(  4M  n=2\  5’*  2«  Jj 

Ex  quibus  per  inductionem  jam  conjici  licet,  esse  D 
i  integer  quilibet]  : 


2  r  t  -“-1 

-A ■+!  =  (*+>)  sl ,/ 


n=r 


!  (»•+,)- 


n  n 


-,  ( 

n- 1  /it*  1 

...3  — 

n=i-2  J 

n=a\  3" 

n 

^4  } 

modo  est 

» 

n 

^3) 

=  aut  >h 


expertum. 
,  perfacili 
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jam  negotio  probabimus  valere  eandem  pro  ^F+a  (»*  =  aut  >P+,)> 
scilicet: 

m'  ,  .  'a  v  v,  |4|;-  < 

Æquatio  (5)  dat  =  aut  >  p+ij: 

.  *  *  %  *  l  «/.  i  i  +  v»  J _ *  -A  r  t  -4-  4  J  ,  4.  i<  |  •  -r 

»4-1  n  n  n  n 

^+2=(p+2)^+2+(,i-F)^+i5  ideoque  A^+3=(p+0^P+2+ 

n 

+(»“P)^+l,  (A»=  »),  • 

quæ  integrata  dat 

.  ><*,+,  =  >  quoniam  =  or 

n 

seu  secund.  (4)  —  quoniam  ea  valeret  usque  ad  ^F+1  (inclus.) 
—  ipsa  æqu.  (4)  mutato  in  eâ  *  +  i  in  p  +  2.  — 

Itaque  vera  est  (4)  pro  n  =  aut  >  »  (*  numerus  integer).  — 


•  • 


5.  Est  autem,  adbibita  denominatione  coetGcientium  bi- 
itomii  solita: 


—  =  —  [»+i],  +  2»; 

n=i  2W 


n — i  / 

5«-i  2-—I  — 

n=i  Û"  V 


[«+  »] t+3nj  =  3"",nf2(__  (n'1)(î)*  +  (,|->j'(s)M  j* 

-  [»+O2  —  [«+i]i2n  +  3Hj 
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4  n?3“ÿT  ([n+1L-r«+,]12,‘+3*J  =  : 

=  4"  J-j  (c~+ 1  J.  («-*)  (i)n — C—h  »j.-C»-*)  (!>*-+  (»-*)  (l)n)  = 

=  -  [n+1]3+[»+>]a2,‘—  [«+■  l],5n4-4*  > 

f  „  ’  »  ,  A  (  i .  •  *  1'  f  i>  v  I 

ideoque  secundum  (4),  dum  «  =  aut  >  indice  inferiore,  erit: 

*  *  j  .  '  » 

\*  „•  ,  V  *  .,'•*>*  4  '-rs  v. 

It 

—  ^2  =  [»  +  1!»  lW—  2*, 

1  *  V  ‘  V  .  ,  4~  '  '  • 

n 

A3  =  [»+>]a  in  —  [»-HL  2»4-5*, 

’  !  .  n  ff  ...**■.•  »..*'■  « 

n 

—  A^  =  [n+l]3  ln—  [»+0a  *”+[«+ *3 1  5*— 4«  5 

atque  per  inductionem  conjici  licet  esse  (»  =  aut  >*-H) 

» 

=£»  +  Jtl  2-+  [»+i]lva3--....-f(-i;*[n+i]o(**+0"> 


tr 


fc=»  4-1 


(s)  •  >  •  •  •  =  *5  r*r  i"T'w+i 

*~i 


»  » 


Valere  hanc  legem  pro  ^2,  et  Aa ,  modo  est  expcr 

n  n  n 

tum.  Concesso  valere  eam  pro  A2,  A2, . En  —  aut 

v  '  9 

n 

>p-f 1]>  probabitur  jam  vera  esse  eadem  pro  ^+a  (w  =  aut 
>  P  +  2)-  — 
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Pruno  quidem  facillimo  negotio  probari  licet,  valere  eam 
pro  n=p4*2  :  seu  esse 

(S')  .  .  .  (-i 

k=i 

scilicet  membrum  posterius  seu 

t  ^  zz.A  0'ii|  •  )  ^  i  JtTi ili  t*f  i  i  J  *>  :  *  v  J  'j  * 

(-l)'’+'•{(P+ä7+a-fP+3],(/<+^)'’+2+l^>+3],f>'’+,- . 

‘  Î  . +(-.7+>+5]P+1)',+1) 

est  =  ("0P+1 

i  *  'MM*}  *  i.  •  -  C-  k  *  !  ? 

uti  justum ,  secundum  primam  illam  conditionem  in  N:o  2  prae¬ 
cedenti.  — 


«  •  «  «  « 


Dum  vero  n  >p-H,  habentur  secund.  (5)  relationes: 


(*') 


I  p  +  3  P+2  p  +  2 

^p  +  2  ~  (P  +  aMJ.+aH"2'^i»  +  i  » 

p  +  4  p+3  p+3 

^p+2  =  (P+3)^p  +  a+5^p+l» 


r  l'  -/ 


n-l 


n-i 


^  ^p+a  =  (F+S^p+a+^-p-O^p+t 


*  Id  quod  ex  eo  patet  quod  (vid.  notam  insequentem)  : 

Am+l(-l)'n=o  =  mm-[m-f-l]I(m-l)",+  [/n-f  l],(m-2)m - ...+  (-i)w'1[w+l]m_1lm-i. 
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S&l 


*  *  ^  •  I  n 

I:o)  Prima  flat,  quoniam  (5)  valeret  usque  ad  Ap  +  X  ha¬ 
bita  que  ratione  aequationis  (5  ]: 

.  _ •  ^  > 

;>  +  ■>  -  -  fc~p+a  lr=p-\-i 

•^  +  a  =  (^-f2)S(-l)Ä  1[/J-f-5^,.fc+aAP+2-2S(_i)ft'1[p-{-5]  fc+1ÄP+2  , 

ü=i  fc=i 

seu,  quoniam  valor  termini  posterioris  =  o  est  pro  k='p-\- a, 

'  £-[-<•  r  ■"  *  •  1  c  '  «f  t  '  •>  »  ■  c.ï  «  •  1 .  ft.- 

■  ■ 

i-  -%+3]p.t+1K+ii 

k—i 

4r  f  M  /  k  ‘  ‘  [.T!‘-  JH  *  '  Sfu 

•  j  i  fy/) 

at  (5)  postulat  esse 


O  * 


DMUOiiilwoi)  xj! r 

p  +  5  Jt=p  +  2 


<“") . ,>‘>+4W*'’+5’ 

et  quidem  jure:  nain  tïiflcrcntia 

k—p+2. 

S(-i)*''{%+4]  i+jrrfp+s)lÿ+5]p.l4a+%+3]  }r+2=o  est: 

rl  —  1  »  r 

scilicet 


.  ,  r  ,.(P+4)(î-+5) . (*+3)  . 

^+%.i+2+!!ip+%.u+^k—1:  3 ...... ....  (p-k+i)  + 

I  ,,(P+3)(H-°) . ••••••  (A  +  5)  r„_i_3i  ,%+3)+g(y-A+a) 

1.  2 . * . (/»-/c-J- 1  j  P_,i  +  a  Â-f-2 

*  *  **  « 

=  (j>+2)1>+5]h,+1-  — 


<J» 
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2:o)  Secunda  dat,  ratione  habita  æquatioms 

j>  +  4  ^  A=;j  +  à  k—p+i  f 

(-■)r+,^+,=<p+^ot,i?+^*/+î^(-«f>+^+/+5, 

,  '  ,  r  f  » 

seu  ftint/nofiioffimo:?  «boni  m»aoig«ooaoo  itnMMiiio^çOiiposw 

i£r,)U,{*+a>+4W~s^+4W.K+î  5  -■ 

. -i  \  •  ^  ,„.A  r  1 

at  (5)  postulat  esse 


{-) 


..-a 


1  «  ;  i  ,r  ,,  ,  . 

.  ‘Up+4  ffiÂTt/ 


>+a  Lr  1  ‘  >-fc+2  7  c-!-  ,  » 

et  quidem  jure:  nam  differentia 

k=r+*  oaea  Juïulaoq  (o)  i« 

S(-i)‘-'{/iö,+5J  -().  +  2)[p-t-4]  +^-^4^  )/i,'+,=0  est: 

K—  I  r-  * 


4.^i  rf  J  »  „  -  '-"/r  V  V  '+'*  r  V 

•\  <-Â- v, .  •  T  V  "i  '  ( 1 ~  fi  ~s  +H'  V 1  ~) 

scilicet 

*&,+5]  .  +  3[,,+4]  il»  !> 

Lr T  V*+2  1  -V-fc+1  1.  2 .  («-A4- 2)  ' 


«.  ;  <^=A 


i  «  (P+4KP+S) . •-*+*>  r„4-/q  .%tM+30>-*+s) 

+  3‘  ,.rf?,.,.r“(p-/c+ô  =  W-ni+j  = 

:j<ia  o  =  1  ^  j"  ,  Ä  t  ~h  Ÿ  ~r  Hl  2  "}“  \0  4" 


=  (p+9)b»+4]  t+v 


t9aili*>K 


à  fJE  -4—  v»  “r-  u  |{üj 4 1  -  w  ^  i  4*  4~  a 

'  r  *  '7^  +  3  />+4 

3:o)  Concesso  igitur  valere  (5)  pro  ^p+2,  ^;,+3, . A +2? 

(Erfi+v)... . (M-*  h)  . 

^  «<.  s=a 

probabimus  veràm  eant  esse  “prcrA^+a.  — . 
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Æquatîones  (3  )  seu  (3)  dant 

p+ÿ+3  P+T+*  >>4-î+i 

(  l)P  '^p+2—(  1)P+  (p+2)^+i~C“1)P^4"2)^+i» 

idcoque,  secundum  concessionem  modo  commemoratam 

p+q+ 3-  h=zp+2  , 

(-')',+X+,=0’+2)S(-i/-‘|>+î+îL-,+/+,+i- 


fc=i 


*=?+* 


V_,c+: 

_  (f+^Çl^![>+f+3^y+*+-. 

■  -  îVff.  y+V) 


=2-*)l"{  (/>+*)  [p + ï+  3Vt+ ,-(«+*)0> + f  +  3],.h  ,K+,+a  ; 

at  (3)  postulat  esse 

-  IfetO  ’  »<  ,  j 

P  "H  +  .  . 

(_i/+l^+ =S(-i)l->+»+4L.,+^+’+3 , 


.  ,  (/-4  H! 

J  «—-A 


et  quidem  jure:  nam  differentia 


k=p+: 


2-4 


S(-hk~'{k[p+‘i+i]p_k+-(p+V[P+lW,rk+2+ 


4.  rr-î-  «i 

*  ! 


scilicet 


Hr^/+2)[p+,4-3Wi}^+^=o  est: 


% +  <1  +  41  p_*+a +(7  +  2)!>+7  +  3]  _*+ ,  = 

C;  ,  ■■ _ _  V  .  .  .  G*--;  (ü)  cs^kîk,  (0:0  " 


=  A. 


(p4-</4-4)(p4-</+  3) . 

!►  2..  (p — ^4"2)  ^ 
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I  f  ,  „  (^+7+3)>+7+2) . (?-fA+3) 

4-  (?+2; - 7777777770^7) 

%4-^-h4)  +  (7  +  2)^-A+2} 


</  +  A+2 


=  (P  +  2)[/>4-<y+3] 


Itaque  (5)  vera  est.  —  Et  quoniam  ponendo  i=o  in  eâdem  ha- 

n 

betur,  uti  justum,  A^i^  jam  statui  licet  esse  [w  =  aut  >i,  i 
mim.  integer  quilibet] 

(•) . 4=  s[—  1  /■*£«+ 

*=a 


ideoque  esse 


(7)  .  .  (-1) 


dxn 


_  A  !  ex-\-Az  e2*-f- . +^„«w'1' 

“  (ev — 1  )"+**■ 


r* 

datis  A  diversis  formula  (G).  — 


•  §.  2. 

H 

Præcipua  Numerorum  Ai  idiomata. 

n 

i.  Numerorum  At  —  ( n  numerus  integer  >1)  —  bini 
sunt  æqualcs,  scilicet 
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(8)  .  .  .  »  .  •  •  Al  =  An_i^.l , 

•  -  -  .  *  ♦ 

qui  quidem  eodem  sunt  ordinis  numero  ab  initio  et 

a  fine  Numeratoris  (7).  — 

Nam 

n  n 

i:o)  Ax—\—An,  (N:o  2  paragr.  præced.).  — 

n 

2:o)  A2=—  [n  +  l]1lH4-2w5 

n  h—n — i  -  .  * 

s  (—i)*->-fc[»+ !]»-,_*  AM  = 

fc=i 

=  (n-l)re— [»+l]1(»-2)n-f[n  +  l]2(«-3)n— . + 

+  (-ir3[»+l]n-aln  = 

f  (  f  ^  v,.*  f  ‘ 

=—  [n  f  l]ll,'+2”  *.  — 


5:o)  ^s=[ti+i]jl”— [»+!], 2"+3"  5 


*  Scilicet  quoniam,  ut  constat,  dum  m  et  p  numeri  integri  sunt: 

(a) . . . .  A m.xP =  (x  +  mJP — \ni\  x  (x  +  m-i)P  +  [tw]  a  {x  +  m- 2)P — . 

. +(-ir-3[m]m.2(Æ+2/  +  (-l)m-,[mV1(a:  + 

t?  -  I  ■  9"*  Eiu  ib  »  J ■  *  Y1  •  '  1 

habetur,  positis  ^  mz=n~ ^M^'( — 2)n  seu 

*  -  »  *  Î  /t  t  T  <  '  A  »  <•  /  »  ..  >•>  -  1  j  f  ,  * 

0  =  («— l)^1 — [n  +  1]  ,  (»-2j“+ . . .  +  (-ir,[4iWÄ+[»+]n1^*  - 


t 
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,  '  K  •  \  % 

-* **U=S(—  I)“:2'‘t«+1]»-J-I.A“= 

k=i 

=  (n-2)“-[«+ 1]  ,(n-3)“+ . +(- 1  )"-3[«+  I],i-31”  = 

*  -  n 

=  ^3*.  — 

In  genere,  duin  ,  est 

4:o)  =S(-ir'+,-'r[n+l]»..+1.^”= 

fc— 1 

=(«-.-+l)”-[»+l],(n-f)”+ . +(-l)"-[«+l]»-.I”= 

=  ( — l)1  1  [m-}~ ^«-»+2 1  H-|- ( — l)*  2[fl“l”l }>»-»+  32n-{- . 

. —  [n+l]„(t— 1)"+»'=. 

*  Scilicet  in  («)  positis  ^  m=n  +  1,  liaretur  Aw  +  ,( — 3)n  seu 

o  =  (n-2)  n — [ra  + 1]  !  (n — 3)n-f- . -f  (— 1)M' 3 [n  +  l]w.3ln- [n  +  l]n_ ,  1”  + 

*f[ii  +  l]n2n— 3«.- 

**  Scilicet  (a)  sic  licet  describis 

(«/) .  Jm.xP  =  (x  +  w)P —  [a«]  j  (x  +  w — l)r -f  \rri]  2  (x  +  wi  — 2)P — . 

. +  (— l)”*-'-1  [>»],„_,•_  ,(x  +  i-f-l)P  +  (-  l)”"V]TO_,-(a:  +  i/  + 

+  (_ir-*-+>[m]m_.+i(a.+i_l)r+ . +(_ir-1[w]m_i(x+i)r+(_irap; 

positisque  bcic  ^  ni=n  +  !^=-0’  Labetur  Aw"*‘1( — 1)M  seu 

o=(«-*>  l)n-t«+  1],  (n-i)n  + . +(-!)"-[«  +  l]M.,.ln-f(-l)«[ra+1)n_;+2l»+ 

+  (-l/-3[«  +  l]„-,-+32'1  + . +  [n  + 1]»0— 1)”— *n.  - 

4M  >  * 


* 
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=(— ,ra[»+,].-.2n+ . 

. — [»+ !],(*—  ir+^= 

n 

=^t- . 

Q.  E.  D. 


n  ft  ft 

2.  Summa  numerorum  omnium  A  t,  y/2 , . 

n+i  w+i  n+i 

(Dcrivatæ  n:i  orcl.)  omnium  que  Ax^  A2^ . An+ 1 


(Derivata;  sequentis)  eo  inter  se  nexu  cohaerent,  ut 
sit 

'  »  » 

»=H-fl  H-J-l 

S  Ai 

(9)  .  .  _ _ _ __  =  w+l.  — 

i=n  n 

S  Ai 

i— l 

Etenim  ex  aequ.  (5)  patet,  esse 

•  i=n+i  M+i  *=»-H  h  i=n+i  n 

S  Jt  =  S  iAt  +  Sir.-i+2K-,  , 

i=i  i=i 

i=n  n  i=n  •  « 

=  S  i  A,  +  , 

1=1  1  =  2 

=  s{i+(»-*'+i)K-.  — 


£.  D. 
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Ex  quo  (ut  facile  patet)  consequitur,  non  modo  esse 

i=n  +  2  n  +  a 

SJ; 

(10)  .  ■  - -  =  (n4"2)(rt4*0> 

*=»  It 

S  Ai  -  ■ 

*= i 

—  V  V  i  ! 

atque  in  genere 

*  ■  -*  •  r\ 

»=n-fm  n  +  m 

S  Ai 

(11)  .  ■  I=1- - =  (n  +  m)(»4-m— 1) . 

1  =  n  n 

S  Ai 

z=  l 

'■  r.  '  ,  <>  \  P 

sed  etiam  -  , 

O  {  (U  (((  <rl  .•  «y|  i 

t=»  n  f 

(12)  . S  Ai  —  n(n— "l)(w — 2) . 3.2.1  =  2"\w-{-])  , 

*=  i 

seu,  quod  idem  valet,  esse 

.:kj  1  ...,r  ni.  !uw.  •>*,  ,»«*  utsMlin  t'  : 

•  .  ,  . 

t=n  k=i 

(*2') . S  S  !]..**“  =  1*^+1)  .  - 

1=1  k=  i 


46 


514 


5.  T  abc  Ï  la  aliquot  numerorum  y/,*.  — 


>  - 

II 

4.  — 

* 

» 

=  1 

1  f  f 

<  \  •  i 

n 

—  _  » 

*  i  •*>  ■  "  — ■■■  —  ■'  -  —  •  •  •  •  •  !  C’  *  # 

'  '  *  '  „  _ •  \  / 

<t  _  i’  * 

4 

4 

w 

•  sr 

11 =a3. 

— 

'  *  ■  -  '  h>9R9..  Ux  .  I 

•s 

s 

5 

y  •  . 

11 

« 

2  6  =  A4’, 

^3  = 

66.  — 

3  T9  n3£  ßl  o  ft  p  1  £ 

6 

fi 

fi 

6 

A a  = 

57  =  ^S| 

^3  = 

302  =  Aa. 

-  ■  !- 

7 

7  • 

-.7 

f  7 

7 

y/4  =  24  16.  —  . 

y/2  = 

120  =*Aj 

^3  = 

’  TI 91  l=A5  ; 

ft 

ft 

8 

8 

8  i  8 

y/2  = 

211— A 1  ; 

^3  = 

4293  =  y/6; 

yi4  =  15G1 9  =  y/5.  — 

0 

.  9 

9 

9 

Q  oo 

502  — y/8  ; 

^3  = 

1 4608  =A7  j 

88234  =  ylf6  ;  y/5  =  4  5 6  I  90.  — 

io 

IO 

10 

IO 

io  in  io  io 

a2= 

!  0 1  '3  =  A  g  ; 

A  3  = 

47840  = 

y/4  =  4  5  5  !  9  2  =  A,  ;  A%  =  1  3  1  03  5  1  =  y/4. 

T  O 

— —  ,  •  «  <Ak 

C  f* 

'  •  \  V  rx 

_  fi  1  '  1  _ r-  m,  '  /  ri  I  \ 

*  Prof.  Malmstén  opusculo  hooce  perlecto  singularem  nos  benevole  admonuit 

it 

co.ëfficientium  barutn  Ai  identitatem  cum  iis,  de  quibus  in  T:u  II:o  operis  praeclari 
" Grundlehren  der  hohem  Analysis ”  von  Eytelwein  pag.  (>“20  seqq.  fuit  tractatum. 
Nos  equidem,  occasione  oblata  rem  istam  accuratius  examinaturi,  speramus  fore  ut 
emolumenta  quaedam  inde  Analysi  haud  spernenda  contingant. 
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.r- 


‘>  « 


fl  hr.  s 


§.  5. 


ïd  ea 

_ ï'  . 


lb  8ßh33 


4^*  i:H  )  PnoBiEMA  II.  i  wJiusdo-iq  < aloib 

-  •'  ’  ‘  >Jp389  »98 

»  .  - 


Invenire 


d  .v»  N 


4  U 


Differentiationc  Iiabentur  successive 

Lrrryi  ozr.z  :l)  cT>£r.:‘..'.v."lM 

Uv?f  i  ; 


e* 


»Ci+’c 


I  N 


<ix  -,  7x^r+*k 

i  i  in»  \  1  !  J  j  f  * 


'  <>'{ 

?  -  1 

i+«xb 

\exJr  1  ) 

-e*-{-e2T 

•  •*>  n  " 

*•*»>  0  -■  »4*m  ■« 

d3 

».  _ 

dx2 

*  ,  A  -  lUiJ  U  *1  * 

1 

!  ex-{-  i  J 

f  C.V - 4eijc_|_ev 

v«  •  .  X(  1 

nicufiOHp  t  • 

dx% 

(e*  +  i  )4  7 

.  t  -r-  «  v 

<**\ 

♦  XI 

{  '  ) 

\e*~ f  i/ 

— er-f- 1 1  e** —  i  i  e^x-\-e',x 

« 

«3 

Ja-4 

-,  Ce-+i)3 

<-) 


Ex  quibus  per  inductionem  jam  conjici  iicct  esse  (n  nuui.  in¬ 
teger  quilib.)  in  genere 


V' 


i-  J- 


I .  * _ ?  rJ 


(13) 


(-»)" 


d"l 

'  i-  ' 

\ 

[ex-\-  i  j 

1 

dxn  \ 
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D,-  certas  denotantibus  coefficientes  ab  n  et  i  solis  pendentes. 
—  Concesso,  valere  banc  legem  usque  ad  Derivatam  n:i  or¬ 
dinis,  probabitur  jam  vera  esse  in  Derivata  (n-|-i):i  ordinis, 
seu  esse 

0  {  r  \  '  «  .*  - 

(  \  *=»+i  »4-1 

— tt)  s  B‘‘lx 
t  ±ll  =  -J=i _ _ 


dxn+ 1 


i)w+2 


Differentiando  (1)  invenitur  esse  revera 


/  \n+l 
("0  • 


»4-i(_J_\  ,  — S”’/] -e-  +  S  (n-t+ 

a  _  •  l==l 


dxn+l 


(e*4-j)n+3 


t=»+  in  » 

at  terminorum  S  prior  =  S  »  ,  quoniam  =oest, 


t=n 


posterior  =  S  (»*— *+i)Äie(,+  0*,  quoniam 


*=»  4-1  n 

=  S(n— •+a)Äf_le«j 
1=1 


ideoque  revera  est 

dn+,(e-q^)  _  £ 


( — i)  • 


dxn+l 


(e*-H)*+3 


317 


Itaque  justa  erat  conjectio,  et  quidem  coëfficientes  2?,  quaeren¬ 
dae  sunt  ex 


(14) 


n+i  n  » 


Ex  qua,  collata  cum  æqu.  (3),  facile  patet  esse 


(15) 


k—i 


Scilicet  Bi  talibus  assumtis  fieri  satis  aequationi  (14),  ex  co 
patet  quod  secund.  (3)  revera  est 


n+i  n 

\n+*+1  À  _•/  ,\w  +  ‘ 


Itaque  habetur 


(16) 


t  ( 

1  ev+l  / 


dx 


n+l 


t=n  h 

S  Cf* 

1=1 

(e-+l)M+l 


scilicet 


/c=t* 


^  ) . = (  *  y^i— s(  t  )*[*  + 1  iw« — 


*=i 
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§•  4. 

.  ’  *  -  ’  t*  i  •%  .  Î  *  Tt 

n 

Praecipua  quantitatum  Ct  idiomata. 

n 

I.  Quantitatum  C{  —  (»>1)  —  binæ  sunt  aequali  va¬ 
löre  numcricOj  scilicet 

1  n  n 

C,-  et  1  } 

q u æ  quidem  eodem  sunt  ordinis  numero  ab  initio  et 
a  fine  Numeratoris  (16).  — 


Etenim  ex  relationibus 


■) 


Ci-={—VfAi  et  Cn_i+l~(—  îjn"+,^n.i+1 

ipsâque  æqu.  (8) 

consequitur 

(18) . i 

seu  explicatius  (p  integer  quilibet) 


2/J  2/>  r>/>4-  l  2/I+-J 

(19) .  C^—C  et  Ci^C 


Eximie  consequitur  —  quoniam  coëfficientes  C  Derivatae  cu- 
jusdam  pari  ordinis  numero  ipsæ  suut  numero  pari,  et  vie« 


5 19 


t  orsa  —  osse  s  um  mam  c  o  efficientium  omnium  in  Deri 
ruta  ordinis  numero  pari 

1=271  271  1=271  l=i  , 

m . s  Ci  =  o  =  s  s(-i)  w+ij. 

t=  I  t=  i  k=i  ' 

at  in  Derivata  ordinis  numero  impari 

*=  /1+1  2/1+1  /271+1  271+1  271+  l\  3/1  +  1 

s  ^=2^  +  C2+ . +  Ct ,UCr+l 

seu  potius 

1=271-1  371-r  1—71-1  211-1  371-1 

(21) .  s  c,.  =  2  S  c.  -j-  c  _ 

l—  1  1=  1 

-  ,  y  4 

/■  %  ^  i 

S  î  -r  #•  \  y 

«  n  n 

2.  Quoniam  f7,  _  ( — l _  ( — 1  aequatio (  14) ha  n  r 

suppeditat  legem  ”recursionis”  quantitatum  C: 

'  1“*  *.  i-.K  *t  "  r*  . 

(**> . "c!  =  ,•  c, . 2)  .  _ 

5.  Ex  ista  consequitur 

*  *  i  ,  ,  *  :  ■  *  ► 

*"=n+  1  11+1  »— n+i  n  {—n  +  i  n 

S  C;  =  &  i  C  -  —  S  n  —  i~\ -2)Ct-_1  ? 

i=  1  ï=x  1=1 

'l  ‘  •  *"*•?  *  J  *  s'  + 

«=n  n  t=n+i  H 

=  S  »  c,-  —  S  (« — *  T  2)  C,-_ ,  5 

• _  • 

l—l  »=2 

«=»  n 

=  s  (SÎ—  n—  1)  c,., 

t=l 
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(23) 


t —n  n 


i~n+ 1  n+i  *=»  n 

S  Ci  =-.(«+!)  S  C.-f 2  Si c( 


»—1 


1—1 


Quæ  jam  commonstrat,  nullum  exsistere  summarum  co¬ 
ëfficientium  C  in  Derivata  quadam  et  inscquenti  nexum 
talem,  qualis  in  æqu.  (9)  fuerit  summis  coëfficientium  A  indi¬ 
catus:  id  quod  praeterea  collatis  aequationibus  (20)  et  (21)  a 
priori  perspici  licuisset.  —  Talem  neque  exsistere  nexum  sum¬ 
marum  coëfficientium  C  in  Derivatis  alternis,  ex  eo  patet 
quod  aequatio  ipsi  (23)  proxime  praecedens  dat,  ope  relationis 
(22), 

t‘=n+ l  n+l  i— n  /  n-l  n-i  \ 

s  Ci=S(2i-«— I)  fi Vi -(«—•+ 


i—n- 1 


w-i 


=  S  [n(n — t) — 4i(n — t)]  C. , 


(24) 


l=7t-l  71-1  1=71-1  71- 1  1=71-1  fi—  1 

.  =  n(n — IjS  C{ — 4iiS  t  S  i2C{  .  — 


1=1 


1=1 


1=1 


Verumenimvero  aliae  quaedam  sunt  relationes,  ex  (25)  ope 
aequationis  (20)  deducendae,  quæ  quidem  notatu  baud  indignae 
videntur.  —  Posito  nempe  in  (25)  successive  n  =  2p — l,  2 p  et 
2p  +  l,  habentur  —  vi  aequat.  (20)  —  sequentes: 
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f  1=277-1  277-1  1=277-1  271-1 

S  i  cr  =  p  s  c. , 


*=I 


1=  2W  27»  1=277+1  27)+  1 

s  .•  6\.  -  =  js  et  , 

fc=l  1=1 

t  •  /  ~\''V  f  ‘  /n  A 


1=277 -fl  27»  + I  1=271+1  57»+  1 

S  i  c,.  =(j>+l)S  c,  ; 

V  i=i  1=1 


et  inde 


(^)  . . 


;  iîl  JIJ  JfcO  CiliJii  ;  +  - 

'■  :  ?  /b«  6  n  ;  i  f*  J  ' 


»=277+1  277+1 

S  iC{ 


r?.ca/o  l'i<>2  /gß'] 


l=2J)  If 

;  O  r  Ofa  ^  59 

-  • 

1=1  .  7 


-  =  2/j-f  2, 


it 


L- 


o 


= <.F\ 


Vs- ■■ 


(20) 


2p 


»=277  +  I  277+1  1=277  277 

S  i  Ci  S  iC . 


7=1  _  1=1  1=1 

•— - ä  2».r - — - - - - 

2w-J-2  1=277-1  277-1  *  1=277-1  277-1  1=277-2  277-2 

S  iCt  S  ^  5  iCi 


1=27»  277  1=277+1  277+1 

S  iC{  s  Ci 

i—l 


TT — : — 5 — : — : — .  «  - 
l=2f-l  2W-1 

S  Ci 


l  —  l 


1=1  *=l 

£r-i  •  :  ’  13 


1=1 


.  *>  r>  V  e  .  î  ’I 

y ....  ;  v  l  J  i  l.  i>  C>  .  /  0  ». .  ,  O  X 


§.  s. 


V  *  Ü 


«.(•)  +tl  -  0 


Soluto  jam  in  §:o  3:o  problemate  illo  IÏ:o  perfacili  nc« 

I  t  T  v  >  1  I 

gotm  responsum  erit .  ferendum  quaestioni  —  ut  in  Part6  Exer¬ 
citationum  sequenti  patebit  —  gravissimae,  quisnam  sit  va¬ 
lor  quantitatis  j'(n\o ):  scilicet  dum 


.  *  t  • 

îaoüiuü 


7  '  A  1-ttC 


_  J  \ï  (  I _ 'g 

Scilicet  in  Lac  (ut  patet)  p  >  1  supponitur. 


0 


47 
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J** 


(27)  . 


f(x)  r=  -  • - 

J  '  ex — I 


Primo  quidem  patet  esse 


/(«)  =  1  »  /(«) 


t 

y 


Reliquum  est  ut  inveniantur  f Qn\o),  dum  n>l  est. —  Modo  ab 
lllustr.  Laplace  adbibito  atque  in  opere  Cel.  Lacroix  T.  Ill 
pag.  108  exposito  r./obatur  esse 


(28) 


=  - 


1 — 1 

n  ex-|" 1  I 

2" — I  dxn~l 


pro 


x  =  o; 


i.  e.  secundum  (16) 

n 

(20)  •».»»••  —  _ , 

V  '  .  2»(2»-l)  £K 


»=»-1  tt-l 

S  Ci . 


Ideoque  adhibitis  (20)  et  (21)  habetur: 


Op+1) 

|/(°)  =  1  »  f\°)  =  —  bf(°)  =  ®> 


(30} 


1/%)- 


2fj  i—ip-l  ip-l 

• _  C'  C  —  

22P(22P — 1)  i=x  ‘  2aP 


2 p  «r-‘  v-0 


scilicet 
(31)  .  . 


ip 


-1  ;  k—i 

c,  =  S(-l)'[2pl,k*’f'‘.  - 

k=l 
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Cæteris  ad  hanc  rem  pertinentibus  in  Partem  operis  nostri 
sequentem  dilatis ,  ad  extremam  nunc  Partis  propositae  Sectio¬ 
nem  progredimur.  — 


r 

■I  n  I 
I  6 


..L 


§•  6. 


Problema  hi. 


:  ! 


Invenire  valorem  z  generalem,  quo  fiat  satis 
conditioni 


(32) 


Jz  —  extji 


y  denotante  functionem  ipsius  .r  rationalem  ac  inte¬ 
gram  m:i  gradus  posito  que  Jx  =  h  (haud  =o).  — • 


i.  Denotante  2 v (•*)  expressionem  generalem  quantitatis, 
cujus  Differentia  =  o  sit,  habetur  (”integratione  per  partes”)  — 
”constantibus  arbitrariis”  in  2  inclusis  — 


(33)  ....  .2  [>*/(*)] 


exf  X ) 
eh—  1 


-  2  lexJf  (*)]  , 


quoties  exsislat  quantitas,  cujus  Differentia  sit  e*Jf{x).  —  Ta¬ 
lem  revera  exsistere,  dum  (ut  lieic)  supponitur  f(x)=y  rationali 
ac  integrae,  nullum  est  dubium:  id  quod  vel  ex  aequationibus 
(34)  infra  expositis  perspici  licet.  — 
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Quoniam,  x  et  h  quibuscumque,  habentur 


/t 

,  * 

h 2 

•  '  '  i 

A3 

Jy  = 

=  T 

-y-t- 

2f 

zT  + 

3!  ' 

///  i 

y  + 

h 

A3 

h3 

* 

Jy'= 

=T 

y*+ 

2! 

zT  + 

7T»'r+ 

/t 

/t3 

A3 

Jy 

~r 

9'"  + 

2! 

-y'"  + 

47 

-zr+ 

A*t 

4-  _..w 


ir'L 

(m-l)! 


ml 


y(m) 


hm-2 

(m-2)! 


&c. 


•  .i  i  I  J  tf  2  J  a  o 

I 

I  *  '  '  r  J.iÿiiiv 


,  %  A  A2 

4,(.-a)=_  y(m-.)+ 


ii  ÜllilßT  mian'f 
I  fi  o 


f  c  ' 


i'.  •  « 


jZex,/m~l) 


Jlji’"-1)— - y{n)  • 

-afni  o ß  1  olßfioiim  %  eiTieqi  waiioiio ti.jüI  r 

secundum  æquationem  (55)  erunt: 

ex,j(m-i)  eh  /t  exy(m) 


eh—l 


eh — 1*  1  e7*—  1  ’ 


éxy(m~2J  e7*  (/t  ,  /t2  3 

ve.r  (W.i}  =  - - ;  -iW"*-04 — .  ^  t , 

e^—i  e7*—  l[l  7  ~2!  eh—  ij 


ye.r„(m-5.)_.  _J 
J  eJl 

&c. 


e7*  f 

- 1 

c7‘~l^ 

/t2  /j3  cxti(,n)  ^ 

^(w-2)4  —  -  e  v// (  !  ~ 


l':xl.\^3  ‘i 


I 


3!  e7*- 

i— ^ 


•  ‘  '  '  ... 

e  //  eA  |«  ,,  ,  h,n~2  J.tn-I  exu[m)\ 

-rrhi  -Z&yZA — - ~&x y  -  4- . • . . H-  - — z é-viÅm * 1  )  4-  —'Ll  ( 

11  1  e7‘—r(  I  J  “’2!  J  r  r(m-2)!  -7  + 

3xu  eh  (  h  A2  —  •  /,»i- 2  /m-i 


/,"<  C-Vj/ihJ 

- .Sev«("‘-')4 — .-4— 

(m-l)!  tu!  eh — 1 
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Ex  quibus  satis  patet  quantitatem  illam  2exy  generalem, 
qua  fiat  satis  aequationi  (32),  esse  functionem  (ipsius  x)  formæ 
bujusce  —  Ii  denot.  quant,  quamlibet  cujus  differentia  =  o  sit, 
dum  Jx  =  h, — : 

r  .j,  t  .  *  -  r  '•  *  v  » 

(5S)  .  .  .  2te^]  =  /{+^.{î(uj+2ri%'+î(a/.’y"+ . 

51 0 ,  §12? . 51.«  denotantibus  cocfficientes  ab  .v  et  for¬ 

ma  functionis  y  minime  pendentes.  Quæ  igitur,  quoniam  cae¬ 
dem  erunt  pro  omni  functione  ipsius  .v  rationali  ac  integra  m:i 
gradus,  quo  inveniantur,  particularem  illam  functionem  .vw  con¬ 
siderare  sufficiet.  — 


2.  Est  igitur 


(56)  .  .  ~[er.vm]  =/jl-J-c-t  — J-  m(m — l)3(a/i2.vm*2  -f- . 

•  . -f  m(m — 1) . 3.2%m_Jin  —  r . 3.Vl.$lw/»m| , 

1.  i  Î»  t..  L  Jl« /II*  *mTF  •*••••• 

seu  explicatius  (”differentia  sumtâ”) 

.vm=  eÂ|î(0(.x  -j-  j  lix  -j-  /i/4'1  -{-  m(m —  1  )S(2lt2(.v-|-/j)m-2  -f . 

. +m'm—  l)....3.22tra_1/tm",(a:-i-/t)+»ii(m— l)....3.2.I.2tin/t’u}  — 

- —  Jixm~ 1  -j-  m(m  —  1  -j- . 

. -j-  m(m  —  1  )....  3  22(fn_1A,M  ' .v  —  1  )....  3 . 2  1 , 


seu,  secundum  a*  ordinando  adliihitaque  denominatione  coëfïïci- 
entium  binomii  solita  : 

-  •»  ,  .  . i1-»  *  i 

[m]2ISx’»->  -f  [m]3  hs  -|-  . . -f  [m]  m ^  /ira-,Ar-j-  [m]  m  A* J 

+m5yi{A^-‘+[m-I]1/i2^4-[m— I]a/*3A--34- . -f[m—  •]m-a/*W",-*+[w—  I 

l')3ta{/*9x*-a+[m--2]JA3**-S4- . +[™-2]m_3/»n-^4-[m_2]|B  aA-j 

+m(m- l)(n*— 2)2t3{A3^-3+ . +  [m--3]m_4A”-  'x+  [m~  3]m_3h* } 


-j-  m(m —  i)....3.22(m_l^Am"1x-|-Aw  j 
— 1)....3.2.  l2tmAn‘ 

l)2taA2Jc”»-’— m(w — l)(m— 2)2t3A3.*”"3 . . 

.  — l)..*.3.2$tJ#_1ATO“1* — m(m — 1)....3.2.15(J 
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quæ  ut  identica  est  respectu  ad  x,  habentur  relationes  «h+1 
sequentes  : 


[  \—[eK — 1)H0 , 


2L 


o=(eh — 1)21, -{-eÂ.  y  , 


letc. 


0=(cA_1^YeÆ-+-— +  _ ' . +  — ?2 ) 

V  1  12  1.2.3T‘  ^1.2 . m) 


in  genere  igitur  (n  num.  int.  =  aut  <mj 


(37')  atque 


eh  fc=»  5( 

-a.=  -r— -  s  »-*  , 
e‘— 1  t=,r\k+i) 


e*—  1 
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5.  Æquatîones  (57)  aut  (57')  dant 
1 

= 


î&—  i 


3t, 


22t, 


2.32t,  =  — 


c7l-j-  le^  +  e^* 
(ch — l)4 


rf/»3 


ex  quibus  per  inductionem  jam  conjici  licet  esse  (  n  integer 
haud  >  /n)  : 


(38)  .  .  2In  = 


1  I  eh—lj 


JT(n  -j-  1  )  dhn 


breviter 


r(n+l) 


A 


Valere  banc  legem  in  Jf  f ,  !>f2  et  2C3  ,  modo  est  exper¬ 
tum.  Concesso,  veram  eam  esse  usque  ad  $fn_x  (inclusive):, 
probabimus  valere  eandem  in  2£u*  — 


Est  quidem  secund.  (57')  revera 


(37") 


oh  kz=n 


-3t_= 


2t 


n-k 


“  «‘—i  »=,n*+i) 
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At  quoniam  revera 


eh  k=n- 1 

_  &  H-k-' 


ch— 1  k= 1  J\A-fi) 
i.  e.  secund.  concessionem  factam 

g/i  k=n- 1  qp(n-A‘- 1  )(/t^ 

s 


1  fc=1AA+1)-r(n~A)  ’ 

çn-1(A) 

habetur  differentiando  resp.  ad /i ,  quoniam  2fn-i=~^ny  esset, 


qpl")(/i) 

ÏVÔ- 


ah.  ,  A— M-l 


€" -  1 


(it— n-l 

.2.™ 


q,<n-k)Kh) 


r(n) 

S 


r(A+i).r(n— A)  e*—  i  k=1  r(A+i).r( 


;w _ ^ 

.r(n — A)/  * 


seu,  quoniam  nr(n)=r(n-|- 1)  et 


q>n-k{h ) 

r(n— A+l) 


,7  =  ^„-A  , 


ncp{n\h)  eh  /k  g  1 

r(n-\-l)  eh—  1\a=i 


Y'  (n~kK-k  _  1  kY'  ^-a-i  \ 


=  1  r(A+l)  e'l-lA.=  1  r(A+l)/ 


Itaque,  collata  hac  æquatione  cimi  patet  revera  esse 


5r  _  *{n)M 
"  ^(»  +  1) 


si  modo 


A  — n  Of 

cj  ”n-k  •  < 

"  - Sit 

i=,riA-+i) 


A— n- 1  9f 

s  (»— _ , 

A=i  /’(A+l)  el-l  t,  r^1) 


1  *=”-*  21  i 

1  **»-«- 1 


/j=n  91  i 

=  S  (« -k)  _J2i - i _ 

fc=i  e*— 1  ft=I 


*=»-*  2(  i. 
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quæ  autem  vera  crît,  si  modo  sit 


ea  porro,  si 


se» 


seu 


h~n  21  ,  i  h=n~l  21  . 

g  ** n-k  *  q  ^n-fc- 1 

*=i ~I\k)  +  eh — 1  k=l  r(k-\-  l)  ’ 


(h  —  n  Ç)  f  \  fc=n- 1  Of 

a. ,  +  s  +  s  , 

*■*  »=.  m  i=lixk+ 1) 


o  =  (eA— 1 


(Ji=n-i  Of  \  k=>i-i  Of 


(h=n- i  Of 

2tn  JL  ch  S  *~l  -  , 
n_1  T  fc=l  rU4-i) 


quæ  vero  ipsa  est  relatio  (57').  — 


Itaque  (38)  vera  est:  —  et  cognitæ  sunt  coëfficientes  2fa  v 

2f  *  _ 

vvm  • 


4.  Quæ  si  jam  omnia  colliguntur,  patet  generalem  æ 
€]uationis  (32)  integralem  esse 


*  Hanc  nos  legem  antehac  longiori  quadam  viå  inveniam  cum  Prof.  Malmsten 
communicatos  admonuit,  propensus  ille  quidem,  fieri  non  posse  quin  paucis  indu¬ 
ctione  quadam,  praecedenti  quodammodo  consentanea,  rem  licitum  esset  absolvi.  Quà 

nobis  equidem  admonitione  permotis  opere  repetito  rem  methodo  beic  adbibita  per- 
ducere  contigit. 


' 


—  531  — 

{n—m  frn  V 

îfî(/0+  S  — - -  yW<f(n\h)  j  , 

scilicet 

H*)-5Cr 

datisquc  foriiiuià  (7).  — 

*-  /  :  >■  J  • 

,  ’  %  \ 

§•  7- 

Facile  patet  ea,  quæ  in  §:o  præceclenti  allata  sunt.  Tale- 
re  X  et  h  quibuscunque  rcalibus  isnaginariisve  ( h  =  o  excepto). 
Quæ  autem  ut  ad  usum  rerum  satis  accommodata  reddantur, 
ad  extremum  solvatur 

Problema  IV. 

j  ,  °  i  • 

/  j  Jv/ili  /Vi 

Invenire  valorem  z  generalem,  quo  fiat  satis  condi¬ 
tioni 

j  #  i-l  •  »  r. ;  .  „  -  •  1 V  t  ~  .  *  *  -  a 

(40) . . Az~erxtj, 

y  denot.  functionem  ipsius  rationalem  ac  integram 
m:i  gradus,  r  constantem  quamlibet  (realem  aut 
imaginariam)  excepto  o,  positâque  Ax  =  h  (haud  =  o).  — 

Posito  v  —  rx  Labentur 

—  .  .  .  ...  . *  ■  ~  ’  ■»  .  >  Jl  »k 

Av = rh ,  yx=uv  rationali  ac  int.  m:i  gradus  5 
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ideoque  s  quaerenda  est  ex 


Jz=  evnv , 
(Je  =  r/t).  — 

Ouare  seeundum  (39)  habetur 


vM  ,  ,  f  ,  ?N  ,  n=w  rnhn  dnu  d*q>(rh)) 

5=  ^[evMy]  =  /t4-eu.<  u.cpf.rh) 4*  <S  - - - -5 — l, 

1  (  '  ;  ‘  „.=i  1.2 . n  dv"  d(rhy  J 


(Je  =  r  h) 


scilicet 


cp  (r/i)  = 


erh - J  ’ 

"  •  ’  ;  "  °  ,  v-,  y,s,r- 

ideoque  (reposito  x  loco  v)  quæsita  ilia 

’  «.  J  I  I  f  /. 

u=m  jf^u 

(41)  .  .  .  z=^[e'';rÿ]  =  /t“j-erv.|ÿqp(»’/t) -J-  *S  — — -  y(")qri(*0 (r/t) 


(Jx  =  A) 


w-fyv(r/ 


n=i  1.2.  ••••>. u 


>}•• 


scilicet 


i=n  n 


dncp(rh ) 


S  ^elV/* 


(42)  .  .  9(r/0=  -t - ,  9W(rA)=-^-=(-l)»  » 

v  '  '  cr/l—  1  v  1  d(rh)n  K  (e,-/* — l)n+t 


•  *  # 


f." 


clatis  formula  (6). 


*  -I 


ie-C 


*  Scilicet  ex  æqu.  nv=yx  consequitur,  ut  satis  patet, 


dnu  1  dy 


s  Ba  u 

\  o 


•  T  *  * 


dvn  rn  dxn 
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Cor.  I.  Quæsito  igitur  generali  -£[iV*y]5  dum  1\  nu¬ 
merus  est  quilibet  unitate  excepta;  quoniam  JSx=exlN , 
habetur  ex  (41)  posito  r  =  lN  responsum: 


(45) 


scilicet 


2lN*iï=^l+I\*LV{K)+’, s  — —  , 

l  «=1  1.2 . n  I 


•  •  «  •  •  • 


(Jx  —  h) 


i—n  n 

g  yf.]Sih 

**)=i vCT’  v.wW=(-i)”. 


(iV/l — l)n+l 


datis  formula  (6).  — 


— -  -  #  (  '  ï  \ 

Cor.  IL  Quæsitoautem  generali  A  Nhy)*i 


*  k 

>  (làii'vyi 


^  #  h 


quoniam 


v 


■  fiv 


iVA  =  eh  ,  habetur  ex  (41)  posito  r  —  —  responsum': 


(  —  \  —  r  n~m  A**  ) 

.  ^iVSj  =  J!  +  A‘.WV)+S  — — -  y<“><P<„)(JV)  [, 


(45) 

r|  M r—  1 

— f  ,  T.  - 

;  '  tr:  t  ,  \  ,  T-  - 


scilicet 


'M 


V- 


.E»!’  ici  enor*  v  - 


A  \;y  » 


*  Vid.  Åunotat.  pone  positas. 


-  _  e>r  n°  H  no  Ï 

-un  Yi«Hbh  ç II w{PP|^,iy^yy80y  .1 

(4G)  .  .  .  0>(N)  =  -— — -,  &(n){N) s=  ( —  1)”.'  — ‘-T '— _ — _  .  — 

— i  (iY — ])M+X 

n  .  oq  (14)  X9  nôlJHUtf  ' 

Cor.  III.  Haud  raro  St  ut  valorem  ipsius  hy)  ? 

dum  .v  multiplex  est  ipsius  /t,  cognoscere  opus  sit.  Quoniam 

-*  _*  '  'A' 

vero  ista  ( — N)  ll  =  N  h  e  h  cstj  quaeratur  potius  Var 
lor  generalis 


I 


(47) . 


{dx  —  h) 


*\  ’/■ 


..  r..  i  ... 

X  sit  multiplex  ipsius  h  nec  ne 

N  numerus  quilibet  (unitate  baud 

excepta) , 


praesertim  quum  boc  Integrale  in  integrandis  aequationibus  dif¬ 
ferentiarum  linitarum  linearibus  sæpenumero  occurrit  *.  _ 

»-v  ' 


’i'!-,: 


Ü8SÎUU  .11 

•  t 


X  X 

— —  wm— M  1ÏÏJ 

Quoniam  N  h  =  e  h 


Tf  1  •  Ï  - 

:z.  'ir.vauo?,  ma.1 

v> 

habetur  ex  (41)  posito  r 


lN-\~nV^  -i 


responsum 


,  «  ‘r"  .  )  *;  -  '  (:4  '  \ 

«  { i/-j A+aw^  ■  •  • 

X  .  \  jt  jp 

(48  )J[N~  \yj  =  K+iV  V"* 


(cîi 


'•{s^+Tj^fWrwCA)], 


*  Vid.  Annotat,  pone  positas.  ~ 
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scilicet 

(49) . V(N)=- 


*1*0)  = 


i.  e.  = 


(80)  .  ...  \ 


{ 


*  )  e  it 

N 


jagg  Mûgonp  tiî>2 

-  r — 


iV+l  * 


.  •  IW  ,  vl  » 

«=n  n  -inV-i 

S  A,is  >  ctV 
1—1 

(^-14-i)n+~ 

p  i  ■.  .  » 

s(-iy^v + 

-,  datas  ^formula  (6), 


irrn  n  •  ,  , 

S  C{Nn'l+ 

i“r 

■(iY-fl)n  +  r 


,  datis  C,  formula  (17). 


Ideoque  in  specie,  du  in  x  multiplex  est  ipsius  /* , 
habetur  : 

(SI)  .  .  *  u— iV)"  *y)  =  ß+(— iV)'  A  .|ÿ'F(iV)4-"S" ÿM«'(.)(iV)}. 

V.  n=:l  J 

(Jx  =  h) 


Ex  quibus  denique,  si  ponatur  7V--1,  colligitur: 
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scu  quoniam  ratione  habita  aequationis  (20),  sive  m  impar 
=  2p — l  8Jt  sive  par  = 


i=n  »i  i=  i  t 

n_m  ,  se,  t  s ct 

O  A»  .  A  /t.=1  ,  /t? 


f= 3  3 

S  e, 


(*£Z1_  =  + +  i  1  _ 


o  — t/w - —  ~y - T - i/  - 

2»*+»  1  2 2  1.2. 3J  2 


A’*’-1 

1 . 2..(2p- 1  )” 


i=zip IV- 1 

s  e. 


22r 


W=J»  I,aa-i 

—  S  - «(•■»*- o 

n=1r(2«)*/ 


i'sssm-1  on- 1 

S  0, 


2 2,1 


erit 


(  )  -it  rV~f  *7  A2»->  . 

;«*)ne  k  -')=/•-  1  (.*»+£7^7» 


i=2n-i  2II-I 

S  C, 


22n 


(J  X  =  At) 


t  •* 

atque  dum  x  multiplex  est  ipsius  h: 


1*2  H—  1  211-1 


«*•  • 


2H-1 


C(  datis  formula  (17)  seu  (31). 


IVota  I.  In  Parte  Exercitationum  sequenti  probatum  erit 
licere  numerum  quemcumque  Bern  ou  Ilii  S3^_,  exprimi  pro- 
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i—2  h-  1  an- 1 


ducto  ipsius  S  C{  per  functionem  quamdam  numeri  n.  Quo 


1=1 


i  'jn- 1  an-i 


facto  licebit  in  «îquat.  (32)  et  (33)  loco  summarum  S  C{  in- 

i=i  i 

ferri  numeros  Bernoulli!  caquc  demum  ratione  comparari  inte¬ 
grals  illa  et  -  (  ( — 1  j k y J  •  — 

•  % 

Nota  II.  Commonere  tandem  juvat,  integral!  illi  S[crvi/J 
convenire  lormam  illam  symbolicam,  in  doctrina  Analogiae 
Differentiarum  Potentiarumque  vehementer,  et  quidem 

per  fas  et  nefas,  celebratam 

^  . (  .) 

2'{,,)[rt*/(x)] = «*■  i<*hch  D*— i  ry (•*)  *.  — 

Scilicet  ex  aequatione  (41),  seu 

'  *  /  .»  «,  *  I  V»  »  *  ♦  f  •  •  \  ] 

(II  Jl  ^ 

*(!•% + y» >'{rl>).lh,j  +-f-p"(rh).Dx,y+ . 

A™  \ 

•  +~ - y{m){rh).D xmyj  , 


) 


1 . 


r»  .  /.  ,  ,.-i  hd(erK — !)"'  _  ,  /ia  da(crA — l)-> 

T  V  Ï  rf(rA)*  '  1 .2  d(r/i)a  ^  ' 

/tm  1)-‘  t  \ 

1.2 ....m  d(rh)m  ^  ’ 

patet  licere  symbolico  hoc  dicendi  genere  uti: 

S4) . ^[cr*y]  =  erjf.[c,‘('-+l>jc)— 


Vid.  e*,  gr.  Lacroix ,  T.  III.  p.  104. 
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cui  equidem  formula  in  Cale.  Differentiarum  finit.  Directo  cor- 
relata  (eademque  omni  functioni  yx  tali,  ut  yx+j,  explicari  li¬ 
ceat  secund.  Theorema  Taylorianum,  accommodanda)  habetur* 

(S5) . J[erxy]  =  erx.[eh(r+Dx)— i]y.  — 


*  Scilicet  ut  Labetur  [Vid.  ex.  gr.  Cauchy  Exerc.  de  Math.  1827  p.  161]  uni¬ 
versalis  illa 

(/S) . ;  .  .  An[ery(x)]=erJC.[er,l(l+A)— lf/(x)  , 

(r  const,  quaelibet); 

sic  quoque  particularis 

(/S') .  A[er7(^)]=er'V.[er7l(l+A)— 1 

*  a 

i,  e.  — :  quoties  f(x-\-h)  explicari  liceat  secundum  Theor.  Taylorianum  — 

'  (■  . )-l  ]/<*)- 

<<8")  ....i. . .  •  =/*.[e‘<"+J>*»-l]/(x).  _ 

^  La  . >  „  i  r  _  Ai..  _ 

* ~<mvTT‘  ‘  ■’ 

(  w& _ _ _ _ _■ 

t  V.  )•.  ~~z  ;  _i-r'1ri- . 

^  r-  «....£.  I 

:  :.i  ony.:.r  "  k  !.  ;?•:>:!  ’  ‘tatn« 

'u  4  ■* 

. . 

01  .q  .111  .T  «.xvy  vn.A  /ig  .1,7 

o  1 
yjîï 


1 


SO 


-  ■  » .  /.  ov  .  -  '  *.  <«j*- 

i"-J  v  . 

•K  1  (  ü>  •  ;»*-£  ii'.i'i 


Ad  notationes • 


Ad  §:os  1 — 5. 


||nain  heic  probavimus  legem  Derivatarum  (pro  x=o)  functio- 

nis  — - — —  primus  olim  Illustr.  Laplace,  referente  Lacroix*, 

invenit.  Attamen  ipso  limine  liujusce  deductionis  excepto,  in 
quo  ingeniose  (ut  mos  erat  Illustr.  Auctoris)  rem  transtulit  in 


quaestionem  inveniendae  legis  Derivatarum 


1 


e-v-|- 1 


5 


methodus 


lmjusce  legis  deducendae  elegantia  Matheseos  rigoreque  admo¬ 
dum  caret.  —  Nam  etiamsi  concedatur  licere  lieic  statui  (vid. 
loc.  infra  cit.) 

_  e-*(i  e-^)-i  =  e~x — e~2X  -fc-3* — e"4*  -f . . 


(quippe  quod  non  opus  sit  alios  lieic  considerare  valores  x,  quam 
quibus  convergens  fiat  ista  series);  profecto  neminem  fugit,  o- 


*  Traité  du  Calc.  Diff.  et  Int.  T.  III.  pag.  108  seqq. 


540 


missa  omni  demonstratione  haudquaquam  licere  statui,  Deriva¬ 
tam  membri  prioris  esse  (iisdem  valoribus  x)  limitem  seriei  in¬ 
finitae,  quæ  summa  Derivatarum  terminorum  membri  posterio¬ 
ris  conficitur. 


Nihilominus  accidisse  ut  in  justam  Derivatarum  legem  fu¬ 
erit  perventum — id  quod  ex  formula  in  pag.  110  operis  supra 
citati  (quamvis  truncate)  exposita,  aequationi  nostrae  (29)  com¬ 
parata,  apparet  —  hoc  (inquam)  accidisse  fcrsitan  ad  novas 
quasdam  leges  Aualyseos  detegendas  olim  conducet. 


Nos  equidem,  quum  legem  Derivatarum  functionis  _r — 

.  1 

perfacili  negotio  ex  lege  Derivatarum  ipsius  —r — —  deduci  lice¬ 


at,  hanc  autem  illa  facilius  aliquanto  inveniri  methodo  in  §:o  l:o 
exposita,  eademque  tali  quam  —  ut  per  se  patet  — .  in  rebus 
similibus  profecto,  quoties  fieri  possit,  potissimum  adhibere  o- 
porteat  *,  nos  (inquam)  ob  has  caussas  primo  loco  problema 

i 

Derivatarum  functionis  — — —  solvendum  proposuimus. 


*  Methodus  ista  quid  in  rebus  talibus  valeat,  nos  jam  compluribus  locis  fnimus 
experti,  in  quibus  nominatim  heic  indicetur  quaestiuncula  inveniendi  valores  coëffici- 
entium  C  in  pag.  2o0  seqq.  T:i  XXV  Diarii  Cei.  Crelle  occurrentium.  Quod  nuper 
problema  metbodo  istâ  solutum  in  Diario  suo  referendum  Auctori  obtulimus. 


i  ,i  .i  1  J o  .di  ii  .sini)  «b  olißiiT  u 
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8 î?g  Mrcrçwit  , .'i  i?.o  xsl/îlliïfii  ■"  y.  oitifj  çieifi 

oujuati!  osoi  d?.bo  cî  o:  '  :»+f 

Ad  §:os  6  &‘7. 

•  ’  y.  •  y. 

*'  -'m  ;  r)  t*)  s) 

Propositae  aequationis  linearis  differentiarum  finitarum  l:i 
ordinis 


i  -V 


T.  X 


seu 

(A) 


«  '*  j— aVx-J(x)  >  («.const,  quælib.  realis), 


eîbrrçgotai . ißT  •  /o  {?, —  =»+■!  .se  '  o:  ï  i  rJi 

.  (4—a)yx=f(x),  (scii.  4x=h), 


,:r.  s. 


—  r.  v. 

i  -  r.  i  -  - 


generalis,  ut  constat  *,  est  Integralis  Læccc: 

'•  '  i . 

1  . 

s*(.r)  denotante  functionem  period,  arbitr.  cujus  valori  —  dum 
ipsi  a:  tribuitur  incrementum  =  ±mh  (m  num.  integer) —  nulla 
accidit  immutatio;  —  seu  potius,  concessa  ^(x)  comprehendi 
integral!  indefin.  2”, 


(B) 


*)7‘"  s  ((*  +“)  ^w)  . 


*  Vid.  ex.  gr.  Cauchy,  Exerc.  de  Matb.  1827  p.  176.  —  De  Eae  re  nonnulla  in 
sequentibus  adjicienda  curabimus. 


0?iu.  >iwi:a 


i  potio  sfitfita" 
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nisi,  dum  a'  haud  multiplex  est  ipsius  A,  negativa  sit  quantitas 

l+a5  quo  in  casu  loco  ipsarum 

A'  3&  u  »o : J>  A 

X  X 

et  (1+«)"a 

i.  '  tf>!  -  •  '  ^  **  r  •  “  **7 

in  (B)  substitui  sufficit 


*  xV~ï 

[ — -1  et 


X 

[-(1  +«)]"* 


ita  ut  tunc  (pos.  l+«= — tJ)  evadat  integralis 

t('  ^  .A;  ,  ’ 

ï-intt  (  JL-* fVT. 

(B  ) . .  .  y= — ßh  e  A  %  Ä  ,/(•*■, 

A  V  **£  -v  t 

Primo  ipso  adspectu  æquat.  (B)  et  (B  )  patet  vel  maximi 
esse  momenti ,  ut  cognitus  sit  valor  Integralis  indefiniti 
2LerxÅ*f\  —  r  constans  realis  aut  imaginaria  —  certis  dumta¬ 
xat  functionibus  /(•*).  —  Biversæ,  quæ  in  T:o  III:o  operis  Cei. 
Lacroix  reféruntur,  problematum  liuj usce  generis  solvendorum 
methodi  parum  solidae  sunt,  quippe  quae  —  ut  in  Annotationi¬ 
bus  sub  finem  partis  sequentis  accuratius  erit  explicatum  — 
non  solum  in  eo  nitantur  quod',,  ”quotiés  . 


(C)  .  .  .  ”A  ^  =J*q>{x)dx-{-ah22^^- -\-ßh32d-j^ -&C.  in  mfrar,  - 

■  •  -  ■  .  ~  ,r<>  i  Y  * 

„  .  .  .  1.  .  .  ■..« 

”statui  quoque  liceat  successive 


ïii. 
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dq>(x)  d2q>lx)  d2cp(x) 

ll2  — - =  <p  (*) -\-uh  2  — J-— -  -f  /5/i  2~j^~ - \~  &C. 


dx  T  w  dx 2 

(®)  '•î,v;  d3cp(x )  dg>(*)  d3<p(x) 


de 3 


h2~P'z-—  ^uli2  2—~—^  -{-ßh 3  3-7-^-+  &C. 


1  de2  dv 

ïn&C.” 


de3 


de* 


föl 


sed  etiam  m  eo  peccent,  quod  pro  certo  statuant  ex  his  con¬ 
cludi  licere  aequationem 


(E)  .  .  .  >>h2fp(x^==Jq>(x)dx-\-^hcp(x)m^-Bh2—^---\‘ Ch3 — — — ^  -j-  &C.55 


exclusis  in  omni  casu  terminis  signo  2  affectis  complemen- 
tariis.  — 

Scilicet  facile  patebit,  ut  æquatio  (C)  prorsus  est  falsa,  ni¬ 
si  functionem  q>(x-\-h)  liceat  secundum  Theor.  Taylorianum  ex¬ 
plicari,  ita  minime  licere  aequationes  (D)  statui,  nisi  functionum 
q>'(x+h),  cp "{x-\-h),  &c.  unaquaque  eidem  conditioni  fiat  satis:  at¬ 
que  de  cætero,  etiamsi  diversis  his  conditionibus  satis  fuerit 
factum,  tantum  abesse  ut  ex  (C)  et  (D)  concludi  in  genere  li¬ 
ceat  (E),  ut  potius  videatur  perraro  fieri  posse  ut  (a  priori)  pro 
certo  statui  liceat,  terminos  illos  signo  2  affectos  finales  esse 
negligendos.  — 
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Quæ  cum  ita  sint,  operæ  nos  pretium  facturi  esse  videba- 
'  !  .  \  v  '■  r  1 
mur,  si  totam  hanc  rem  accuratiori  Cuidain  examini  subjecturi 

ante  omnia  valöres  Integralium  2\ßxy]  et  2Le’xvli^  dum  yx  fun* 
ctio  est  rationalis  ac  integra^  cbgnosôendos  et  quidem  for¬ 
mulis  simplicitati  rei  debitis  satisque  concinnis  exprimendos 
curaremus.  Nos  quid  in  Iiae  re  profecerimus,  formulée  illae  (39), 
(41),  (45),  (43),  (48)  et  (54)—  (S3)  commonstrant- 

'  -  •  '  Hisrtoifrsnpsp  9'iî.eü  îbu  > 


(v  v; 

.«.»5  +  -  -** 


-  «  -j- ■  •  •  c. 


;>:>  ,i  -  oflgsa  a;. -m  4131  i?ar,a  xaruo  k 


*  e  ^ 

- 1  *  ■->  j  a 


i  p)  oû/isjîüifi  t»  fliM  ? 

!)98.  teatfil  1Å-4  -.  »UlA  la 

;  i*->.  (C  ;  va*  -ter;»!»  ormii  9«i'r*L*  i  e  ii  yî.f.'J 
■  ■  i  .  ?)  Sîinîv’ .î) Yi  (‘‘  r  ^  v  •  }  x)  p 


*»  ,>T  «•  d  ■*  » . 

i  ,.i  fe:  f‘.'id>7  iäi  iëiâlCÜO  .O 


'  ,  ;:5  (9)  20*  ÎÏ5  C*;.  ;J:J  :.'  f;  ‘i k-  :  ’V-  J 

tu  ö-.!3C  :  3t:  '1  cmTioq  'UjbjaM'r  au^-"|  tu  çp.)  ino‘J 
'C;h>  —  eoili  küî:1  viai  luîfdf*  oJ'3) 


.pit,:  :: 

o  n 


AUCTORE 

J.  XwG8T»S»I 

MED.  STUD. 


IfSuscorum  disquisitioni  prae  ceteras  stirpes  Cryptogamas  stu¬ 
duerunt  Botanici  nostri,  inter  (pios  principem  locum  tenent 
IU.  Viri  Swartz  et  Walilenberg.  Largam  post  tantos  Tiros 
nemo  exspectet  messein ;  ea  vero  est  naturae  indoles,  ut  cui¬ 
que  Magistrorum  vestigia  prementi  symbolas  quasdam  addere 
concedatur.  Eximiis  quidem  subsidiis,  praecipue  ab  Auctori- 

k  "it  _  *  4  i.,  .*  •  r 

bus  Germanicis,  per  ultimos  annos  Bryologiae  studium  suble¬ 
vatum  est;  iis  ipsis  vero  prisca  repetere  saepe  necesse  factum 
est  nostrasque  species,  cum  exterorum  collatas,  retractare. 

.  .  t  '  -  -m  "%  •»"  f  *  .«'*1  % 

•  *  9m:. 

Ut  rationem  reddam  stipendiorum,  quibus  regia  Societas 
Scientiarum  Upsaliensis  studia  mea  sublevavit,  hac  vice  offero 
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observationes  quasdam  Bryologicas  sub  itineribus  alpinis,  alte¬ 
ro  per  Nordlandiam  et  Lapponiam  anno  1837,  altero  per 
Jemtlandiam  partemque  praefecturae  Nidarosiensis  anno  1841, 
factis. 

Gratissimum  mihi  foret,-  si  viderentur  digna,  quæ  Actis 
Societatis  inserantur.  Nil  magnopere  novi  iis  inesse  facile  vi¬ 
deo,  at  spero  easdem  vero  a  futuris  Sveciae  Bryologis  haud 
sperni. 


Symbolae  ad  Sèvyoloyiam  Scandinamcam . 

Mnium  medium  Br.  et  Sch.  cauli  fertili  elongato  erecto 
radiculoso;  foliis  inferioribus  remotis  suborbiculatis  apiculatis 
minoribus,  superioribus  sensim  confertis  majoribusque  oblongo- 
acuminatis  basin  versus  angustatis  anguste  marginatis  serratis 
solide  costatis 5  florescentia  hermaphrodita 5  pedicellis  aggrega- 
tis  1.  solitariis;  capsula  oblonga,  opusculo  subconico. 

Brych.  et  Schimper,  Bryologia  europaea,  Mnium,  pag.  52, 
Tab.  X.  .  • v - 

y.  ■  .  '  m  f  ,.;r  ,  f 

Hab.  ad  rivulum  frigidum  prope  Sættna  prästgård  Medel- 

\ 

padiæ. 
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Caespites  Iuteo-virides  laxe  cohaerentes  formans.  Caulis  fertilis 
erectus  basi  rufo-radiculosus  sesquiuncialis  subsimplex;  surculi  steriles 
rari  remotius  foliosi  erecti  1.  reptantis.  Folia  caulis  fertilis  infima  mino* 
ra  remota  suborbiculata  apiculata  alternata,  superiora  sensim  confertiora 
atque  majora  clongata  ovaii-oblonga  apiculata,  suprema  comam  subrosa- 
ceam  efficientia  acuminata  basi  angustata,  omnia  erecto  patentia  luteo-vi- 
ridia  anguste  marginata  margine  toto  serrata,  siccitate  undulato  crispata, 
costa  ad  apicem  producta;  folia  surculorum  sterilium  remota  multo  mino¬ 
ra  ovalia.  Florescentia  hermaphrodita  gemmilormis  ;  folia  involucralia 
erecta  externa  comalibus  similia,  intima  minora  sublanceolata  serrata  im- 
marginata;  antheridia  pauca  subquatluor  brevi  pedicellata  oblonga,  ar¬ 
ch  a  ego  nia  plurima  purpurea,  paraphyses  longiores  filiformes,  articulis 
apicalibus  fiascos  quadrupliciter  longioribus.  Pedicelli  aggregati  vel  soli¬ 
tarii  (G  —  1)  sesquiunciales  subfiexuosi  e  basi  purpurea  sensim  flavi  niti¬ 
di  siccitate  subintorti.  Capsula  oblonga  cernua  cerina  collo  brevi  ruben¬ 
te,  operculo  lato  conico  1.  haemisphaerico  acuminato  rubente  clausa. 

Est  tamquam  medium  inter  Mnium  affine  Bland,  et  Mn.  cuspidatum 
Iledw. ;  statura  enim  et  habitu  illius,  florescentia  hujus  ornatum  est. 
Mn.  affine  Bl.  ab  hoc  luculenter  differt  florescentia  dioica,  colore  omni¬ 
um  partium  magis  obscuro,  capsula  latiore  plerumque  pendula,  operculo 
convexo  mucronato,  surculis  sterilibus  haud  raris,  foliis  costa  excurren¬ 
te  apiculatis,  antheridiis  ovalibus  brevioribus,  paraphysibus  apicem  ver¬ 
sus  brevius  articulatis  Mnium  cuspidatum  II.  autem  primo  intuitu  dig¬ 
noscitur  colore  laete  viridi,  statura  multo  graciliore  minoreque ,  foliis  cau¬ 
lis  fertilis  ovato-oblongis  acuminatis  supra  medium  tantummodo  serratis, 
costa  ad  apicem  in  ‘cellulorum  margines  dissoluta,  capsula  latiore,  oper¬ 
culo  convexo  interdum  mammillato,  pedunculo  solitario  rubescente,  sic¬ 
citate  superne  sinistrorsum  torto,  paraphysibus  subæqualiter  articulatis. 

Bnjum  Ludwig  ii  *  gracile  Br.  et  Scii.  1.  c.  Bryum  pag.  39 
Tab.  XIV.  Differt  a  forma  primaria  caulibus  gracilioribus  ju- 
laceis,  foliis  magis  adpressis  inferioribus  ovali-lanceolatis  ,  su¬ 
perioribus  lanceolatis,  comalibus  clausis,  bulbillis  in  foliorum 
angulis  superiorum,  capsulis  brevioribus  pyriformibus. 

Hab.  in  terra  vere  irrigata  vallis  alpini  inter  Solvaaglind 
et  Baadfjeldet  Xordlandiæ  Saltensis  et  vallis  cujusdam  haud 
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procul  a  Skalstugan  Jemtlandiae  mense  Julio  capsulis  maturis 
ornatum  1841  legi. 

Bryum  JVahlenberyii  Sw.  ad  Kongsstuen  prope  Suul  Nor- 
vegiæ  Nidarosiensis  et  latere  Svecico  ad  Quickjock  atque  in 
Areskutan  inveni. 

Bryum  turbinatum  *  latifolium  13r.  et  Scii,  caespites  luteo- 
virescentes  nididas  molles  efficiens;  caule  elongate;  foliis  ova¬ 
tis  concavis  laxe  imbricatis,  costa  excurrenle  acuminatis. 

Bryum  turbin,  y-  latifolium  Bruch,  et  Scliimp.  1.  c.  Bryum 
pag.  63.  Tab.  XXXII 

Bryum  Scldeichcri  Schwacgrich.  Suppi.  1.  part.  2  p.  115. 
Tab.  73. 

Hartman  Skandinavisk  Flora;  3:dje  upplagan,  pag.  295. 

Hab.  in  rivulis  frigidis  montis  alpini  Wennfjeldct  et  ad 
Kongsstuen  prope  Suul  praefect.  Nidarosiensis. 

Bryum  Limum* cuspidatum  Br.  ct  Sch  1.  c.  Bryum  p.  50,  a 
forma  typica  distinguitur  caule  humili,  foliis  longe  cuspidatis 
submarginatis. 

In  saxetis  liumidis  circa  lacum  Walloxen  mense  Junio 
capsulis  operculatis  pluries  vidi,  ad  llolmiam  lectum  milii  Am. 
Lindgren  communicavit. 

Bryum  intermedium  *  cirrhatum  Br.  et  Sch.  1.  c.  Bryum  p.47, 
Tab.  XIX.  caule  abbreviato  apicem  versus  innovando  ramoso, 
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ramulis  gracilibus,  cirrhiferis,  foliis  eorum  minoribus,  capsulis 
brevioribus. 

Hab.  in  turfosis  alpium  Norvegicariim  (Sec.  Br.  et  Sch.  1. 
c.j  ;  in  Lassby  backar  ipse  collegi. 

Ii  r  y  uni  arcticum  *  purpurascens  Bruch  5  caule  breviusculo 
laxe  caespitoso  parce  ramoso  radiculoso-tomentoso;  foliis  ovali- 
lanceolatis  acuminatis  margine  recurvis  integris,  costa  valida 
excurrente;  florescentia  hermaphrodita  ;  capsula  subirregulari  py- 
riformi  oblonga  vel  pyriformi  colli  longitudinem  vix  emetiente 
nutante,  operculo  brcvi-conico  ;  peristomii  interni  membrana  vix 
plicata  et  processibus,  pertusis  vel  rima  hiartibus ,  cum  denti¬ 
bus  peristomii  externi  diu  cohaerentibus,  ciliis  nullis  inter¬ 
jectis. 

Bryuiii  arcticum  var.  purpurascens.  Bruch  in  litteris. 

Pohlia.  Schwacgrichcn  Species  muscorum  frondosorum 
Part.  1  pag.  74. 

Pohlia  purpurascens.  B.  Brown  (Kunze  in  INcu-Botanischen 
Zeitung  1824,  Beylag.  pag.  119]. 

Hem isynapsium  arcticum  ß.  purpurascens.  Bridel  de  Bride- 
ri  Bryoiogia  universalis  Vol.  1.  pag.  606. 

Hab.  in  terra  arenosa  succosa  ad  Mostamarken  et  ad  Hell 
in  Stördalia  praefecturae  INidarosicnsisIVorvcgiae;  menseMajo  et 
Junio  1857  legi. 

Caespites  tomento  radiculoso  rufo  laxius  cohaerentes.  Caulis  erectus 
semiuncialis  saepe  iunovando-ramosus  rufus.  Folia  infima  plus  duplo  mi¬ 
nora  fuscescentia  acuminata,  superiora  longius  apieulata  olivaceb-viridia , 
omnia  ovali-lanceolata  erecto-patenlia  siccitate  undulata  cauli  subadpres- 
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sa  margine  toto  anguste  reflexa,  costa  valida  purpureo-rufa  excedente. 
Florescentia  hermaphrodita  gemmacea;  folia  involucralia  externa  caulinis 
similia  majora,  interna  multo  minora  lanceolata  acuminata  margine  pla¬ 
na,  costa  excurrente;  antheridia  plura  paraphysibus  filiformibus  et  ar- 
chaegoniis  pluribus  breviora.  Pedicellus  e  vaginula  ovali  arcliaegoniis  et 
paraphysibus  circumdata  uncialis  plerumque  solitarius,  primo  purpureus, 
dein  aurantiacus  validus  siccitate  non  tortus  sub  apicem  arcuatus.  Ca¬ 
psula  pendula  vetusta  horizontalis  subirregularis  pyriformi-oblonga  vel 
pyriformis,  sicca  vel  evacuata  sub  orificium  non  constricta  sordide  lutea, 
collo  sporangium  longitudine  fere  superante;  operculum  breveconicum  vel 
convexo -conicum  subaurantiacum.  Calyptra  conico- cuculliformis  basi 
straminea  apicem  versus  sursum  nigrescens.  Annulus  duplex  magnus. 
Pcristomii  externi  dentes  lanceolati  rufescentes  apice  pallidi,  membranae 
internae  pallidae  vix  plicatae  processus  medio  pertusi  vel  rimati ,  dentes 
externos  longitudine  aequantes,  iis  alternantes  et  cum  iisdem  diu  cohae¬ 
rentes  demum  liberi,  in  omni  tamen  statu  separabiles,  ciliis . nullis. 

Pluribus  speciebus  generis  Bryi  maxime  affine.  Bryum  cernuum’ 
inclinatum,  uliginosum  et  pallens  ad  Bryum  areticum  approximentur; 
duo  tamen  prima  capsulà  sub  orificium  constricta  regulari,  duo  posteri¬ 
ora  florescentia  praeter  alia  a  Bryo  arctico  dignoscuntur. 

Bryum  uliginosum  Br.  et  Sch.  caule  caespitoso  basi  radi- 
culoso  brevi  erecto  innovationibus  plus  minusve  elongatis  ra¬ 
moso;  foliis  inferioribus  subimbricatis  ovato-acuininatis ,  superi- 
bus  in  comam  digestis  patulis  ovali-lanceolatis,  margine  ad  me¬ 
dium  reflexo,  dehinc  plano  angustissime  marginatis  costa  excur¬ 
rente  acuminatis;  florescentia  monoica;  capsula  annulata  incli¬ 
nata  vel  pendula  pyriformi  irrigulari,  operculo  mammillari,  pe- 
ristomii  externi  dentibus  supra  medium  subito  subulatis,  inter¬ 
ni  processibus  plicatis,  rudimentis  ciliorum  interjectis. 

Bryum  uliginosum  Bruch  et  Schimper  1.  c.  Bryum  pag.  18, 
Tab.  IV. 

Polia  uliginosa  Al.  Braun  (ex.  Bryol.  eur.).  Iliibener  Bry- 
ologia  germanica  pag.  476. 
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Cladodium  uliginosum  Brid.  1.  c.  Yol.  1,  pag.  481. 

Hab.  in  uliginosis  ditionis  Nidarosiensis  (Hüben,  ex  Bryol. 
europaea);  in  terra  Tere  irrigata  una  cum  Bryo  Ludwigii 
gracili  ad  Skalstugan  Jemtlandiae  capsulis  maturis  mense  Ju¬ 
lio  1841  inveni. 

Caespites  basi  tomento  fusco  connexi.  Caulis  brevis  erectus  semi- 
uncialis  rubescens,  innovando- ramosus,  ramulos  flagelliformes  foliis  parvis 
raris  interdum  emittens.  Folia  ovali  lanceolata  inferiora  suberecta  mino¬ 
ra  fusca  breviter  acuminata,  superiora  costa  excurrente  longius  acumina¬ 
ta  angustissime  reflexa,  dein  plana  apice  levissime  denticulata  erecto-pa- 
tentia  obscure  viridia,  siccitate  cauli  subadpressa ,  innovationum  flagelli- 
formium  lanceolata;  Florescentia  monoica  (rarius  hermaphrodita  see.  Br. 
eur.)  ;  flos  masculus  gemmaceus  in  ramorum  apice  terminalis,  folia  peri- 
gonalia  ovato-acurninata ,  paraphyses  anlheridiis  brevi  pedicellalis  longi¬ 
ora;  flos  femineus  in  ramulo  diverso  terminalis,  folia  pcrichaetialia  e  ba¬ 
si  ovata  lanceolata,  archaegonia  paraphysibus  filiformibus  intermixta.  Pe- 
dicellus  solitarius  ruber  validus  rigidus  basi  interdum  geniculatus  sesqui- 
uncialis  apicem  versus  pallidus  incurvus  siccitate  haud  tortus. 

Capsula  pendula  nutans  vel  rarissime  subhorizontalis  irrigulari-py- 
riformis  sordide  lutea ,  collo  longo  sporangii  longitudinem  aequante,  o- 
perculo  convexo-inammillari  ochraceo;  annulus  duplex;  Peristomii  exter¬ 
ni  dentes  lanceolati  supra  medium  subito  subulati  rufi  apice  pallidi  sic¬ 
citate  inter  processus  membranae  internae  inflexi;  processus  membranae 
internae  dentes  longitudine  iisdem  alternantes,  a  basi  ad  apicem  conne¬ 
xum  rima  hiantes  rudimentis  ciliorum  interjectis. 

Bryum  pallens  Swartz,  Dispositio  syst.  muscorum  frondos.  Sveciae 
pag.  47  et  98  Tab.  IV,  huic,  ut  mihi  videtur,  maxime  affine,  et  in  Scan¬ 
dinavia  tempore  postremo  fere  ubique  lectum,  imprimis  varietas  ejus 
capsulis  magis  elongatis  subclavatis,  quae  in  Sueciae  ut  Bryum  interme¬ 
dium  hucusque  plerumque  valuit,  non  nisi  examine  diligentiori  secerna¬ 
tur;  diversum  tamen  florescentia  dioica,  ciliolis  inter  processus  membra¬ 
nae  internae  perforatos  duobus  vel  tribus  interjectis  armatis  (appendicu- 
latis),  capsula  plerumque  apicem  versus  magis  incrassata  ,  ramis  saepis¬ 
sime  magis  elongatis,  foliis  latioribus  costa  mucronatis;  est  Bryum  in¬ 
termedium  Ilartm.  Skandinavisk  Flora  5:dje  uppl.  pag.  296. 

Bryum  inclinatum  Br.  et  Sclx.  Pohlia  inclinata  Sw.  primo  intuitu 
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dignoscitur  capsula  regulari  ventricoso-pyriformi,  foliis  ovato-lanceolatis 
acuminatis,  costa  longius  extra  folium  producta,  florescentia  hermaphro¬ 
dita,  dentibus  externis  siccitate  conniventibus  non  ita  incurvis  ut  apices 
processuum  membranae  internae  extra  has  discernantur,-  quibus  autem 
notis  a  Bryo  intermedio  llartm.  1.  c.  id  est  a  Bryo  pallente,  quocum  a 
Ccl.  Hartmanno  est  conjunctum,  differt.  Bryum  intermedium  (Brid.) 
Br.  et  Sch.  quod,  ni  fallor,  Bryum  intermedium  /?.  pallens  llartm.  est, 
species  tali  modo  certissima  necesse  sit. 

Bryum  iVurneum  Blandow.  Brid.'  Bryol.  univers,  part.  1, 
pag.  675.  Almfelt  in  Flora  Scanica  pag.  253. 

Poldia  Warnensis  Schwacgr.  Suppi.  Ill,  part.  1,  pag. 

Tab.  236.  Hüben,  muscologia  gem.  pag.  477;  quod  numquam 
Bryo  intermedio  conjun0i  potest. 

Hab.  in  limosis  ad  ripam  rivuli  Scaniae  (Abnfelt  1.  c.);  in 
Salten  Nordlandiae  Norvegiae  mense  Julio  capsulis  maturis 
legi  1837. 

Bryum  acuminatum  Br.  et  Sch.  ”monoicum,  caule  simplici 
innovationibus  ramoso  basi  radicante;  foliis  caulinis  inferiori¬ 
bus  parvulis  remotis  ovato-lanceolatis  erectis,  superioribus  fa- 
stigiatis  confertis  duplo  majoribus  lincari-laneeolatis  1 — 2  pli¬ 
catis,  margine  valde  revolutis  apice  serratis,  costa  ad  apicem 
producta;  capsula  longicolla  gracili  horizontali,  operculo  coni¬ 
co”.  Br.  et  Sch.  1.  c.  pag.  21,  Tab.  VI  et  VII. 

*  var.  tenellum  Br.  et  Sch.  a  forma  genuina,  quae  numquam, 
quantum  scio,  in  Scandinavia  hucusque  lecta  est,  diflert  caulibus 
longioribus  basi  ramosis,  pedicello  multo  breviore,  capsula  brevi- 
colla  crassiore,  operculo  brevi-conico;  in  Sähhob  Lapponiae  Lu¬ 
tensis  et  ad  Kongsstuen  prope  Sind  Norvegiae  Nidaros.  vidi. 
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var.  arcuatum  Br.  et  Sch.  caule  suhsimplici  humili  coma 
clausa,  pediccllo  breviore  arcuato,  capsula  brevicolia,  operculo 
mammillari;  in  irrigatis  aci  Kongsstucn  habitat. 

Bryum  polymorphum  Br.  et  Sch.  1.  c.  Urvum,  p.  25,  Tab. 
VIII.  ex  Quichjock  Lapponiae  Lulensis  anno  1857  reportavi. 

Bryum  cucullatum  Schvvaegr.  Br.  et  Sch.  1.  c.  Bryum,  p.  27, 
Tab.  VIII.  in  alpibus  Faangen  Tydalensis  Norvcgiae  et  lleiags- 
fjällen  Ilerjedaliae  1841  mense  Julio  collegi. 

Timmia  megapolitana  Hedw.  caule  subsimplici  adscenden- 
te  vel  erecto,  foliis  recurvatis  e  basi  parum  latiori  lanceolato- 
linearibus  supra  medium  dentatis;  florescentia  monoica;  anthe- 
ridiis  longe  pedicellatis;  capsula  inter  directionem  adseenden- 
tem  horizontalem  pendulam  vacillante  suboblonga  brevicolla , 
operculo  convexo  centro  depresso  vel  umbonato;  ciliis  peristo- 
inii  interni  appendiculatis. 

Timmia  megapolitana  Iledw-  Stirpes  crypt,  pag.  85.  Tab. 
51;  Web.  et  Mohr,  Botan.  Taschenbuch  auf  d.  J.  1807  pag. 
254  et  sequ.  Tab.  X.  lig.  5.  (cilia  perist.  interni),*  Hook,  et 
Tayl.  Musc.  Britanica  ed.  2  ,  p.  101  et  192.  Tab.  Suppl.  VI. 
(pro  parte);  Swartz,  Observationes  botanicae  pag.  151.  Bruch 
et  Schimp.  1.  c.  Timmia,  pag.  6,  Tab.  I. 

Timmia  bavarica  Ilessl.  sec.  exemplaria  a  Cel.  Hornschuck 
humanissime  communicata;  Lindgren  in  Botan.  Notiser  1842 
N:o  5,  pag.  50. 
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Tîmmia  austriaca  ß-  alpina  Hartm.  Skandin.  Flora,  3:dje 
uppl.  pag.  292. 

Timmia  austriaca  yar.  mihi  in  Botaniska  Notiser  1839 , 
N:r  8  ,  pag.  95. 

IIab.  in  locis  umbrosissimis  siccis  ad  montium  latera  5  in 
Dovre  (Blytt);  in  montibus  Mostamarkensibus  praefecturae  Ni- 
darosicnsis  Norvegiae  ut  in  Dalbj erget ,  Halyorpladsbj erget , 
Ilammarsmedsbjerget  etc.  (ipse);  in  Herjedalia  (Thedenius);  in 
Tillrumsfjeldet  Nordlandiae  (ipse);  et  postremo  in  Kinnekulle 
(Lindgren). 

Mense  Junio  fructibus  Yetustis  et  recentibus  onustam  legi. 

Caespites  laete  vel  pallide  virides  laxos  formans.  Caulis  subunci- 
alis  adscendens  vel  erectus  basi  ferrugineo-radiculosus  plerumque  sim¬ 
plex  vel  una  alterave  innovatione  ramosus;  folia  conferta  e  basi  pallida 
semiamplectente  lanceolato-linearia  concava  recurvata,  costa  valida  sub- 
excurrente  siccitate  margine  inflexa  falcato-curvata ,  comalia  erecta,  peri- 
chaetialia  latiora  ct  breviora  lanceolata  concava.  Florescentia  monoica  ; 
flos  masculus  in  axillis  foliorum  comalium  silus  antheridia  longitudine 
pedicellos  aequantia  et  parapbyses  filiformes  antberidiis  vix  superantes 
fert;  folia  perigonalia  late  vel  obovato-lanceolata  apice  denticulata;  flos 
femineus  paraphysibus  floris  masculi  archaegonia  longistyla  rufa  aequan¬ 
tibus.  Capsula  in  pedicello  subunciali  erecto  purpureo  superne  arcuato, 
siccitate  ad  basin  'semel  vel  bis  dextrorsum  superne  paulo  infra  capsu¬ 
lam  semel  sinistrorsum  torto  brcvicolla  subobliqua  oblonga  vel  elliptica 
fusca  adscendens  horizontalis  vel  pendula  ad  basin  collo  brevi  in  pedi¬ 
cello  transiens,  exhausta  laeviter  costata,  operculo  convexo  foveolato  vel 
papillato.  ”Annulus  compositus  spiraliter  revolubilis”  (Br.  eur,).  Peri- 
stomii  externi  dentes  lanceolati  straminei  siccitate  geniculato-incurvi  api¬ 
ce  conniventes;  interni  membrana  ad  medium  in  cilia  plurima  interne  a- 
pendiculata  apice  anastomosanlia  divisa. 

Timmia  austiaca  Iledvv.  statura  proceriore  foliis  e  lata  basi  vagi- 
nanlibus  obscure  viridibus  magis  erectis,  siccitate  apicibus  tantummodo 
curvatis  pedicello  longiore,  capsula  magis  elongata  evidenter  costata  o- 
perculo  semper  papillato,  peristomii  interni  ciliis  gracilioribus  minime  a- 
pendiculatis  et  antberidiis  Lrevi-pcdicellatis  pedicello  triplo-longioribus  fa¬ 
cillime  dignoscitur.  Caespites  magis  compactos  late  extensos  format. 


Timmia  in  Tab.  VI  Suppl.  Muscologiae  Britanicae  by  Hoober  and 
Taylor,  quod  ad  foliorum  formam  et  directionem  attinet,  Timmiam  au- 
striacam,  quod  ad  capsulae  formam,  apopbysin  ejusdem  et  ciba  peristo- 
mii  interni  attinet,  Timmiam  megapolitanam  représentât.  Descriptio  1.  c. 
pag.  192  ad  Timmiam  austriacam  facta  est.  Iliibener  in  Muscologia 
germanica  pagg.  513  et  514  species  duas  confundit,  tribuens  speciem 
unam  characteres  nonnullos  et  nomina  quaedam  synonymica,  quae  alte¬ 
ri  merito  pertinet  et  vice  versa. 

Priusquam  de  speciebus  quibusdam  Bartramiae  loquai , 
observare  volui,  postquam  opus  gravissimum,  Bryologia  euio- 
paea,  auctoribus  Bruch  et  Scliimper,  in  manus  meas  venit,  mi¬ 
lii,  auctoribus  cell,  omnino  consentienti  rationes  non  satis  su¬ 
peresse,  cur  Philonotis  a  Bartramia  genus  diversum  exstrui  possit. 


Bartramia  marchica  Br.  et  Sch.  ”dioica,  dense  cacspitosa 
erecta  5  foliis  pentastichis  uniformibus  patentibus  1.  subsccundis 
anguste  lanceolatis,  costa  excurrente  mucronatis  margine  et  mu¬ 
crone  serratis  haud  plicatis  tubcrculoso-scabris  nitidis ,  perigoni- 
alibus  internis  suberectis  lanceolatis  acutis  costatis;  capsula  le- 
ptoderma  subspliaerica  cernua  alte  pcdiccllata;  peristomio  dupli¬ 
ci”.  Br.  et  Sch.  1.  c.  Bartramia,  pag.  17,  Tab.  VIII. 

Ex  ireshutan  a  S.  G.  Bachman  planta  reportata  quoad 
forma  foliorum  et  capsula  exacte  cum  descriptione  et  figuris  1. 
c.  congruit,  sed  de  ea  floribus  masculis  carente  nihil  certi  dis¬ 
ceptare  possum;  descriptionem  e  1.  c.  adjunxi,  ut  Bijologi 
Scandinavici  eam  rem  attendant. 


Bartramia  fontana  Brid.  a  praecedente  differt  foliis  biformibus  ^ 
ovato-acuminatis  brevibus  cauli  adpressis,  alus  lanceolatis  ongiou  - 

dique  patentibus  1.  secundis  basi  plicatis  obscuris,  perigonial.bus  intern  s 
e  basi  latà  erecta  concavâ  horizontalibus  obtusis  subecostatis ,  capsula 

pacliyderma. 
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Bartrumia  calcarca  Br.  et  Sch.  caule  elongato  erecto  faseicu- 
la  fini  ramoso,  foliis  pentasticliis  uniformibus  secundis  vel  sub- 
falcatis  ovato-lanceolatis  plicatis,  costa  valida  excurrente,  perr- 
gonialibiis  ovatis  acute  acuminatis  solidicostatis  horizontalibus, 
florescentia  dioica;  ”capsula  sphaerica,  peristomii  minoris  den¬ 
tibus  remote  articulatis”  Br.  ctSch.  I.c  Bartramia,  p.  19,  Tab.  X. 

Hab.  in  Gothlandia  ad  Wisby,  unde  Cand.  Saeve  floribus 
tantum  masculis  praeditam  retulit. 

Differt  a  Bartr.  fontana,  cui  Labitu,  statura  et  inflorescentia  proxi* 
ma,  foliis  uniformibus  ovato-lanceolatis,  perigonalihus  acute  acuminatis 
costatis. 

Meesia  longi  set  a  Hedw.  caule  elongato  ramoso  radiculoso , 
foliis  octostichis  remotis  decurrentibus  erecto-patentibus  angu¬ 
ste  ovato-lanceolatis  canaliculatis  margine  plano  integerrimis  sic¬ 
citate  tortilibus,  costa  apicem  versus  dissoluta;  florescentia  her¬ 
maphrodita;  pedicello  longissimo,  capsula  elongato- pyriformi  in¬ 
curva  annulata,  operculo  conico  obtuso. 

Meesia  longiseta  Iledw.  Muse,  frondos.  i.  pag  56,  Tab. 
21  et  22.  Swartz,  Adnotationes  botanicae,  pag.  129  (Descri¬ 
ptio);  Bruch  et  Scliimp.  1.  c.  Meesia,  pag.  6,  Tab.  i  l. 

Diplocomium  longisetum  Mougeot  et  Nestler,  Stirpes  Cry- 
ptog.  Vogcso-Bhenanac,  Fase.  IV  N:o  577. 

Hab.  in  paludibus  profundis;  circa  Prästbolstjern  paroeciae 
Saettna  Medelpadiae  et  in  palude  sic  dicta  Melstasjön  paroec. 
Husby  territorii  Langhundra  Uplandiae. 
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Caespites  superne  laete  virides  laxos  minus  densos  formans.  Caulis 
elonga  tus  vel  abbreviates  1 — 4  uncialis  erectus  nigro-radiculosus  ad  a- 
picem  interdum  innovando-  ramosus,  innovationibus  gracilibus  ex  axillis 
foliorum  superiorum  egredieniibus  remotius  foliosis.  Folia  octofariam 
disposita  remota  e  basi  decurrente  erecto  patentia  flexuosa  anguste  ova- 
to-Ianceolata  margine  integerrima  et  plana  canaliculata  siccitate  uhdula- 
to-incurva  vel  subtortilkv.  Florescentia  hermaphrodita  gemmiformis ,  fo¬ 
lia  involucralia  plura  caulinis  similia,  intima  minora,  antberidia  pauca 
subqxrattuor  brevi  pedicellala  oblonga  parapbysibus  numerosissimis  flave¬ 
scentibus  longioribus  subclavatis,  arcfiacgonia  parapbysibus  paulo  longio¬ 
ra  purpurascentia.  Pcdicellus  solitarius  flammeus  longissimus  gracilis  un¬ 
dulatus,  siccitate  sub  capsula  dextrorsum  tortus  2 — 4  uncialis.  Capsu¬ 
la  pymbnuis  collo  capsulae  longitudine  supremo  plus  minusve  incurvo 
irrigularis.  Operculum  conicum  obtusum  capsula  saturatius  eoloratum. 
”Annulus  simplex  (Br.  cur.).  Peristemii  externi  dentes  vix  dimidiam  par¬ 
tem  interni  emetientes. 

Meesia  Albertini  Br.  et  Scii,  adhuc  in  Scandinavia  nondum  lecta, 
huic  proxima,  differt  florescentia  monoica ,  foliis  margine  revolutis  sicci¬ 
tate  substrictis,  peristomio  minore,  dentibus  externis  multo  brevioribus 
non  tertiam  partem  interni  peristomii  aequantibus  ,  pcdicello  vix  torto,- 

Mcesia  triquetra  (Linné!)  cauli  elongato  ramoso  adseendente 
vel  erecto  radiculoso  ;  foliis  tristicMs  decurrentibus  squarrosis  o- 
vato-lanceolatis  denticulatis,  costa  ad  apicem  producta  vel  sub  ea¬ 
dem  dissoluta;  florescentia  dioica;  pediccllo  longissimo,  capsula 
elongato-pyriformi  incurva  cxannulata;  operculo  conico  obtuso. 

Meium  triquetrum  Linne,  Flora  Svceica,  Ed.  II  N:o  978: 
”foliis  trifariis  patulis  subulato-lanccolatis  carinatis”;  quibus  in 
speciebas  Plantarum,  ed.  II.  p.  1572.  additur  descriptio:  ”Cau¬ 
les  plurimi  in  caespitem  conjesti,  digitales  et  longiores  tomen- 
tosi.  Folia  trifariam  posita,  unde  ramuli  triquetri  patuli,  re¬ 
centia  pallide  viridia,  antiqua  fusca  parva,  distantia,  carinata, 
acuminata.  Pedunculi  solitarii,  longissimi,  terminales,  purpurei» 
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Antlierae  (Capsulae)  erectae,  obliquae,  s.  arcuatae,  obtusissimae, 
flavae.  Calyptra  subulata.  Stellae  femineae  (Flores  feminei) 
ramos  terminant  in  eadem  planta  cum  capsula  sed  in  distinctis 
ramis.” 

Bryum  triquetrum  (Turn.)  Iloob.  et  Tayl.  1.  c.  pag.  195, 
Tab.  28  (exci,  synon.  Iledwigii  et  Funhii  Diplocomio  hexast.). 
Ilornemann,  DansU  oecon.  Plantelaere,  2den  deel,  pag.  455. 

Mcesia  tristiclia  Bruch  et  Schiinp.  1.  c.  Meesia,  pag.  8 , 
Tab.  IV. 

Biplocomium  tristiebum  Funi;,  Moos-Tasclienb.  pag.  45, 
Tab.  27. 

Dipl,  longisetum  Weber  et  Mohr,  Botan.  Tasclicnbucb  auf 
d.  Jabr  1807,  pag.  574,  Tab.  IX,  lig.  5.  Bridel,  1.  c.  Vol. 
II ,  pag.  66. 

Mcesia  longiseta  Swartz,  Dispositio  syst.  Muscorum  fron¬ 
dosorum  Sveciae,  pag.  45  (ex  specimin.).  Wahlenberg,  Flora 
Lapponica  pag.  556  5  Flora  Svecica  cd.  II,  pag.  756.  Palis,  de 
Bcauvois,  Mémoires  de  la  Société  Linnéenne  de  Paris,  Tom. 
I,  Plancii.  VIII  fig.  4.  (male).  Ilübener,  Muscologia  germani¬ 
ca,  pag.  485.  Hartman,  Skandinavisk  Flora,  5dje  uppl.  p.299 
(exclusa  variatione  e  Lapponia  a  Laestadio  missa,  quae  ad  prio¬ 
rem  forsitan  pertinet.).  Sillen ,  Musci  Sveciae  exsiccati,  fase.  VII 
et  VIII  No  168. 

Hab.  in  paludibus  profundis  Sveciae  imprimis  mediae;  Up- 
landia,  Gestricia  et  Lapponia  (ex  Wahl.  Flora  Lappon.).  Ilaec 
species  in  Svecia  frequentius  observata. 
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A  Meesia  longiseta ,  pro  qua  a  Bryologis  Svecicis  hucusque  est  ha¬ 
bita,  primo  intuitu  differt  florescentia  dioica ,  mascula  discoidea,  foliis 
tristichis  paulo  latioribus  squarrosis  denticulatis,  dentibus  peristomii  ex¬ 
terni  vix  tertiam  partem  interni  aequantibus.  Iisdem  notis,  peristomio 
excepto,  a  Meesia  Albertini  dignoscitur. 

Hoc  loco  de  synonymis  supra  relatis  pauca  verba  adnectare  liceat , 
antequam  alias  res  adgrediamur. 

Speciem  praesentem ,  per  omnem  Sveciam  mediam  haud  infrequen¬ 
tem,  nec  ullam  aliam,  sistere  genuinum  Mnium  triquetrum  L.  clare  te¬ 
stantur  diagnosis  in  Flora  Svecica  exhibita,  descriptio  succinctior  in  Spe- 
ciebus  Plantarum  et  locus  natalis.  Iledwigius,  Mcesiam  longisetam  ex¬ 
ponens,  huic  retulit  Mnium  triquetrum  L.,*  at  minus  congruum  nomen 
specificum  rejecit.  In  Svccia  primus  div.  Swarlzius,  ut  e  speciminibus 
Herbarii  a  nobis  lustratis  patet,  Mcesiam  triquetram  nostram  sub  M. 
longisetae  nomine  protulit  (at  descriptio  in  Adnotationibus  Botanicis  de¬ 
mum  inserta  ad  M.  longisetam  Hedw.  spectat.)  ejusque  vestigia  premen¬ 
tes  eandem  Weber  et  Mohr  sub  Diplocomio  longiseto  ”loliis  triquetris”, 
figura  peristomii  clare  exponunt  M.  triquetram;  inter  synonyma  vero 
Hedwigii  Stirpes  Cryptog.  Tab.  21,  22  perperam  citant.  Pari  ratione 
sub  Diplocomii  tristichi  nomine  a  Funbio  exponitur.  Exliis  patet  a  ple- 
risque  recentioribus  ulramque  speciem,  saltim  in  synonymis,  esse  com¬ 
mutatam  ,  at  M.  triquetram  tantum  ante  aculos  fuisse  positam.  Iu  Cei. 
Wahlenbergii  Flora  Lapponica  autem  Meesiae  longisetae  differentia  a 
planta  Hegwigiana,  ipsi  suspecta,  clare  indicatur  hisce  verbis:  ’’foliorum 
marginibus  neutiquam  integerrimis,  sed  evidenter  denticulatis”  eumque  i- 
mitati  sunt  Hartman,  Unebener,  aliique.  Cei.  autem  Schwaegriehen 
has  Meesias  in  speciebus  Muscorum  frondosorum  conjunxit. 

Meesia  uliginosa  *  alpina  Bruch  et  Scliimp.  1.  c.  Meesia,  p 
5  et  6,  Tab.  I.  A  forma  typica  Hedwigii  differt  statura  majo¬ 
re,  foliis  confertis  strictis  subhomomallis  aeutiusculis. 

Hab.  in  alpihus  Scandinaviae  vulgaris  (Br.  et  Sch.  1.  c.)  5 
in  Aresbutan  (ipse). 

Phgscomitrium  Ahnfeltii  (Fries). 

Syn.  Gynmostomum  Ahnfeltii  Fries,  Stirpes  agri  Femsjd- 
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mensis,  Dissert.  Londini  Gothorum,  1825,  pag.  28  et  Novitiae 
Florae  Svecicae,  Ed.  alter,  eodem,  1828,  pag.  299.  Hartman 
Skandin.  Flora,  5dje  uppl  pag.  265. 

Gymnostom.  ericetorum  Balsamo  et  De  Notaris,  Pugili. 
No  .27. 

Physcomitriuin  crieetorum  Bruch  et  Schimp.  1«  c.  Physco- 
mi trium,  pag.  15,  Tab.  111. 

Physc.  Bonplandii  Bruch  olim.  Hampe  in  litt.  De  Notaris, 

Syllabus  Muscorum  Italiae,  pag.  285. 

Gymnostom.  fasciculare  Slooh  et  TayL  1.  c.  pag.  25 , 
Tab.  VII. 

Cell.  Brach  et  Schimper  aliique  Bryologit  germanîci ,  quorum  vesti¬ 
gia  in  Dispositione  Muscorum  Sveciae  pressi,  Gymnnstômum  Aknfcltii 
Fries  jam  1823  1.  c.  et  iterum  1828  in  Novitiis  puhiicatum  ad  novissi¬ 
mum  tempus  sub  nomine  Gymnostomi  Bonplandii  salutaverunt;  posita 
vero,  differentia  specifica  nunc  sancita,  Cell,  auctores  Bryologiae  euro- 
paeac  nomen  a  Cl.  Balsamo  et  De  Notaris  proposiluin  decennio  fere  ju¬ 
nius  receperunt;  nihil  tamen,  me  judice,  impedit,  quominus  nomen  a 
Cel.  Friesio  in  memoriam  divi  Ahnfelt  de  muscologia  Sveeana  meritissi¬ 
mi  publicatum  recipiatur, 

SplacJtnum  urceolatum  Ilediv .,  quod  a  me  et  Botanicis  sal¬ 
tem  junioribus  Scandina vicis  hucusque  non  cognitum  fuit  (for¬ 
ma  quaedam  Splachni  mnioidis  foliis  brevioribus  concavis  bre¬ 
vissime  acuminatis  ut  Spl.  urceolatum  praedicata),  e  Lapponia 
Lulensi  a  CL  Hübcner  communicatum  tantummodo  vidi.  Ca¬ 
psula  operculata  (cum  apophysi)  ovato-oblonga,  apophysi  obo- 
vata  capsulam  longitudine  latitudineque  subaequante ,  sporangio 
exhausto  exsiccato  cylindrico,  apophysi  obconica  hoc  non  pa¬ 
rum  latiore,  operculo  conico  a  Spl.  mnioide  Linn.  fil.  dignosci- 
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tur,  quod  autem  apophysi  obconica  capsulam  sukaequantc  lon¬ 
gitudine  ejus  superante  cum  pedieello  confluente,  sporangio 
exsiccato  ore  dilatato,  supra  apophysin  subobovatam  basi  an¬ 
gustato  agnoscitur.  Illud  etiam  in  rupibus  siccioribus  alpium, 
hoc  in  paludibus  non  solum  Lapponicis  sed  etiam  regionum 
montosarum  habitat;  quod  tamen  in  rupe  siccissima  montis 
Gottsundae  Upland iae  inveni. 

Splachnum  IVormskioldii  *  elongation  Bruch  in  litt,  caule 
elongato  2 — 3  unciali  innovando-ramoso ,  foliis  remotis  ovatis 
acuminatis,  costa  apicem  versus  dissoluta,  pedieello  breviuscu- 
lo  vix  unciali,  operculo  convexo. 

Hab.  in  palude  ad  Folsöen  Mostamarken  Nidarosiae;  men¬ 
se  Majo  1837  fructibus  submaturis  onustum  legi. 

Orthotrichum  ggmnostomum  Br.  et  Sch,  laxe  pulvinatum; 
caule  abbreviato  simplici  vel  dichotome  diviso,  foliis  ovatis 
obtusis  concavis  patentibus  siccitate  imbricatis  margine  toto  in¬ 
volutis;  florescentia  dioica,  mascula  geinmiformi;  capsula  gy- 
mnostoma  immersa  oblonga  angustissime  vel  acute  striata,  ca- 
lyptra  campanulata  rostellata  nuda  (”vel  parce  pilosa”  Br.  et 
Sch.). 

Orthotrichum  gymnostomuin  Bruch  in  Brid.  1.  c.  Vol.  I. 
Suppi,  pag.  782.  Bruch  et  Schimp.  1.  c.  Orthotrichum,  pag. 
8  ,  Tab.  L 

Hab.  ad  truncos  Populi  tremulae  paroeciae  Motala  Ostro- 
golhiae;  muscorum  investigator  oculatissimus  Hjälm.  Holmgren 
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plantain  rarissimam  in  ense  Junio  /ructibus  dcopcrculatis  onustam 
reportavit;  Orth,  obtusifoliiiin  fructus  non  rite  evolutos  tempo¬ 
re  eodem  fert. 

Pulvinos  inordinatos  minime  fasfûrîafos  laxos  formans.  Caulis  se- 

*  I 

miuneialis  simplex  vel  supra  medium  dicliolome  ramosus  basi  ferrrugi- 
neo-radiculosus  ,  apice  eoiore  viridi-fuseo  Folia  patentia  siccitate  im- 
i>ricata ,  interiora  oblonga  vel  lanceolato-oblonga  evanidi-costafa,  media 
ovata  vel  ovalia  oblusa  concava  costa  ad  apicem  producta,  summa  exter¬ 
na  mediis  similia,  pericliactialia  ovato-lanceolata  acntiuscula  margine  un¬ 
dulata,  costa  apicem  versus  evanescente,  omnia  margine  toto  involuta. 
Florescentia  dioica;  plantae  mascnlae  femineis  graciliores,  flos  gemmifor- 
mis  terminalis  et  ad  apicem  caulis  in  angulis  foliorum,  folia  pcrigonialia 
externa  late  ovata  obtusissima  costata,  interna  minora  subaeostata  ,  an- 
iheridia  numerosa  parapbysibns  filiformibus  breviora.  Floris  leminei  ar- 
cliaegonia  pauca  parapbysibns  subduplo  longiora.  Pcdieellus  brevissimus 
vaginulam  obeonieam  longitudine  vix  superans  subito  in  capsulae  collum 
Iransiens.  Capsula  foliis  pcricliaetialibus  immersa  oblonga  gymnostoma 
fusca  striis  octo  acutis  angustissimis  obscurioribus  ornata,  siccitate  pli¬ 
cata,  collo  latitudine  capsulae  brevi.  Operculum  conicum.  Calyptra 
campanula  ta  longius  rostellala  cariiialo-plicata  pallida  operculum  et  ca¬ 
psulam  tantum  supremam  tegens. 

Ortbatriclmm  obtusifolium  Sclirad.  huic  valde  affine;  luculenter  ta¬ 
men  differt  peristomio  praesenti  duplici,  capsula  subemersa  subpyriformi 
siccitate  et  exhausta  sub  orificio  angustata  longicolla,  striis  ter  latiori¬ 
bus,  foliis  margine  non  involutis,  calyptra  brevius  rostellata  dimidiam 
capsulam  obtegente  ct  caulibus  ramisque  subfasligiatis ,  atque  tempore 
fructificationis. 

Encahjpta  brevicolla  Bruch ,  laxe  caespitosa;  caule  elonga¬ 
to  ramoso  basi  radicante;  foliis  patentibus  obovato-oblongis  a- 
piculatis  vel  piliFeris-  concavis,  costa  excedente;  florescentia 
monoica,  mascula  laterali  gcmmacea;  capsula  cylindrico-oblon- 
ga  brevicolla  laevi,  vetusta  ore  dilatato;  calyptra  cylindrico- 
campanulata  basi  laciniata  demum  crenulata;  peristomio  simpli- 
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-ci  albescente,  dentibus  longitudinalitci*  striatis  apicem  versus 
fissis. 

Encalypta  brevieolla  Bruch  olim  ex  Bryol.  curop.  Encal. 
longicolla  ß-  brevieolla  Br  et  Sch.  1.  c.  Encalypta,  pag.  12  , 
Tab.  V. 

Hab.  in  alpibiis  Dovrensibus  ad  Kongsvold  (  Kurr  ex 
Br.  eur.);  et  ad  rupes  lacus  Paanajärvi  paroeciae  Kuusamo  in 
Fennia  boreali,  ubi  frequentem  et  solam  ex  hoc  genere  amie. 
Magist.  Fr.  Nylander  Mense  Junio  1842  legit  et  pro  solita  sua 
humanitate  mihi  communicavit. 


Laxe  caespitosa  luteo  viridis.  Caulis  uncialis  ramosus  dense  folio¬ 
sus  e  foliorum  inferiorum  axillis  radiculos  elongatos  rufos  inter  tomen¬ 
tum  nigricans  emittens.  Folia  patentia  siccitate  adpressa  margine  undu¬ 
lata  apice  flexuosa,  media  et  superiora  inferioribus  apiculatis  majora 
obovato-oblonga  concava  apiculata  vel  pilifera,  costa  valida  basi  rubro 
tincta  in  apiculum  excedentia  vel  in  pilum  flexuosum  diaphanum  desi¬ 
nentia.  Florescentia  monoica;  flos  masculus  axillaris  gcmmaceus,  folia 
perigonalia  ovato-lanceolata  vel  ovata  apiculata  solidicostata ,  an  theridia 
numerosa  oblonga  brevipedicellata,  paraphysibus  subclavatis  immixta; 
flos  femineus  terminalis ,  archaegonia  pauca  paraphysibus  filiformibus  sti¬ 
pata,  foliis  perichaelialibus  obovatis  vel  ovalis  valde  concavis  acumina- 
to-piliferis  apicem  versus  margine  e  cellularum  angulis  prominentibus 
denticulatis,  costa  excedente.  Pedicellus  e  vaginula  oblonga  et  pileo  co¬ 
nico  membranaceo-marginato  solitarius  erectus  uncialis  rufus  siccitate  sae¬ 
pe  sinistrorsum  tortus.  Capsula  cylindrieo-oblonga  brevieolla  laevis  fu- 
scescens,  sicca  collo  dilFormi  et  vetusta  sub  orificio  rubro  angustata.  O- 
perculum  e  basi  convexa  clavatum  stramineum  margine  rubro  tinctum. 
Annulus  persistens  simplex.  Calyptra  cylindrico-campanulata  capsula  pa¬ 
rum  longior  straminea  apice  fuseo-nigra,  margine  laeiuiata  demum  laci¬ 
niis  destituta  crenulata.  Peristomii  magni  albescentis  dentes  sedecim 
lanceolati  longitudinaliter  striati  apicem  versus  subtrifidi. 

Planta  haec  pulcherrima  medium  locum  inter  Eue.  apophysatam  et 
Enc.  longi  collam,  quam  non  vidi,  tere  tenet.  Yi  capsulae  ct  foliorum 
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forma  ad  illam,  calyptrae  indole,  dentium  magnitudine  ad  hanc,  cni  ta¬ 
men  proxima  est,  approximatur.  Ab  illa  calyptrae  forma  primo  intuitu 
dignoscitur,*  ab  hac  foliorum  forma,  costa  excedente,  capsula,  apophysi 
brevi,  dentibus  minoribus  pallidis  e  fdis  paucioribus  longitudine  aequali¬ 
bus  conflatis,  me  judice,  luculenter  differt» 

Cinclidotus  Fontinaloides  Pal  de  Beauw.  caule  elongato  ra¬ 
moso  nigrescente  fluitante,  foliis  obscure  viridibus  erecto-paten- 
tibus  oblongo-lanceolatis  marginatis  costatis;  florescentia  dioica 
in  foliorum  angulis,  foliis  perigouialibus  ovatis  brevibus  emar¬ 
ginatis;  capsulis  lateritiis  oblongis  in  pedicello  brevissimo  la¬ 
teralibus  foliis  pericliaetialibus  lanceolato-acuminatis  vix  super¬ 
antibus,  operculo  conico-acuminato,  peristomii  simplicis  denti¬ 
bus  32  basi  anastomosantibus  filiformibus  tortis  rufis;  calyptra 
mitracformi  basi  irregulariter  fissa» 

Cinclidotus  fortinaloides  Palis,  de  Beauw.  Prodrom,  pag. 
32  ex  Bridel  Bryol.  universal.  Vol.  1  ,  pag.  229.  Hook,  et 
Tayl.  1.  c.  pag.  30,  Tab.  II.  Hüben  1.  c.  pag.  216. 

Trichostomiim  fontinaloides  Hedw.  Muse.,  frond.  Vol.  3, 
pag.  36,  Tab»  14.  Swartz  Dispositio  syst,  muscor.  frond. 
Sveciae  pag.  30» 

Hab.  in  rivulis  Scandinaviae ,  in  Tellemarken  (Hübener)  ;; 
ad  Linköping  Sveciae  (Hj.  Holmgren)  rarissime  fructificans. 

Grnmnia  incurva  Schiuacgr.  caule  elongato  erecto  pulvina¬ 
to  diebotomo-fastigiato ,  foliis  confertis  patenti-crectis  ,  inferio¬ 
ribus  subovato-lanceolatis  obtusiusculis,  superioribus  lanceolatis 
sensim  longius  piliferis,  siccitate  plus  minusve  incurvo-tortis , 
costa  excurrente;  florescentia  monoica,  foliis  perigonalibus  mi- 


365 


norîbus  ovatis  breviter  acuminato-pilitérîs  evanidecostatis  ;  foliis 
perichaetialibus  longe  piliferis  pedicello  incurvo  superantibus  $ 
capsula  obovato-cylindricar  operculo  breviter  obtuse  conico. 

Grimmia  incurva  Scliwaegriclicn  Supplera,  ad  Hedwigii 
Species  Muscorum  Vol.  I,  pars  I,  pag.  90,  Tab.  96.  Bridel 
1.  c.  Vol.  I,  p.  185  (exci,  syn  Gr.  uncinata  Kaulf.j.  Hüben. 
I.  c.  pag.  191. 

Grimmia  cernua  Nees  ab  Escnb.  et  Hornscb.  Bryologia 
germanica  zw,  Tb.  i  Abth.  pag.  174,  Tab.  XXIV,  fig.  23. 

Hab.  in  rupibus  praeruptis  montis  alpini  Aresbutan  Jem t- 
landiae;  mense  Augusto  1841  capsulis  vetustis  et  maturis  pul¬ 
chre  ornatam  legi. 

Caespites  latos  dense  pulvinatos  basi  ferrugineos  parce  radiculosos 
apice  canescentes  profert.  Caulis  subuncialis  erectus  basi  dicliotomo-fa- 
stigiatus  infra  ramificationes  foliis  destitutus.  Folia  conferta  e  erecta 
basi  adseendentia  postremo  supra  medium  folii  cauli  parallela  vel  subin- 
curva,  inferiora  obtusiuscula  subovato-lanceolata ,  superiora  e  basi  paulo 
latiore  lanceolata  apicem  versus  sensim  longius  pilifera,  omnia  siccitate 
incurva  circa  caulem  plus  minusve  spiraliter  contorta  filum  contortum 
haud  male  referentia ,  comalia  suberecta ,  perichaetialia  margine  apicis 
hyalino  louge  pilifera  caulinis  longiora  vix  angustiora,  costa  valida  ex¬ 
currente.  Florescentia  monoica;  flos  masculus  gemraaceus  infra  florem 
femineum  in  angulis  foliorum  comalium  archaegoniis  perpaucis  sine  pa- 
raphysibus,  foliis  perigonialibus  internis  multo  brevioribus  ovalis  pellu¬ 
cidis  leviter  evanido-eostalis  brevius  pili  Ecris.  Flos  femineus  paraphy- 
ses  filiformes  paucas  fert.  Pedieellus  foliis  perichaetialibus  brevior  su¬ 
pra  medium  incurvus  bilinearis  vaginulâ  plus  triplo  longior  siccitate  bis 
terve  sinistrorsum  tortus.  Capsula  nutans  obovato-cylindrica  exsiccata 
deoperculata^  cylindrica^  inordinate  leviter  sulcata  sordide  lutescente.  ”An¬ 
nulus  duplex”  lltibenerj.OperCulum  obtuse  conicum  vel  convexo-apicu- 
latum  rubescens 

Exemplaria  svecica  paulisper  recedunt  habitu  robustiore, pedicello  vaginula 
plûât  triplp-limgiore,  capsbla  subcylindrica,  foliis  caulinis  siccitate  magis  re- 
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galariter  tortis,  pcrichaetbtlibus  cautinis  latitudine  subaequäntibus  ;  Nces 
ab  Esenbeek  autem  et  Hornschuch  in  .BryoJogia  germanica  1  c.  pedicel* 
lum  vaginula  semel  longiorem  capsulam  obovatam  et  folia  periehaetialia 
angustiora  ei  tribuunt.  ,  '  ,  .  . 

Grimmia  uncinata  Kaulf,  differt  foliis,  c  basi,  latji^ subulatis  undulafo- 
stfbsquarrosis,  siccitate  squarroso-erispis,  coinalibus  pilif  ormi-nnieronatis, 
caule  fasciculalo-diviso,  pedicello  longiore  magis  curvato  etcet.  tltibene- 
rum  sine  dubitatione  assentio,  qui  Gr.  incurvam  Scbwaegr.  et  Gr.  cer*- 
uuam  Bryol.  germ,  identieas  esse  et  Gr.  uncinatam  Gauli*,  'a  Gr.  incurva 
Scbwaegr.  diversam  postulat.  .  -.  '  .0  .. 

Grimmia  apiculala  Hornscb.,  quae  ad  illam  approximare  videtur, 
diiTert  caulibus  basi  fasciculatis,  foliis  magis  patentibus  latioribus,  ca¬ 
psula  subpendula  ovata,  pedicello  longiore  imprimisque  operculo  conico- 
truncato  apiculato. 

Dryptodon  spiralis.  Ilartin.  secundum  exemplaria  a  Cei.  auctore  hu¬ 
manissime  communicata  ad  Dr.  spiralem  Bridcl.  et  Grimmiani  spiralem 
Hook  et  Tayl.  certissime  non  pertinet;  sed  ad  quam  'ea  referri  debet, 
propter  exemplaria  minus  completa  mihi  in  dubium  est;  Grimmiae  arcu¬ 
atae  De  Notaris  proxima  est ,  et  vix  ab  ea  diversam  censeo. 

Hoc  loco  baud  inepte  observare  putavi,  Bryologum,  qui  Grimmias 
describere  vult,  laborem  frustraneum. suscipere,  si  non  modum  crescen¬ 
di  ramilicationisque  attente  observet;  ille  enim  modus  summi  est  ponde¬ 
ris  ad  species  Grimmiarum  discernendas. 

Grimmia  Doniana  (Smith)  Hook,  et  Tayl.  l.  c.  pag.  72  , 

O 

Tab.  XÏIÏ 5  ia  rupibus  montis  Arcshutan  Jemtlandiae  mease  Au¬ 
gusto  capsulis  operculatis  1841  vidi. 

Gr.  Doniana  sequenti  valde  affinis;  differt  autem  ramulis 
brevibus  simplicibus  fastigiatis,  capsula  ovata,  operculo  coni¬ 
co,  foliis  lanceolato-subulatis.  Ab  hac  diversa  esse  Grimmia 
sudetica  et  Gr.  alpestris  secundum  exemplaria  a  Cell,  Horn- 
schuch  et  Hampe  benigne  communicata  milii  videtur. 

Grimmia  obtusa  Schwaeyr.  caule  pulvinato  basi  fascicula- 
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to-ramoso  erecto,  ramulis  divisis,  foliis  fasciculatim  dispositis 
etfectofpatnlis  länocölatis  siccitate  laxe  incurvis,  comalibus  pili« 
feris,  costa  valida  excurrente  vel  sub  apice  hyalino  dissoluta; 
ilorescentia  monoica;  llorc  masculo  gemmiformi  terminali  para- 
physibus  destituto,  foliis  pcrigonalibus  internis  ovato  lanceola« 
tis  obtusis  costa  sub  apice  evanescente;  femineo  gemmiformi; 
foliis  pcricliaetialibus  piliferis  pedicelluni  rectum  excedentibus; 
capsula  cylindrica  subexserta,  operculo  convexo  vel  obtuse  um- 
bonato 

Grimmia  obtusa  Schwa  egrichcn  1.  c.  I ,  I  pag.  88 ,  Tab. 
XXV.  Bridcl,  Bryd.  univ.  1.  pag.  174.  llornsch.  ct  Necs  ab 
Es.  I.  c.  2  Tli.,  ;1  Abtb. ,  pag.  15o,  Tab.  XX,  %.  11.  ilii- 
bencr,  I.  c.  pag.  177. 

Hab.  in  rupibus  alpinis  montis  Arcshutan  Jemtlandiac; 
mense  Augusto  1841  fructibus  maturis  onustam  collegi. 

Caespitoso-pulvinata  basi  parce  brevi-radiculosa.  Caulis  semiuncia- 
Iis  erectus  basi  fasciculato-rainosus ,  iterum  ramulos  inordinate  fascicula¬ 
tos  breves  longitudine  inaequales  profert.  Folia  basi  rara  minuta  ovato- 
lanceolata  postea  fasciculatim  ordinata  postremo  conferta  erecto-patentia 
lanceolata,  costa  valida  excurrente,  comalia  erecta  in  pilum  foliis  ter 
qnaterve  breviorum  transeuntia,  costa  intra  pilum  dissoluta.  Florescen¬ 
tia  monoica  utriusque  sexus  gemmiformis  in  ramulis  propriis  terminalis; 
flos  masculus  antheridiis  subquindecem  parapbysibiis  nullis,  foliis  perigo- 
nialibus  externis  laneeolatis  erecto- patentibus  acuminatis  non  piliferis, 
costa  excedente ,  internis  ovato-lanceolatis  oblusis  eonniventibus,  costa 
evanida;  flos  femineus  arebaegoniis  subdecem  longistylis  paraphysibus 
nullis  (?),  foliis  perichaetialibus  comantibus  Subsimilibus.  Capsula  in 
pedicello  recto  vaginulâ  quadruplo  longiore  siccitate  sinistrorsum  torto 
straminea  cylindrica.  Annulus.  Operculum  convexum  vel  obtuse  umbo- 
natum  rafo-flavum. 
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Discelmm  mulum  Brid.  in  fovea  argillacea  ad  Stenbytcgel- 
bruk  paroeciae  Husby  territoriae  Långhundra  Uplandiae  duo 
circiter  milliaria  extra  finem  Florae  Upsaliensis;  mense  Aprili 
et  Majo  capsulis  maturis  ornatum  inveni;  jam  vero  mense  Au* 
gusto  anni  praeteriti  accrescit. 

Didymodon  lonyirostris  Web.  et  Möhr,  in  rupibus  praeru¬ 
ptis  siccioribus  ad  Mostamarben  et  loca  alia  praefecturae  Ni- 
darosiensis  ut  ad  Suul ,  in  Tydalen,  Stuedalen  haud  rarus  sed 
praetervisus ,  quod  fructum  hac  regione  si  unquam  rarissime 
profert. 

TVeissia  zonata  Dices  ab  Es.  et  Hornscli.  1.  c.  ;  in  Aresku- 
tan  inter  Griminiam  incurvam.  Hic,  ut  semper,  sterilem  vidi. 

TVeissia  compacta  Schwaeyr.  Cl.  Hiibener  de  hac  specie 
in  Muscologia  germanica  pag.  152  dicit:  ”Auf  Lapplands  Al¬ 
pen  ist  sie  sehr  verbreitet  und  Wahlenberg,  der  sie  nicht  un¬ 
terschieden,  hat  nach  meiner  Ansicht  in  der  Flora  Lapponica 
unter  W.  cirrhata  ß-  ”capsula  subovali  subccrnua”  unsere  W. 
compacta  verstanden;  so  wie  W.  cirrata  dort  als  W.  crispula 
erörtert^,  erstere  ist  in  Schweden  selten,  und  gehört  den  fla¬ 
chen  Prowinzen  an,  letztere  hingegen  ist  vorzüglich  den  Polar¬ 
gegenden  eigen”.  Hanc  opinionem  de  W.  cirrhata  Wahl.  1.  c. 
et  de  Weissiis  aliis  supra  relatis  minime  consentire  possum  ; 
Cei.  Wahlenberg  1.  c.  Weissiam  cirrhatam  veram  Hedw.  et 
sub  variatione  ß.  W.  crispulam  ex  verbis  1.  c.  et  indicatione 
loci  natalis  exposuisse  perclare  elucet;  contra  quod  distributio 
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barutn  plantarum  minime  repugnat,  quoniam  W.  cirrhatam  in 

iqferalpinis,  subalpinis  et  alpinis  rupibus  per  Jemtlandiam,  Her* 

jedaliam  (Tlieden.  ex  exemplaribus)  et  praefecturam  Nidarqsiensçm’ 

minime  raram  vidi  et  W.  crispulam  unico  loco  in  lapide  loci 

eujtisdam  vere  irrigati  ad  Homelvig  (particulam  qUandam  >sir; 

mis  Nidarosiensis)  tantummodo  legi.  Weissia  compacta  Schwae- 

grich.  mihi  in  plantis  pbanerogamis  plurimo  tempore  observandis 

•*  .  .  t  '0  1 

occupato  numquam  obvenit,  quum  Lapponiam  et  alpes  Jemt- 

landicas  et  Nidarosienses  peragravi;  non  tamen  dubito,  quin  a 

-  9  #  «  *  .  •  .•  *  ‘  '■  >  j  ^ 

Bryologis  patriae  postea  observetur,  quum  alpes  nostrae  talia 
loca  plurima  offerunt,  qualia  illa  amat,  et  me  judice  nihil  ce-, 

^  *  •  *  •  i  ^  V  ^  UÄ»  X  .1 2  -i  tak  «0  «X 

teroquin  impedit,  quominus  auctoritatem  CI.  Hubeneri,  hoc  lo- 

..  . 

co  reucimus. 

AM  ç!  .Io  ifivi i»0  •JoymI  it>m4sa  thiIhi  nob  9 

Desmatoclon  bullosus  de  Notaris ,  caule  brevissimo  basi  ple¬ 
rumque  innovando-fastigiato  radiculoso,  foliis  imbricatis  concavis 
subrotundato-cordatis  mucronulatis  comalibus  connivéntibiis  clausis^ 
costa  apicem  versus  dissoluta,  florescentia  monoica  terminali  gem- 
miformi;  flore  masculo  in  ramulo  basilari  proprio,  femineo  gem- 
miformi,  foliis  perichaetialibus  arcte  imbricatis  externis  ovali-sub-, 
rotundatis  obtuse  apiculatis  costatis,  internis  subovalibus  minoribus 
ecostatis  apicem  versus  margine  incurvis  obtusissime  mucronu¬ 
latis;  capsula  in  pedicello  subflexuoso  oblonga  suberecta,  oper¬ 
culo  oblique  conico-subulato. 

Desmatodon  bulbosus.  De  Notaris  Syllabus  Muscorum , 
pag  203. 
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i  Weîssia  latifolia  Schvvaegr.  1.  e.  I,  p.  i,  pag.  64,  Tab. 
XVIII.  B  rid  el,  1.  c.  Vol.  I,  pag.  556.  Hook.  et  Tayl.  1.  c. 
pag.  80,  Tab.  Suppl.  III. 

Anacalypta  latifolia  Bruch.  Nees  ab  Es.  et  Hornsch.  L 
e.  2  Th.,  1  Abth. ,  pag.  155,  Tab.  XXXVI,  fig.  1. 

Didymodon  piliferuin  Wahlenh.  Flora  Svecica  part.  II, 
pag.  785,  secund.  synonyma. 

Dermatodon  latifolius  Ilübener  1.  c.  pag.  146. 

*  peliferus,  foliis  costa  excurrente  pilifcris. 

Anacalypta  latifolia  ß-  pilifera  Nees  ab  Esenb.  et  Hornscb. 
Lc.  2  Tb.  1  Abth.,  pag.  157,  Tab.  XXXVI,  fig.  1,  b. 
Weissia  pilifera  Funk  ex  Bryol-Gcrm. 

Coscinodon  pilifer  Bridel  Bryol.  universalis,  Vol.  I,  pag. 

810. 

Dicranum  bullatum  Sommerlelt,  Supplem.  Florae  Lappo- 
nicae  pag.  55. 

Dermatodon  Funkii  Ilübener,  1.  c.  pag.  115. 


Didymodon  bullatus  Hartman  ,  Skandinavisk  Flora  ,  5:dje 
uppk,  pag.  277.  Desmatodon  bullatus  (milii). 

Ilab.  in  alpium  fissuris;  in  alpino  cacumine  Lyngentînd 


g  e  °  -  •  •  • 

Nordkuidiac  (Walilenbeirg),  in  Lillthokin  ad  Wirijaurc  Lapponiac 


Lulensis;  mense  Augusto  1857  fructiferum  legi.  *  pilifera 
Salten  et  in  Dovre  Norvegiae  (Sommerfelt  et  Blytt). 


in 


FlUTOO^Uiu  @ilu6liYu  ^3,fr!Ori  SilSOdiBil  { i 

Caespites  radiculis  fuscis  cohaerentes  Iuteo-viridês  vel  subcandidos 

formans.  Caulis  brevissimus  vix  bilinearis  erectus  primitus  simplex  po-< 
stea  basi  innovationes  caulis  longitudinem  aequantes  emittens.  Folia  val¬ 
de  concava  imbricata  rotundato-cordala  vel  subquadrato  rotunda  obtuse 
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mncronulata ,  inferiora  ochracca,  suprema  aeruginosa  vel  luteo-viridia 
subcandida  in  comam  clausam  arcte  imbricatam  congesta,  costa  valida 
apicein  versus  evanescente ,  in  variatione  in  pilum  hyalinum  excedente. 
Florescentia  monoica;  flos  masculus  in  ramulo  basilari  proprio  termina¬ 
lis  gemmiformis,  anthcridia  plurima  parapbysibus  subfiliformibus  inter¬ 
mixta;  folia  perigonalia  externa  caulinis  similia,  interna  subovata;  flos 
femineus  terminalis  gemma  ceus ,  arcliaegonia  longistyla  pauca  (1 — 5}  pa- 
raphysibus  paucis  filiformibus  immixtis  duplo  longiora  basi  fusca  apice 
hyalina  pallidiora,  foliis  perichaetiafibus  externis  ovali-subrotundis  obtu¬ 
se  mucronulatis  imbricatis  costatis,  internis  minoribus  ovalibus  apicem 
versus  margine  involutis,  mucronulo  obtuso  brevissimo  ecostatis,  omnibus 
arctissime  imbricatis  valde  concavis.  Pedicellus  solitarius  subflexuosus 
vel  erectus  scmiuncialis,  foliis  perichaetialibus  basi  arcte  vaginatus,  minia¬ 
tus,  siccitate  basi  dextrorsum  postea  medium  versus  sinistrorsum  tortus. 
Capsula  oblonga  splendida  pulla  erecta  vel  incurviuscula,  operculo  ca¬ 
psula  pallidiore  duplo  breviore  obliquo  conico-subulato. 

Obs.  Cel.  Bruch  me  benigne  edocuit,  Desmatodontem  bullatum  a 
D.  bulboso  De  Not.  non  esse  diversum. 

Ggmnostomum  rupestre  *  stelligerum  Walk.-Arnott ,  Aran- 
gement  af  the  Mosses,  ia  Transact  of  the  Wenerian  Society 
(ex  Hiibener). 

Gyinnostoniuni  stelligerum  Smith  Flora  Britannica  Vol.  III, 
pag.  1164.  Bridel.  Bryol.  univ.  Vol.  I,  pag.  89.  Necs  ab 
Esenb.  et  Ilornscb.  1.  c.  1  Th.  pag.  168,  Tab.  XI,  fig.  23. 

A  forma  typica  differt:  foliis  fasciculatim  dispositis. 

Hab.  in  rupibus  praeruptis  ad  amnem  Mostamarkensem  ; 
mense  Martio  fructibus  maturis  ornatum  1837  legi. 

Gxjmnostomum  spirale .  Hartman  Skandin.  Flora,  3dje  uppl. 
pag.  263. 

In  summo  cacumine  alpini  montis  Kölenhaugen  inter  Jemt« 
landiam  et  praefecturam  Xidarosiensem  ad  Shalstugan  sterile 
tantum  legi  1841. 
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Bryologis  acutissimis  Swartz,  Wahlenberg,  Hooker  ceterisque  Britan¬ 
nicis  præeuntibus,  Tortulae  nomen  Barbulae  praetuli;  nam,  me  judice, 
Tortula  Hedwigii  typum  generis  imprimis  constituit,  et  Barbula  ejusdem 
species  minus  rite  evolutas  continuit  ,  quo  sequitur,  ut,  generi¬ 
bus  Tortulae  et  Barbulae  Hedwigii  conjunctis,  Barbulae  Species  Tor¬ 
tulae  essent  subjiciendae;  Bruch  et  Schimper  tamen  auctores  celebrati 
Bryologiae  europææ,  aliique  germanici  Bryologi  de  ea  re  aliter  sentiunt 

LOïUl  IV  i.  *  ‘H-i .  j  il\'i  fu.  f  i-  »  î  i  xlfi'i  *  • ;  r‘I*.  i  * 

Tortula  unguiculata  *  cuspidata. 

Barbula  unguiculata  y  cuspidata  Hübener  1.  c.  pag.  525. 

Barbula  unguiculata  ß-  cuspidata  Bruch  et  Schimper  1.  c. 
Barbula,  pag.  19,  Tab.  VI.  .  j 

Barbula  cuspidata  Schultz,  Recensio  gen.  Barhulae  et  Syn- 
trichiae  Tab.  52,  fig.  14  a.  (ex  Bryol.  europaea). 

Differt  a  forma  genuina  caule  breviore  foliis  patentibus 
praeprimis  perichaetialibus  angustioribus,  pedicello  saepissime 
flexuoso. 

Hab.  in  terra  arenoso-argillacea  Itumida  ad  Holmsund  Ge- 
valiae  (Sillén)  etc.  5  ad  Upsaliam  mense  Februario  1842  fructi- 
Bus  maturis  legi.  ç 

Obs.  Ut  Tortulam  fallacem  Iledw.  ah  amicis  interdum 
communicatam  habeo. 

;  i  ...  ^  ^  'f  •  & 

Tortula  unguiculata  *  micro  carp  a. 

Barbula  unguiculata  &.  microcarpa  Hübener  I.  c.  pag.  524. 

Barbula  unguiculata  S.  microcarpa  Bruch  et  Schimper,  i.c. 
Barbula,  pag.  19,  Tab.  VI.  -  ' 

Barbula  microcarpa  Schultz,  he.  Tab  55,  fig.  18  (ex Br. eur.). 

Caule  gracili,  foliis  confertis  subsquarrosis  brevibus  ovato 
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vel  oblongo-lanceolatis  cuspidatis,  siccitate  laxe  adpressis  vel 
incurvis,  capsula  oblonga,  operculo  elongato  conico. 

Habitat  in  terra  arenoso-argillacca  Upsaliae  in  sepulcreto 
templi  cathedralis  mense  Februario  1842  maturam  vidi. 

Formam  hanc  insignem,  quae  ut  species  propria  a  me  hucusque 
habita  et  Tortula  gracilis  perverse  salutata  est,  auctoritate  Cl.  Bruchii 
sub  Tortula  unguiculata  nunc  subegi. 

Tortula  rigida  Blgtt ,  gregaria ,  caule  brevissimo  subsimpli- 
ci,*  foliis  concavis  e  basi  erecta  vaginante  patentibus  oblongis 
margine  membranaceo  superne  inflexis  latissime  costatis,  mas¬ 
sa  cellulosa  partem  superiorem  vestiente }  florescentia  dioica  ; 
capsula  erecta  subaequali  ovato-oblonga  apicem  versus  angusta¬ 
ta  ,  operculo  conico  subulato  obliquo  basi  crenulato  ,  calyptra 
dimidium  capsulae  obtegente,  dentibus  peristomii  longis  pluries 
spiraliter  tortis. 

Tortula  rigida  Blytt  in  litteris. 

Barbula  rigida  Hedw.  (pro  parte).  Schultz,  Recensio  gen. 
Barbul.  et  Syntricbiae  Tab.  32,  fig.  1,  in  nov.  act.  acad.  nat. 
curios,  v.  11,  pag.  196.  Bruch  et  Schimper  I.  c.  Barbula, 
pag.  13,  lab.  I.  Schwaegrich.  1.  c.  Suppl.  1.  1.  pag.  118. 
Weber  und  Mohr.  1.  c.  pag.  212  (exclus,  var  svecica).  Bridel, 
1.  c.  Vol.  I ,  pag.  328  et  Suppl.  1 ,  pag.  824?  Hübener,  1. 
c.  pag.  309  (exel  svnon.  Svecicorum). 

Tortula  enervis  Iloob.  et  Tayl.  I.  c.  pag.  32,  Suppl.  Tab. 
H.  (exclus.  Syn  Mougeot.  et  Nestl).  Hartman  1,  c.  pag.  283 
(ex  parte  quoad  locum  specialem:  Christiania). 

Hab.  in  terra  argillacea  ad  Cliristianiam  Norvegiae  (Blytt). 
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Gregarie  crescit.  Caulis  i  vel  bilinearis  carnosus,  plerumque  sim¬ 
plex,  rarius  innovationem  4- vel  fi-foliatam,  foliis  minoribus  basi  emittens 
et  radicosus.  Folia  concava  ex  erecta  basi  vaginante  patentia  rigida  , 
costa  latissima  laminis  exterioris  prominula,  marginibus  membranaceis 
ad  et  supra  medium  folii  tam  incurvis,  ut  lamina  interior  plerumque  to¬ 
ta  obtegatur,  ora  extrema  hyalina ,  siccitate  conniventia  apicibus  incur¬ 
vis,  inferiora  rufescentia  minora  subovata  obtusa,  superiora  viridia  ob¬ 
longa  superiore  parte  filis  hyalinis  articulatis  moniliformibus  vel  clavatis 
tecta,  senescentia  nuda  rufescentia.  Florescentia  dioica;  plantae  mascu¬ 
lae  inter  exemplaria  mea  non  inveniebantur  ”fructiferis  intermixtae  mi¬ 
nutissimae  triphyllae,  flos  gemmiformis  triphyllus,  folia  floralia  late  ova¬ 
ta  concava  caeteris  tenuiora  obsolete  costata  nuda,  antheridia  oblonga, 
paraphyses  subclavatae”  (Br.  et  Sell.  1.  c);  flos  femineus:  folia  externa 
perichaetialia  duo  vel  unica  (Secund.  Br.  et  Scb.  foi.  ext.  unum,  duo  ta¬ 
men  plerumpue  observavi  )  caulinis  breviora  erecta  (In  unico  individuo 
duo  infra  medium  coalita  tamen  bicostata  erant.)  ,  intimum  duplo  minus 
vaginulam  ovatam  tota  lamina  interiore  arcte  vaginans,  costa  inconspictia 
margine  vix  inflexo  diaphano,  archaegonia  plurima,  usque  ad  triginta 
numeravi,  vel  pauciora  (sec.  Br.  et  Scii.  1.  c.  ö — G)  rufescentia  para- 
physibus  subfiliformibus  paucis  longiora.  Pcdicellus  solitarius  flexuosus 
subuncialis,  primo  vitellinus,  dein  rufus,  siccitate  basi  dextrorsum  superne 
sinistrorsum  tortus.  Capsula  erecta  ovato-oblonga  brevicolla  apicem  ver¬ 
sus  angustata,  subsymmetrica  brunnea,  demum  rufa.  Operculum  e  basi 
conica  oblique  rostratum  dimidiam  capsulam  longitudine  aequans,  basi 
crenalum.  Annulus  magnus  (Ilübener  contra,  nullus)  revolubilis.  Caly- 
ptra  straminea  apice  nigrescens  longa  suhulata  capsulae  dimidiae  dorsum 
tegens  longius  persistens.  Peristomii  dentes  longissimi  ter  quaterve  ma¬ 
didi  et  sicci  contorti  lateritio  colore  membrana  angustissima  basi  con¬ 
juncti. 

Tortula  brevirostris  Hook,  et  Grevill.  gregaria,  caule  bre¬ 
vissimo  simplici  vel  basi  ramoso;  foliis  circularibus  ellipticis 
valde  concavis  margine  undique  incurvis  costa  latissima  diffusa 
rigidis  in  gemmam  8pbyllam  subrotandam  laxe  imbricatis;  flore¬ 
scentia  hermaphrodita  ;  capsula  erecta  aequali  oblonga  vel  ovali, 
annulo  lato  revolubili,  operculo  triplo  vel  quadruplo  breviore 
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conico,  calyptra  longa  subdimidiaui  capsulam  obtegente,  peristo- 
mii  dentibus  mediocriter  longis  subsemcl  tortis. 

Tortula  breyirostris  Hook,  et  Grevill.  Memoir,  on  ftlie  ge¬ 
nus  Tortula  in  I  yol.  of  Brewster’s  Journal  of  Science  pag. 
289 ,  Tab.  II.  Hook,  et  Tayl.  Muscolcgia  britannica,  ed.  2. , 
pag.  55  Suppl.  Tab.  II. 

Barbula  brevirostris  Bruck  et  Schimp.  1.  c.  Barbula,  pag. 
16 ,  Tab.  Ikbis. 

Tortula  eneryis  Hartm.  1.  c.  pag.  285  (Locus  specialis  : 
Upsala). 


var.  elongatar  gregaria  et  caespitulosa ,  caule  magis  elon¬ 
gato  saepius  ramoso,  foliis  oblongis  vel  oyato-circularibus  ere- 
cto-patentibus ,  marginibus  inflexis,  capsula  magis  clongata,  o- 
perculo  conico  yel  conico-rostellato  capsulam  dimidiam  saepe 
emetiente. 

Tortula  rigida  Swartz.  1.  c.  ex  descriptione  et  exemplari¬ 
bus  in  herbario  ejus  Acad.  reg.  Holm,  asservatis  (exci,  syn.) 
Wahlenb.  Flora  Svec.  cd.  II,  pag.  793. 

Tortula  brevirostris  Hartm.  1.  c.  pag.  285.  Descriptio  et  loca 
specialia  G  elle  et  Stördalen. 


Hab.  in  argilloso-arcnosis  Upsaliac  in  Polachsbachen.  Var. 

elongata  ad  Holinsund  Gevaliac  (Tkedenius)  et  in  muro  calce 
»  ■ 

obducto  pagi  cujiisdam  baud  procul  a  diversorio:  Hell  Stördalen- 
si  praefecturae  INidarosiensisj  mense  Aprili  maturam  una  cum 
forma  primaria  legi. 
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Mense  Novembri  pedicellis  nuperrime  evolutis  ornata, 
Martio  et  Aprili  anni  sequentis  fructus  maturos  fert. 

Gregaria.  Caulis  carnosus  simplex  vel  ramos  cauli  similes  saepe  e- 
tiam  fructiferos  basi  emittens  linearis  basi  radicosus  ,  radiculis  elongatis 
nonnullis  dicotome  divaricato-ramosis.  Folia  valde  concava  sicca  et  hu- 
mida  in  gemmam  subrotundam  laxe  imbricata,  marginibus  membranaceis 
toto  ambitu  incurvis,  inferiora  circularia,  superiora  majora  elliptico-cir- 
cinata,  costa  latissima  diffusa  ad  superiorem  partem  interiorem  massa 
cellulosa  filamentosa  obtecta  virescentia.  Florescentia  hermaphrodita; 
folio  involucrali  externo  caulinis  superioribus  simili,  interno  ad  vaginam 
ovato-oblongam  adpresso  ovali  obsolete  costato  hyalino,  antheridiis  ob¬ 
longis  paraphysibus  filiformi-clavatis,  archaegoniis  paraphysibus  filiformi¬ 
bus  longitudine  superantibus.  Capsula  in  pedicello  interdum  gemello  se- 
miunciali  siccitate  infra  medium  paucius  dextrorsum  supra  pluries  sini¬ 
strorsum  torto  erecta  symmetrica  brevicolla  ovato-oblonga  vel  subcylin- 
drica;  operculo  conico  capsula  triplo  vel  quadruplo  breviori,  apice  obtu- 
siusculo;  annulo  lato  spiraliter  revolubili;  calyptra  basi  straminea  postea 
badia  longa  capsulam  fere  dimidiam  obtegente.  Peristomii  dentes  semel 
contorti  membrana  angusta  praecedentis  tamen  latiore  basi  connexi  rufi. 

Yar.  elonga  ta:  gregaria  vel  caespitulosa,  caulibus  2  5  linearibus,  foliis 
erecto-patentibus,  marginibus  magis  inflexis,  operculo  dimidiam  capsulam 
saepe  emetiente.  Fig.  1.  b.  Tab.  IT.bis  Bryol.  europ.  ad  formam  hanc 
adproximatur. 

A  praecedente,  cui  proxime  affinis  est,  et  sequente  differt:  flore¬ 
scentia  hermaphrodita,  foliorum  forma  et  directione;  ab  illa  praeterea  ca¬ 
psulae  forma,  peristomii  dentibus  brevioribus  minus  tortis,  ab  hac  caly¬ 
ptra  longa,  dentibus  longioribus,  capsulae  forma, jjquae  etsi  subcylindrica, 
apicem  tamen  versus  plus  minus  est  angustata. 

Tortula  ambigua  (Br.  et  Sch.)  ”dioica;  brevicaulis;  follis 
patulis  ligulato-lanceolatis  obtusis  apice  subincurvis,  capsula  cy¬ 
lindrica  erecta,  annulo  simplici  subpersistente  instructa;  oper¬ 
culo  breviori  elongato-conico  margine  integro;  calyptra  brevi 
solum  operculum  obtegente  ;  peristomio  brevi  semel  con¬ 
torto”. 
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Barbula  ambigua  Bruch  et  Sch.  1.  c.  Barbula,  pag.  14  , 
Tab.  II. 

Barbula  brcvirostris  Hübener  1.  c.  pag.  508. 

Barbula  rigida.  Mougeot  et  Nestler  Stirpes  crypt.  Vogeso- 
Bhenanae,  Fase.  VII,  N:o  615. 

”Hab.  in  muris  terra  argillosa  obtectis  etcet.  Scandina¬ 
viae”  sec.  Cl.  Lindblom  in  Literatur-bihang  till  Botaniska  Noti¬ 
ser  1842,  pag.  82. 

”Modus  vegetationis  laxe  caespitosus,  habitus  humilis  et  fo¬ 
liorum  substantia”  Tortulae  rigidae,  ”diversa  tamen  :  foliis  lon¬ 
gioribus,  horizontalibus,  apice  saepe  incurvis,  capsula  longiori 
haud  ovato-oblonga  sed  cylindrica,  operculo  breviori  basi  inte¬ 
gro,  annulo  angustissimo  et  pedetentim  discedente  nec  spirali- 
ter  revolubili  ut  in  T.  rigida;  peristomio  duplo  breviore  et  vix 
semel  contorto,  dentibus  siccis  arcuato-incurvis,  calyptra  tan¬ 
dem  breviori  solumque  operculum  obtegente”.  Exemplaria 
scandinavica  nondum  vidi,  descriptionem  tamen  ex  Bryologia 
europaea  desumtam  adjunxi,  ut  differentiae  harum  specierum 
quattuor  pulcherrimarum  sibi  invicem  maxime  affinium  omni¬ 
bus  perclarae  eluceant. 

Tortula  aloides  Bruch  olim ,  caespitosa,  caule  breviusculo 
saepe  innovando-ramoso;  foliis  basi  vaginantibus  patulis  vel  pa¬ 
ient*! -incurvis  lanccolato-linearibus  rigidis  acuminatis  medium 
versus  marginibus  inflexis,  costa  lata;  florescentia  dioica;  ca¬ 
psula  obliqua  cylindrica,  annulo  lato  longe  persistente,  caly« 
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ptra  operculum  oblique  conicb-rostcllatum  tantum  obtegente; 
peristomii  dentibus  per  paria  approximatis  brevibus  humidis 
vix  semel  contortis,  siccis  divaricatis  apicibus  incurvis. 

Tortula  aloides  Bruch  olim.  Fiirnr.  in  Flora  1829,  2. 
pag.  598  (ex  Hiibener). 

Tortula  rigida  Iloob.  et  Tayl.  1.  c.  pag.  53 ,  Tab.  12 
(haud  bene).  Ilornemann ,  1.  c.  395  ? 

Barbula  aloides  Hiibener  1.  c.  pag  307.  Bruch  et  Schimp.  1. 
c.  Barbula,  pag.  15,  Tab.  II. 

Trichostomum  aloides  Koch  inst.  Bridcl.  1.  c.  I,  pag.  816. 
Mougcot  et  Nestler  1.  c.  base.  Till,  N: o  717. 

Hab.  in  terra  argillacea  ,  Teileinarhen  Norvegiae  (Hiibener) 
et  (si  synouymon  Horneuianni  recte  attulerim)  in  Dania. 

Caules  laxe  cacspitosi  erecti  5 — <4  lineares  primitus  simplices  dein 
saepe  innovando-ramosi  et  radicantes  ul  praecedentium.  Folia  concava 
e  basi  vaginante  patentia  supra  medium  plus  minus  ve  incurvata  rigida 
siccitate  curvalo-crispata ,  inlima  plus  duplo-minora  oblonga  rufescentia, 
superiora  olivaeea  lanccolato -linearia  costa  lata  crassa  dorso  folii  promi¬ 
nente  apiculatà,  massa  cellulosa  obtecta,  marginibus  membranaceis  ad  et 
supra  medium  inflexis.  Florescentia  dioica;  flores  masculi  femineis  inter* 
mixti  5  —  Gfoliati  minores  gemmiformes  tripbyUi ,  foliis  perjgonialibus 
late  ovatis  concavis  brevioribus  brevissime  acuminatis  ,  parapbysi- 
bus  subclavatis  antheridia  baud  infrequentia  subocto  obovato-oblonga  ba¬ 
si  in  pedicellum  brevissimum  angustata  longitudine  aequantibus  vel  su¬ 
perantibus;  flos  femineus  biphyUus  folio  p<*ricliaetiali  externo  caulinis  si- 
mili,  interno  duplo  minori  ovati,  archaegoniis  paucis  parapbysibus  filifor¬ 
mibus.  Capsula  in  pedicello  flexuoso  superne  plerumque  incurvo  gracili 
subunciali,  siccitate  inferne  dextrorsum  vel  bine  indetorto,  superne  sini¬ 
strorsum  torto  cylindrica,  curvula  vel  subaequalis  brevicolla,  dorso  saepissime 
saturatius  colorata,  operculo  e  basi  conica  oblique  rostellafo. friplo-brevio- 
re-quam  capsula,  calyptra  straminea  apice  fusca  operculum  tantummodo 
tegente.  Annulus  latus  serius  per  ceïlulos  secedens.  Peristomii  dentes 
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mcmbrana  angustissima  per  paria  approximali  lateritii  omnium  praece¬ 
dentium  brevissimi. 


Opusculo  liocce  qualitercumque  peracto,  verba  pauca  de  quibusdam 
plantis  Hepaticarum  adnectare  mihi  licitum  sit. 

OlMiHIfiliHOr  KildtPf^lr  «I  '  OlUftTS 

Juiitjcrmanma  tersa  Nees  ab  Esenb. 

Jungermannia  cordifolia  Andersson,  Observationes  stirpium 
e.  Ch.ristinebamn  proven.  pag.  10.  5CJ 

Hab.  in  rivulis  frigidis:  ad  IJalvorpladsbjerget  et  ad  Wenn 
Mostamark.  inter  Baadfjeldet  et  Solvaagtind  Saltens.  et  in  Val- 
lefjället  Lapponiac  Lutensis  $  ad  Ckristinebanin  Vermlandiae. 

»‘jlkUSV)  vir*  4'  ‘‘  «  '  'j  :fi)  >  *'  •  *•  ■■  * 

Jiwijermannia  cordifolia  Hook. 

In  rivulo  frigidissimo  ad  DalbjcrgWMostam. tantummodo  vidi* 


Ilab.  in  terra  argillacea  ad  margines  viarum  paroec.  Sätt- 
na  Mcdclpadiae. 

*  ^  *1  *"  !  ■  #■•»/•••  '  V 

Phtrfochila  af finis  (milii). 

Jungermannia  affinis  Hüben  Ilepaticologia  germanica  p.  248. 

Plagiochila  rosacea  ß.  ai  finis  Ne  es  ab  Es.  Naturgescbicbte 
d.  Eur.  Lebermoose  P.  II.  pag.  .455. 

Ilab.  ad  frustula  carbonacea  (kolstybbe)  bumida  ad  Mosta- 
markcn. 

Dilfert  a  praecedente:  directione  lobi  inferioris,  forma  lobi 
superioris  etc. 


d.  Çur.  Le- 
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Plagiochila  rosacea  Nees  ab  Es.  Naturgeseh. 
berinoose  P  III.  pag.  525  5  P.  IV.  pag.  XXXVII. 
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Diplomitriiim  BUjltii  Corda  in  Sturm  Deutsch.  Flora. 

Hab.  in  alpibus  Nidarosiensibus  fere  omnibus;  in  Helags- 
fjällen  Herjedaliae,  ad  Skalstugan  et  in  Arcsbutan  Jenitlandiae 
haud  raro  obvenit,  ubi  etiam  fructibus  rite  evolutis  mense  Au* 
gusto  1841  legi.  In  alpibus  Saltdalcnsibus  JXordlandiae  cete« 
roquin  vidi. 

Inter  alias  species  Hepaticarum,  quas  Svecia  nostra  annis  nuperri— 
me  praeterlapsis  sibi  vindicavit,  eminet  illa  stirps  non  solum  pulchritu- 
dine  sed  etiam  infelici  generis  sui  limitatione  et  historia,  quam  plantam 
Cel.  lily tt  detexit  et  Cl.  Moris  in  Flora  Danica  Tab.  2004  sub  nomine 
Jungcrmanniae  Blyttii  primus  depinxit;  Cl.  Corda  deinde  in  Sturm, 
Deutsch.  1  lora  II.  20  et  27  et  a  Flotovv  atque  Necs  ab  Esenbeck  in 
Diario  bot.  Ralisboncnsi  1856  I.  Beibl.  pag.  59  de  genere  Jungerman— 
niae  dimoverunt  et  genus  Diplomitriiim  exstruxerunt;  Cl.  Iluebener  in  He- 
paticologia  germanica  generi  Gymnomitrii  interea  adseripserat;  porro  III. 
Nees  ab  Esenbeck,  qui  ante  Hiibenerum  genus  Gymnomitrium  sensu  alio 
illustraverat,  in  Naturgeschichte  der  europäischen  Lebermoode  sub  gene¬ 
re  Diplolacna  Dumort,  collocavit,  quod  tamen  nomen,  jam  antea  plantae 
phanerogamae  tributum,  Cei.  Endlicher  rejecit  et  in  Blyttiam  denique  mu¬ 
tavit;  Blyttiam  autem  genus  graminum  in  Novitiarum  FI.  Svecicae  Man¬ 
tissa  II  Ccl.  Fries  jam  prius  descripserat,  ideoque  postremo  nomen  The- 
deniae  huic  musco  proposuit,  quod  tamen  mihi  minus  necessarium  vide¬ 
tur,  praesertim  quum  Corda  1.  c.  in  genere  Diplomitrii,  quamvis  haud 
bene  limitati,  hanc  plantam  collocavit,  quapropter  etiam  ne  iterata  va- 
cillitas  oriatur ,  hoc  nomen  antiquius  et  nulli  alii  stirpi  impositum  sine 
dubio  est  praeferendum. 

Upsaliae  mense  Januario  1843. 


INITIA 

MONETAE  SVECANAE 

Süß  EXAMEN  REVOCATA 

.  .  .  A  . 

JOHANNE  HENK.  SCHRÖDER. 


Commentatio  I, 

Origines  Monetae  Svecanae  quïcunque  persequi  atque  illustra¬ 
re  vult,  hunc  ante  omnia  oportet,  quum  veterum  placita  tum 
rcccntiorum  commenta  diligenter  examinare,  multaque  specio¬ 
sius  quam  verius  dicta,  quae  acrioribus  nostrorum  temporum 
judiciis  vix  aut  ne  vix  quidem  constant,  secernere.  Ilac  ra¬ 
tione,  gravi  ac  praeclarae  materiae,  huc  usque  fabulis  mirum 
in  modum  deformatae  ac  prope  obrutae,  sua  dignitas  fidesque 
restituetur.  —  Verum  lnecce  non  ita  accipienda  sunt,  quasi 
aliquid  nos  detractum  vellemus  de  laudibus  clarorum  virorum, 
qui  in  hoc  campo  desudarunt ,  veteranos  illos  loquor  El 
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Brenner  a),  et  Nie.  Keder  b )  nee  non  ex  rcccntioribus,  qui 
eosdem  x<n «  n o5a  secuti  sunt  Car.  R.  Bercu  c),  E.  Ziervogel  «/), 
An.  Modeer  e)  cet.  quorum  opera  egregia  in  Historiam  patriae 
Numisma ticam  illustrandam  haud  imminuta  volumus,  quamvis 
aperte  et  ingenue  fateamur,  eos  Rudbeckiano  vehit  furore 
quodam  ictos,  in  primordiis  Monetae  Svecanae  enarrandis  in¬ 
terdum  mira  quaedam  linxisse.  Istas  vero  novas  fabulas,  quas 
hodie  exsulare  jubemus,  nostrates  olim  quum  viderunt, 

. stupuere  omnes  tentamina  tanta 

conatusque  novos . 


a)  Thesaurus  Nummorum  Sveogothicorum.  Stockli.  1701  in  4:o,  Editio  primary 
rissime  obvia.  Editio  secunda  eaque  auctior,  post  fata  auctoris  anno  1717  defuncti, 
cura  Kecleri  tandem  typis  prodiit  Stockli.  1751  in  4:o.  c.  Tabb. 

b)  Nummi  aliquot  diversi  ex  argento  praestantissimi  nempe  X.  Olai  Sveci,  unus 
Anundi  carbonarii,  ac  unus  Haquini  Rufi,  Sveciae  Regum,  nec  non  unus  Svcnonis  bi¬ 
fida  barba,  Daniae  Regis,  omnes  olim  tellure  Sveeica  absconditi,  nuperque  ca¬ 
su  in  apricum  prolati.  Lipsiae  170G  in  4:o,  cfr.  Ejusd.  Nummus  aureus  antiquus  at¬ 
que  perrarus  Ot  binum  (!)  exhibens.  Ibid.  1722.  De  argento  Runis  seu  litteris  Go¬ 
thicis  insignito.  Lips.  1705.  Cfr.  Ejusd.  Runae  in  Nummis  vetustis  diu  quaesitae  tan- 

•  •  w *  * 

demque  inventae.  Ib.  1704. 

c)  Beskrifning  öfver  Svenska  Mynt  och  Eongl.  Skådepenningar.  Upsal.  1775  in 
4:o  sumtibus  Reg.  Academiae  Upsalieusis  in  lucem  edita. 

d)  Utkast  till  offenteliga  föreläsningar  öfver  Svenska  Myntkunskapen.  Ups.  l7o5 
in  4:o.  Föreläsningar  öfver  Upsala  Acad.  Myntsamling.  Ibid.  1772.  Cfr.  Ejusd.  XXX. 
Histor.  afhandlingar  om  Svenska  Mynt  och  Medaillen  Stoekb.  1765. 

e)  Inledning  till  närmare  kunskap  om  Svenska  Mynt  ocb  Skådepenningar,  från 
början  och  intilldess  Svenska  Spiran  leinnades  af  Kon.  Hakan  Magnusson.  Lund 
1706  in  8:o. 
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eâsque  amore  patriae  decepti  potius  quam  veritati  historicae 
dediti,  laudarunt,  cunctique  deinceps,  studio  fatigari  nescio, 
dubia  veris,  spuria  falsis  miscendo,  quasi  Pelio  Ossam  super¬ 
imponere  periclitati  sunt. 

Quae  vero  in  tractanda  disciplina  numisinatica  jam  locum 
obtinet  sanior  crisis,  seu  diligentior  examinandi  ratio,  his  quoque 
linerti  dedit,  lis  igitur  immorari  nec  licet,  nec  lubet,  quae  de 
Monetae  Svecanae  primordiis  inde  a  temporibus  Etlinicisini  ab 
Olavo  Tvållilja ,  Ollare  Venditkraki  cct.  repetendis  temere  ja¬ 
ctantur  5  ne  dicam  eorum  stultitiam,  qui  monetam  Odino,  Thoro- 
tii  dicatam  opinantur,  cetcraque  ejusdem  farraginis  jure  meri¬ 
toque  explosa  /*).  Pro  nostra  autem  re  satis  erit  observasse, 
ab  eo  inde  tempore,  quo  Religio  Christiana,  omnis  humanita¬ 
tis  et  societatis  alma  sospitatrix,  liasce  septentrionales  terras, 
extra  solis  vias  quasi  jacentes,  suo  jubare  collustrare  coeperit, 
apud  majores  nostros  prima  culturae  sparsa  esse  germina,  te¬ 
nera  illa  quidem ,  sensim  vero  societati  renascenti  robur  et  se¬ 
curitatem  allatura. 

Sic  exeunte  seculo  X.  et  XI.  incunte,  cum  Svccano  praees- 
sent  imperio  Olavus  Rex,  cognomine  Skötkonung  appellatus,  et 
qui  ei  successit  Illius,  Anundus,  cui  Christianismi  asseclae  nomen 
Jacobi  indidere,  nostras  ad  oras  ex  Anglia  maxime  confluxere 
Christianae  Religionis  nuncii  et  choragi,  victus  cultusque  lae¬ 
tioris,  lautioris  praesidia  seeum  advehentes  ff ).  Absque  mora 

f)  Viti.  unum  ante  omnes,  Modeer,  in  tractatu  supra  citato,  p.  1,  4,  8  stp 
Jf)  Nomina  eorum ,  labores  et  aerumnas  meminit  ecclesia  Svecana  in  Legendis 
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monetam  Svecanam,  usui  potissimum  Ecclesiae  idoneam ,  studia 
Clericorum  indefessa  in  medium  protulerunt.  — •  Quum  is  re¬ 
rum  status  esset,  non  est  mirandum,  quum  artificum  Angli- 
corum  obstetricias  manus  agnoscamus ,  si  formas  monetae 
Anglicanae  prototypae,  immo  vestigia  nonnulla  linguae  Angli- 
cae  olfendimus  iu  venerandis  hisce  Monetae  Svecanae  primitiis; 
ne  dicam  similitudinem,  quae  inter  nummos  Regum  Olavi  et 
Amjndi  Svecanos  atque  Ethelredi  et  Camjti  Magni  Angli- 
canos  intercedit,  vel  eam  convenientiam,  quam  nostris  mini¬ 
mis  cum  moneta  contemporanea  Daniae,  sub  Svenone  Bifidae 
Barbae  (Tjuguskcigg)  illiusque  filio  Canuto  ,  esse  ostendit  Clar. 
Ramus ,  Musei  Regis  Daniae  olim  Praefectus,  de  Historia  Scan¬ 
dinaviae  Numismatica  optime  meritus  g).  Ili  nummi  sese  invi¬ 
cem  igitur  omnes  exprimunt,  simulque  egregie  confirmant  et 
illustrant  primordia  Monetae  Svecanae,  a  seculo  XI.  ineunte  re¬ 
petenda;  quidquid  et  contra  dicant  Clariss.  Bercli  /t)  et  Hal- 
lenberg  i).  Is  enim,  utpote  qui  in  elegantiis  rei  Nummariae 
Orientalis  vir  consummatissimus,  inque  in  ea  explananda  totus 
defixus,  obiter  et  velut  primis  labris  principia  Monetae  Sveca¬ 
nae  attigisset,  auctoritati  Brenner  i ,  Berchii  cet.  fidens,  in  hac 


S.  Sigfridi,  S.  Eskilli,  S.  Davidis,  S.  Henrici  cet.  Cfr.  Scriptores  Rer.  Svecicar.  me¬ 
dii  aevi.  Tom.  II.  sect.  I.  pag.  544  sq. 

g)  Skand.  Litt.  Skrifter.  T.  XXI.  cfr.  Rieding,  Annals  of  tbe  Coinage  of  Britain. 

h)  Cfr.  Berch,  Beskrifn.  om  Svenska  Mynt  ock  Skådepenningar,  I.  c.  pag.  17. 

i)  Cfr.  J.  Hallenberg,  Anmärkningar  öfver  l:sta  Delen  af  Sven  Lagerbrings  Svea 
Rikes  Historia.  1  Afdeln.  Stockh.  181Q.  ad  calcem. 
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re  saepissime  —  quod  quidem  pace  Yiri  clarissimi  dictum  vo- 
luimus  —  et  fallit  et  ipse  fallitur:  maxime  Yero  in  eo  quod  e 
serie  Nummorum  Svecanoruin  laudatos  Olayi  et  Anundi  num¬ 
mos  immerito  exterminare  Yult  /). 

■  t  '  4  £  *  i  *  ,  •  . 

Ne  vero  in,  materia  tam  difficili  nimis  verbosi  videamur  , 
praesertim  quum  baec  ipsa  res  a  nobis ,  annis  abhinc  XIY.  pri¬ 
mum  exposita  sit  et  pro  modulo  virium  enodata  in  Actis  Re¬ 
giae  Academiae  Litterarum  Humaniorum ,  Historiarum  et  Anti¬ 
quitatum  Stoebholmiensis  Tom.  XIII.  quem  adire  L.  B.  jube¬ 
mus  k) ,  quædam  tantummodo  supersunt  dicenda  de  argumento 
specioso  magis  quam  gravi,  ex  sumina  horum  nummorum  ra¬ 
ritate  desumto.  Objiciunt  enim,  nummos  Etheluedi  et  Canuti 
Anglicanos  e  tellure  Sveeico  centies  effossos,  at  nummos  Ola¬ 
yi  vix  semel  inventos:  ne  aliquid  dicam  de  nummo  Anundi  lon¬ 
ge  rarissimo,  a  nobis  infra  sub  N:o  I.  laudato,  cujus  unicum 
hactenus  notum  specimen  anno  1704  in  paroecia  Mora  Dalc- 
bàrliæ,  una  cum  ingente  vi  veterum  nummorum  Germanicorum 
et  Anglicorum  fortuito  effossum,  Clar.  Brenner  Holmiæ  feliciter 
suo  vindicavit  Museo  /),  et  in  altera  Thesauri  sui  editione  de- 
lincatum  non  sine  omine  communicavit.  Etenim  post  obitum 
illustris  collectoris  et  possessoris ,  eundem  nummum  fata  invi- 

/)  Vid.  Ilallenberg,  1.  c.  p.  515,  531,540.  Cfr.  ante  omnes  pag.  545  ,  ubi  FolU- 
ongidarum  nummos,  aliosque  serioris  aetatis  Bracteatos  anteriori  aevo  perperam  adsignat. 

k)  J.  H.  Schröder j  Anmärkningar  öf ver  Sveriges  äldsta  Mynt.  1827.  Kong], 
Vitterbets-,  Historie-  oeb  Anliquilets-Academieus  Handlingar.  Del.  XIII.  Cfr.  Journal 
des  Savants.  Decembr.  1851. 

V)  Cfr.  Ejusd.  Thesauri  Ed.  II.  ad  calcem  p.  2G9. 
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da  patriæ  nostræ  abstulere,  eum  primum  in  manus  Grain  ff  eri 
Angli,  dein  in  ditionem  INob  fainiliæ  Stroganovianœ  Muscovi- 
ain  migravit  Museum  Brennerianu m',  cujus  ultima  fata  in  fune¬ 
sto  Mosquensis  metropolis  incendio  .anno  fatali  1812  ignoramus. 
Hæc  et  cetera  Numisinatices  Svecanæ  decora  amissa  dolentibus 
nobis  innotuit  alterum  nummi  Anu«»!  exemplar  idque  egregium, 
quod  in  Museo  Thorns  en  i  ano  apud  Hafnicnses,  nummis  me¬ 
dii  ævi  ditissimo,  videre  et  examinare  licuit  m).  Quid?  quod 
ut  præsens  ætas  in  explorandis  et  examinandis  nummorum  a- 
ccrvis,  quos  in  apricum  profert  terra  nostra,  adcuratius  proce¬ 
dere  didicerit,  ita  forte  fortuna  accidit,  ut  thesaurus  nummorum 
veterum  Esbilstuncnsis  in  Sudermannia  annis  abhinc  decem  effos¬ 
sus,  nummorum  Olavi  larga  copia  abundaverit  De  cetero 
ut  istiusmodi  argumentis,  quæ  ex  nimia  raritate  desumi  possint, 
vis  sua,  si  qua  fuerit,  in  perpetuum  derogaretur,  eccc  Nuinisma- 
tologiae  Svecanae  de  improviso  proximis  hisce  annis  nova  et  be¬ 
nigna  messis  adfuit  nummorum  usque  ad  id  tempus  incognitorum, 
e  thesauro  Egersundensi  in  INorvegia  meridionali,  anno  hujus 
seculi  trecesimo  sexto  ex  latebris  terrae  prodeunto,  quem,  pro 
more  et  ingenio  suo,  adcurate  digessit  et  illustravit  Olar.  LL.OO. 
Professor  ad  Regiam,  quae  Christiania  e  jam  ftoret,  Acade¬ 
miam  Christ.  Andr.  Holmboe ,  amicus  noster  honoratissimus  nl. 

m)  Aliuu»  ejusdem  Anundi  nummum  (an  hujus  commatis?)  e  Museo  Broinmelia- 
no  meminit  Benzel.  Brefväxl  ed.  Liden j  pag.  112. 

n)  Vide  Clar.  Holmboe  Programmata  Aeademica  de  Nummis  MD.  medii  aevi,  in 
Norvegia  nuper  repertis.  Part.  I.  II.  Cbrislianiae  183G — 37  in  4:0.  Cfr.  ejusdem 
Progr.  de  prisca  re  Monetaria  Norvegiae  et  de  numinis  seculi  duudecimi  nuper  re¬ 
pertis.  Ibid.  1841.  in  4:o. 
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Hoc  in  thesauro,  nummis  Canuti  Magni  Anglicis  refertissimo, 
unus  ejusdem  Caiwjti  Regis  nummus  Danicus,  sex  autem 
Anundi  Regis  Svecani,  quorum  quinque  sunt  ejusdem  cunei, 
eminent.  Qui  quum  egregie  probent  et  confirment  ea ,  quae 
jam  antea  a  nobis  de  initiis  Monetae  SYecanac  proposita  sunt , 
telam  inceptam  repetere  liceat,  et  primitias  Nummorum  Sveca- 
norum,  nostra  qualicunque  subjuncta  censura,  breviter  expromere. 

Igitur  hi  fere  exstant  Nummi  S  ve  cani  primi  et  quan¬ 
tum  ad  hoc  usque  tempus  constat,  antiquissimi:  omnes  et  singuli 
argentei,  Sigtunae ,  vetustissimo  Sveciae  emporio  et  metropoli, 
procusi.  Speciatim  notantur,  qui  in  Museo  nummario  Regiae 
Academiae  Upsaliensis,  nostrae  custodiae  demandato,  adsunt. 


Oli  AVUS  SMÖTMOftUftG 

Rex  Sveciae  ann.  994 — 1024. 

I. 

+  OLVF  REX  ZPEYOR.  (  Olaf  Rex  Swevorum).  Ca¬ 
put  Regis  vittatum  a  dextra  conspicuum,  cum  sceptro 
superne  tripunctato. 

+  G  ORPINE  MO  Z  I II  T.  (  Godwiue  i.  e.  Theophilus, 
Monetarius  Sigtune ).  Crux  minor  duplex,  in  angulis 
lilteræ  c.r.u.x. 

Mus.  Iteg.  Sloclth.  delinealus  ap  Brenner ,  Thés.  Tab.  II. 

Cfr.  Reder,  IN  um  mi  aliquot  1.  c.  Tab.  N:o  2.  B  er  eh ,  Besfsi*. 
1  c.  pag.  IG  Modeer,  Inled  u.  1.  c.  pag.  59.  ISallenbery ,  An¬ 
märkning.  vid  Lagerbring ,  L  c.  pag.  518.  qui  aliud  mim* 
mi  præstantissimi  exemplar,  anno  1805  in  paroecia  Kloster 
Sudcrmanniæ  effossum  ,  meminit. 
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II. 

+  OLAF  REX  AN  SIT  VN.  (Sitim)  Caput  Rogis 
nudum  a  læva  conspicuum,  cum  sceptro  superne  tripun- 
ctato. 

-f-  GOPINE  MOATA  AN:  ( Godwine  Monetarius  an 
Sigt  une )  Crux  ut  in  N:o  1.  ? 

Mus.  Acad  Upsal.  Brenner ,  1.  c.  Tab.  II.  Keder,  1.  c. 

Tab.  N:o  5.  Berch,  1.  c.  pag.  16.  Modeer  1.  c.  pag.  56. 

\ 

III. 

-|-  ONFAF  REX  AN  ZTVE  ( Onlaf  Rex  an  S igtune) 
Caput  Regis  ut  in  N:o  1. 

+  GOPINE  MONATA  ZIT.  ( Godwine  Monetarius 

Sigtune )  Crux  ut  in  N:o  1. 

Mus.  Acad.  Upsal.  Cfr.  Brenner ,  1.  c.  Tab.  II.  Keder ,  1.  c. 

Tab.  N:o  4. 

IV. 

OLVF  REX  ZPEVOR.  (Olaf  Rex  Swevorum )  Ca¬ 
put  Regis  ut  in  N:o  1. 

ZNELLINC  M  •  O  ZI  (Snellinc  Monetarius  Sigtune). 
Crux  ut  in  N:o  1. 

Mus.  Acad.  Upsal.  in  altero  hujus  nummi  specimine:  MO 
ZIH.  Cfr.  Brenner ,  1.  c.  Tab.  II.  Keder,  1.  c.  Tab.  N:o  L 

V. 

+  OLVF  REX  ZPEVOR.  Caput  Regis  ut  in  N:o  1. 

-f  I N  NOMINE  D  N  I  G  0  D.  (In  IS  omine  Domini  God¬ 
wine  scii.  Monetarius).  Crux  ut  in  N:o  1. 

Mus.  Acad.  Upsal.  Egregius  et  ineditus  nummos  subse- 
sequentes  VI.  et  VII.  mirifice  explicat  et  illustrat. 
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VI. 

+  VLAV.VZ  REX  Z  VENO  (Ulavus  Bex  Svenomm). 
Caput  Regis  ut  in  N:o  1. 

-f-  IN  NOMINE  D  N I  •  M  •  G  •  (In  Nomine  Domini  iüfone- 

tarius  Godwine?)  Crux  ut  in  N:o  1. 

Mus.  Acad.  Upsal.  cfr.  Brenner ,  1.  c.  Tab.  II.  Keder,  1.  e. 
Tab.  N:o  6.  Bereit,  1.  c.  p.  16.  Lectitarunt  omnes:  AI  on  et  a 
Cusa,  sed  perperam. 

VII. 

4-OFFAF  .XRE.  .  .  .  ( Olfaf  i.  e.  Olaf  Bex  .  .  .  cetera 

evanida)  Caput  Regis  cristatum  a  laeva  conpicuum. 

-f  IN  NOMINE  DNI.  M*G*  Crux  ut  in  N:o  1. 

Mus.  Acad.  Upsal.  Cfr.  Keder ,  1.  c.  Tab.  N:o  7. 

VIII. 

+  OFFAF  ON  ZIDEI  ( Olfaf \  i.  e.  Olaf,  Rex  on  Side!) 

Caput  Regis  ut  in  proxime  præced.  N:o  VII. 

î>  R  E  G  R  ON  ZIT  (  pregr  i.  e.  Drengr  on  Sigtune ) 

Crux  major  duplex  ad  marginem  usque  extensis  brachiis  , 

quibus  trifolium  impositum. 

Mus.  Acad.  Upsal.  ubi  alterum  hujus  nummi  specimen  ,  la¬ 
minae  quadratae  procusum ,  adest. 

Cfr.  Brenner ,  1.  c.  Tab.  II.  Keder,  1.  c.  Tab.  N:o  8  et  Î). 
Bereit ,  1.  c.  pag.  17.  Modeer,  1.  c  pag.  62.  Kallenberg ,  1.  c. 
pagi  528.  (cfr.  pag.  542)  similem  Musei  Regii  Sfocldi.  num¬ 
mum  laudat,  aliudque  exemplar,  una  cum  N:o  IV.  in  thesauro 
Brobyensi  paroeciae  Osterbanninge  in  Sudermannia  anno  1816 
effosso,  meminit.  Ceteros,  qui  Olavo  Regi  attribui  solent, 
mimos  dubios  et  obscuros,  sciens  praetereo. 
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Olavi  Filius.  Rex  Sveciae  aim  1024 — 1031. 

I. 

-f  ANVND  REX  ZI  (Anund  Rex  Sigtune ).  Caput  Re¬ 
gis  galeatum  a  laeva  conspicuum ,  cum  sceptro  superne 
tripunctato. 

DORMOD  ON  ZIIITV.  ( DormoB  Monetarius  on  Si g - 
tune )  Crux  parva  duplex,  cujus  anguli  annulis  ornantur. 

Olim  Mus.  Brenner.  ïïolmiæ,  dein  Grainger,  tandem  Slro- 
ganoiv.  Mosquæ.  cfr.  Keder  Cat.  Mus.  Grainger,  p.  dO.  l)e- 
lineatum  vide  Brenner ,  1.  c.  Tab.  II.  Berch ,  p.  17.  1.  c.  Mo- 
deer ,  1.  c.  pag.  84. 

Mus.  Thomsen.  Hafniæ.  Delineatum  sistit  Ramus,  1.  c.  Tab. 
N:o  4. 

IL 

-{-  FRNCVNTIOEONI  (sic)  in  qua  barbara  inscriptio¬ 
ne,  nisi  omnino  fallimus,  elementa  litterarum  ANUNT 
RE  ON  Z  I ,  mirum  in  modum  turbata,  adesse  videntur. 
Caput  Regis  ut  in  præced.  N:o  1. 

+  DORMOD  ON  ZIH.  ( Siglune )  Crux  ut  in  N:o  1.  sed 
sine  annularibus  ornamentis. 


Mus.  Acad.  Upsal.  Cfr.  Hallenberg ,  Anmärbn.  vid  Lager¬ 
bring ,  iu  Additam.  T.  II.  ad  calcem. 


391 


IIL 

+  ANY  ND  REX  IN  (adde  :  Z I T  V  N).  Caput  Regis 
cristatum  a  laeva  conspicuum. 

-f  V  r  AN  IN  ZITVN.  (Ulan  in  Sigtuna).  Crux  major 
duplex ,  ut  in  nummis  Olavi  Regis  N:o  VII. 

Mus.  Acad.  Upsal.  Primus  descripsit  et  delineavit  Clar. 
Holmboe ,  Progr.  cit.  Tab.  I.  N:o  22.  In  thesauro  Egersun- 
densi  supra  laudato  exemplaria  quinque  adfuere. 

Itidem  ia  Museo  Univ.  Christianise  et  Mus.  Reg.  Stochh. 
corruscat. 

IV. 

4-  ANVND  REX  Z.  [Anund  Rex  Siglune).  Caput  Regis 
ut  in  N:o  1. 

+  ZEPIN . TYN.  ( Zevinc ,  Monetarius,  Sigtune) 

Crux  ut  in  N:o  I. 

Mus.  Univ.  Christianise.  E  thesauro  Egersundensi  primus 
descripsit  et  delineavit  Clar.  Holmboe ,  1.  c.  Tab.  I.  N:o  23. 


Nummos  OLAVI  Regis  III.  IV.  b.  et  V.  nec  non  A- 
N  U  N  D  I  Regis  I.  et  III.,  quanta  potuimus  adeuratione 
delineatos,  Tabula  adnexa  sistit. 


*  A 

i*  % 


‘t  -\ 


1°* 


.  * 


us 


k  A  A 


in 

•-I  i  i 

♦  v 


*  r 


‘i 


71 


CK'YWA'  4 


•  i.  .iCiJiljC 


sno 


CORRIGENDA. 


2  »?oit 


Y  T 


Pag,  517  lin.  5.  ab  imo:  loco 


I  ex-\- 


O .  '{■ 


1  > 


dx*kf} 


lege: 


e*+  V 


dxn 


579.  lin.  4.  adneetare  —  lege:  adnecterc» 
382.  lin.  H.  1701  —  lege:  1G91. 


.  7  '  5  '  .  f  ir 


.** 


■ 


CORRIGENDA. 


Pag. 

3.  lin.  9.  legendum 

:  Reinaudii. 

— 

- 12.  — 

elegerit. 

— 

- 15.  — 

Historiam  ejus  universalem. 

— 

4.  Not.  2.  lin.  12.  vox  LjüCLoj  ante  vocem  lineae  ultimam 

est  ponenda. 

— 

9.  lin.  12.  legendum  ; 

: 

— 

_  _  15. 

-  w  > 

— , 

14.  —  ult.  — 

— 

15.  —  7.  post  xo haec  exciderunt  »jjål  aJjAJf 

— 

-  —  13.  legendum: 

ev35 

— 

16.  —  8.  — 

— 

-  —  13.  — 

-A«* 

->  *  • 

— 

21.  —  2.  — 

sir 

— 

34.  —  11.  — 

jh 

— 

38.  —  5.  post  Jwoli’  adde:  ^ 

— - 

52.  —  24.  legendum: 

Damaski. 

— 

54.  —  5.  — 

Fugatos  persequuntur . 

— 

57.  —  22.  — 

Fakhr. 

— 

61.  —  9.  — 

Djauli. 

— 

71.  —  11.  — 

Zebdania 

— 

-  —  4.  infra  — 

Quadraginta  septem  diebus. 

— 

78.  —  16.  — 

Basilius. 

— 

89.  —  2.  infra.  — 

Helâlidae. 

— 

1 04.  — •  2.  infra.  — • 

Djur  dic. 

— 

117.  — •  3.  infra.  — • 

Franciae. 

— 

200.  form.  (11)  lis.  (10) 

— 

—  la  dern.  form,  doit 

être  signée  (11) 

213,  214  218  troisième,  quatrième,  cinquième , 
lis.  tioisihne ,  quatrième ,  cinquième , 


•  • 


'9'  «- 
# 


' 

•  - 


. 


#■ 

•  V. 


•  »  *  *w  V!# 

•  ' *  *,>  ,  •  #  .  ' * 

•  * 


«•  ;  *.  ... 

fK  •*  % 

* 


S 


**>  - 


$ 


'  •»  •  *. 


•4* 

.  ïn  -  -  ** 


-  « 


» 


*<*  >  ?  ‘  ■% 


■$  .  - 

“  if 


# 

» 


i{  T>  ';>jU 

V-  -*i  — fÉ» 


•  ^ 


^  vj*  •-■>•♦:  •>  ^  î  t  fÿ/F  .(}■ 

••  Ä 


.  TJ 


Ihm 


jß> 


r  r 


.il 

ilu 


.,  -  T  /  /  *  'L  «*  :  •  .  . 

*  .'  *  -••  -  . 

•  #  -i  ■*  ;  / , 

?1  A  1  ~*. 


«'  % 


*  « 


J  . 


.  i  1-2  — 


.1  ~  - 


-  * 

'  «v  *.v*v  .  •  tx-.’ü  ••  iV  c; 

.0  —  ,  !  ) 

■ 

\  r  #  •? 


V  * 


#* 


*.*■• — ;  a:  .*7  -- 

A  V; -y}}  —  •  A  ■  °  -  .1», :  •  —  * • 


•  -  I  »0  :  \  i  > 


;* 


•  .‘il.  1.  .  •>  ^  t — i  .  .  f  î 


»  V-  •< 


,*  :il  ,il)  .nn|jgû02  -rV^ 

.  V  *'  .a-iosjjjSV  -■-■*-  - 

•  *>'•  '— '■  '  ;  V  ■•  iifï  -4£  ,  :  U  _.. 

.  . .  •'  •  ■  •  • . 


fcv  i  .s  ■•*’>. 


-  »  *  * 


■*■  y 


r  »  I 


9 


* 


I 


î 


» 


$ 


■r.’ 


t 


♦ 


» 


% 


4 


* 


» 

Tal).  I. 

» 


è 


Fig.  IV 


J.  ».ÏÏSPîtas*- 


•  ■  >'-r- 


* 


♦ 


I 


•  t J'yts. '  .>**•*••  ■ 

•.*•  «  *  '  <  *  x»  V  ^  t*.,  *  »*•  v  * 

..  •-'v*'  . 


* 


•  # 
« 


. 


'  î 


•«  : 


.  *  • 


w 

V 


•  ••  V 


■  •'‘i. i>. '7'/  ■  • 

*;  \  *å  *  / 

v  >  >S*v**\£ 

?  •*  .  ^  ♦  **>  •  /.  V' 

*  *  \  - .*  *  »  * . : . .  *  . .  * 

. •  «v •  •■  V  :  V ^  *  • 

•  *•%*  «  .V  •  ..  _  "i  .  M 


II  ‘I'M- 


®L©[F  SMTOMMS* 

(an.  924.  —  0*4.) 


lA'M  HD  IPS  ® 


(an.. /034. 


- -  /<%>//) 


'  Tx-  Vm  J-  Cari an. 


{  «il  nilfwllAUilMJ  •  M*»*t  ’  *  *  w 

INDEX 

A  O  T  O  -  &  U  ÎÆ. 


I.  Ibn  Khalduni  narratio  de  expeditionibus  Francorum  in  terras  isla- 
misino  subjectas  e  codicibus  Bodleianis  edidit  CAROLUS  JO¬ 
HANNES  TORNBERG  .  .  . . .  pag.  1. 


II.  Mémoire  sur  les  intégrales 


/E 


(  1  — p  Cos  tx)  cp  ( X )  dx 
2  p  Cos  tx  -f-  p2 


et 


s 


p  Sin  tx  f  {x)  dx 
-2pCos  tx-\-p2 


par 


C. 


J.  MALMSTÉN . pag. 


155. 


III.  Mémoire  sur  les  intégrales  définies  entre  x—O  et  x=cC  par 

C.  J.  MALMSTÉN . . : .  pag.  177. 

IV.  Note  sur  la  convergence  des  Séries,  par  C.  J.  MALMSTÉN 

pag.  255. 

*  -  '  4 

V.  Casum  Fracturae  extremitatis  inferioris  ossis  humeri  complicatae, 

resectione  ossis  prominentis  persanatae,  exposuit  HENR.  WILH. 
ROMANSON  .  .  .  . . .  . . .  pag  271. 


VI. 


Intnssusceptio  s.  Invaginatio  partis  intestini  tenms,  descripta  a 
CAR.  II.  BERGSTRAND  . . .  pag.  283. 


VIL  Note  sur  l’Intégrale  finie  2e*i,,  par  €.  J.  MALMSTEN  pag.  295. 

^  III-  Calculi  Differentiarum  finitarum  inversi  exercitationes.  Auctore 
EMAN.  GABR.  BJÖRLING .  pag.  299. 

IX.  Symbolae  ad  Bryologiam  Scandinavicam.  Auctore  JOH  ANG¬ 
ST110*1  . .  pag.  545. 

X.  Initia  Monetae  Svecanae  sub  examen  revocata  a  JOH.  HENR 

SCHRÖDER  . . . . .  pag.  581; 


i  V  ry 


i 

t 


